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" & | L 1 P P E . Por la grjw 

Leía deBios.Rey de^Ca 
jftilla, de Lecn^de & ra 
i gón de las dos Sicilias 
de Ierufaíen, de Ñaua 
r r a , d e Granada , de 
Toledo, de Valencia, 
de"Galizia,de Mallor-
cas de Seuilla,de Cer-
deña, de Cordoua,de 
Córcega , de Murcia, 
de Iaen, Duque áMilá 

ende § Fíádes y de Tirol.eet.Por quato por parte de vos R o 
drigo ^amorano nos fue fecha relació diziédo qvos auiades 
t raduzido los feys libros primeros de Ja geometría de Eucli 
des en nueftra legua efpañolapoique hauían fido muydeíTea 
dos de muchas gentes po r ia gran vtihdad qué trayan aífia 
los que liguen las matlíematicas cómo a todos los artífices^ 
y. en traduzir le no folo auiadís paífado mucho trabajo en 
que materia tan diíficil y obfcura,eftuuiefle clara en -nueílra 
lengua,pero a la república fe le hauia hecho no pequeño be­
neficio por la neceflidad que de ella obra tenia. Suplicando 
nos lo tnandaflemos Veer y dar os licencia para lo poder im 
pr imir ,oeomo lanueftra mercedfuefle. Lo qual villo por 
losde lnuef t roConfe jó ,porquantoeneld icho libro fe h i -
zieronlas diligencias que la prematica por nos hecha fobre 
la ympreífion de los libros difpoiie , fue acordado que d e -
niamos mandar dar efta nueftra carta para vos en la dicha 
razón & nos touimos lo por b i éPor la qual damos licencia 
y facultad para que por efta vez qualquierympreííbr deftos 
nueí trosreynos pueda imprimir el dicho libro fin que por 
ello cayga ni yncurra en pena alguna. Y mandamos que def-
pues de ympreíío no fe pueda vender ni venda finque p r U 
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Tn°roíe traya aí nueítro Confejo juntamente con el origi­
nal que fue vifto,que va rubricado y firmado de luán gallo 
deAndrada nueft.ro fcriuano de cámara de Sos que reíiden 
en el nueítro Góníejo^para queladichaimpreíTion fe vea li 
eíta conforme al original y fe de licencia para lo poder ven­
d e r ^ fe taíTe el precio a que le huuiere de vender cada plie­
go defjfopena de caer & incurrir en las penas contenidas en -
la dicha pregmaticay leyes de nueftros Reynos y mas de la 
nueftra merced y de diez mili marauedis para la nueftra cá­
mara. Dada é Madrid a veyntey quatro días del mes de mar 
co de mili & quinientos y fet'enta y quatro años . 

D.EpsSegobieñ. El Licenciado Eldoclor Francifco 
Perogafco. , . fcernádez de lieuana 

Eí Licenciado El doctor luys El Doctor « 
Coutreras. . demóUna. Aguilera, ¡ 

Yo luán gallo de Andrada fcriuano de cámara defuMage-
ftad la fize fcreuir por fu mandado con acuerdo de los del fu* 
Confejo. . • ••< \'. ' I . , 

AionfodeVargas ~. • - y,-... 

Pecellin Por chanciller 

Jilonfo de Vargas 
Pecellin 
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A L I L L V S T R E S E 
Ñ O R - L - V C I Á N O D E N E G R O N 

canónigo delaíaric?tayp-Ieíia 
de Seuilia. 

(.*0 

3§j| B L I G Á M E(l!luílre feñor) 
*%%M lo mucho quc.V.M.merece, 

li^^^ffl i | y la deuda particular enc|uc 
todas lasbuenas artes a.V.M 

|5§|¡i||j le e.fta,adtdicarlc como'a pá 
tro a y tan eítüdiofo de todas ellas,eítos feys 
libros déla Geometría de Euclides tradu-
zidos en nueftra lengua Eípañola 5 para co-
mericar con cito a feruir alguna parte de lo 
mucho q a.V.M.deuo y deíTeo: como a pér^ 
ib na que no folo en fus principales e iludios 
délas letras fagradas^pero aun en efte geae^ 
ro de profeísiontiene tarnbuéna parte, que 
bailara dar nombre no folo aeí le /pero a 
otros mas Illuílres trabajos. El qual co'nfio 
que fera gratamente recebido de todos los 
curiofos de las Mathematicas, tanto por yr 
debaxo de tal protección y amparo^ quanto 

por 



por el titulo de fu proprio authorprincipe de 
la Gcometria,tan celebrado en todas las lie -
dades .El qual fi en nueftra lengua a.V.M. die 
re alguna íatis£acion,eftare cierto que podra 
contentar a todos los que guftan de tan loa­
bles eftudios. Suplico a.V.M.le admita, que 
aunquepara el merecimiento de.V.M.el don 
feapequeño,le ofrece vna voluntad muy gra 
de para feruirle en cofas mayores. 

Iiluftre fenor. 

Béfalas manos de.v.m.fuferuidorJ 

Rodrigo 
^amorano. 



CAÍ curiólo ie&or. 4 . 

Rimero q la Geometria( curio 
fo Ic£tor)fc reduxefe al fer q ao 
ra tiene,anduuo é vfo entre las 
getes.Cuyos inuétores dizéha 
uer íido los Egyptios por la grá 

de ncceílídad q 3. ella teniá.Porq como el rio 
Nilo enel eftio crecia tato q fu creciere les re 
gafle y aun anegaííe todos los capos 3 venia a 
deshacer y borrar los términos y linderos de-
las heredades de toda la tierra. Y aííi íobre la 
aueriguacion de lo q a cada vno defpues de la 
meguante le pertenecía, auia ordinariaméte, 
no pequeños píeytos y cótiendas entre los v-
nos y los otros , eícogiendo cada vno para íi 
lo mas y mejor.Por lo qual íes era forcado ca 
da ano acudir de nueuo a los juezes y gouer-
nadores delatierra,para qlos concertaíTen. 
De aqui vino q los juezes median por las re­
glas que cada vno haílaua mas ciertas yverda 
«leras ío que a cada vno le pertenecía = De los 
quales el primero que fe lee hauer dado r e ­
glas para la medida fue Merís Rey de Egypto 
al qual fe atribuyela inuencíon de la Geomc-

4 tria. 



tria. Deícle eíle vino la facultad del medir 
puco a poco crefcieádo ennueuas inuencio 
nes haftalos tiemposde Pythagoras philofo 
pho natural de la lila de Samo : el qual def-
pues dicen haber inuentado enella las deli-
neationes las fórmaseos ínter uallós, las di-; 
ílantias y las quantidades. Y acabó muchas 
cofas de efta fcientia, entre las quales halló 
la virtud opotencia del triangulo rectangu 
lo, con tanto contentamientoy fatiffaótioa 
de haberle halíado,que fe dice del, en pago 
de la merced recebida haber ofTrecido ala 
Diofa Minerua elíacrificio Hecatombe que 
entonces llamaban,eneí qual facrificó cien 
vacas.Defpuesde Pythagoras hubo muchos 
hombres excelentes enefta facultad y profe 
ífiondela Geometria.Deíos quales fue vno 
excelentifsimo entre todos Archimedes na 
tu ral de Sarago^a en Sicilia. Fueron tabica 
principales eñlía Anaximáclro Miíeíio y Par 
menides,elcp por razo Geométrica affímó q 
la tierra era redonda y de figura fpherica yf 
queeftaiíaaíerrtada en el medio del vniuer-
fo.LLego el negocio de la Geometría cnton 
ees a tanta cumbre, que entre los antiguos 

pareí-



to. f. 
parecía que e competencia por general incíi-
^^jo^lcmpuiáníodosatratar déla medida* 
^aiírvnos 2 otros íeipoñía diuerías preguntas 
y diífícultades*y qualqüicra coía qué les pare 
tíaqíeiliua'bieanallada,laguardaua eneícri 
ptQ5y^fli la eomúnícáua no folaméte enEgip 
tojpero poco a poco fe vino tibie, a tratar en 
írelasgetes afli apaxtadas^oniOYé2Ínas.Aíta 
q entre todos Euclidesphílofoplio natural de 
Megaraé Grecia^que fue el que mas flor eeíoj 
toimndoniuy muchas desaquellas inueneíb-
nés antiguas/es anadio co íu agudeza y fubtí 
leza de ingenio otras muchas. Yporqueno fe 
peidiefsen los trabajos y eñudios •délos antfe 
guosdas junto todas en quínze libros,íos cjua 
les llamo Elémetos;porque íiendocílas fign 
Ías de efta obralas primeras demóftratíones 
que de Geometría fe hazen, todas las de mas 
que deftaydelas otras fcientías proceden^ fe 
ha, dereduziraeftascomo aprincipiosropor 
que aífi como de los quatro elementos fe ha-
zen y penden todas las cofas aífi de aquí pen 
dé todas las artes y íeíencias.Enlas quales cía 
rifllmamente fe vee la neceífidad q tienen de 
la Geometria.Pcrq fi procedemos de vna eii 
¿íiil • B otra 



otra hallaremos que lo principal que tiene en 
las artes laArchite&ura eñl defeáar de las pía 
tas y conftitucion de los aleados de loshedifl 
cios;,y de donde mas fe ayudares déla Geome 
tría.Y aífi fevee claro qué por falta de efta fci 
encía íe han caydo muchos hediriciós,por no 
les hauer dado la forma deuida y que les era 
néceífaria.La pintiira y efeulptura en fiís def& 
nos y debujos (como parebe por Alberto D a 
xero en el libro dé Symmetria corporishumá 
ni,y por León Baptifta Alberto en los de pit-
tura) tienen tanta neceffidad de ella, que lo 
principal de fu arte efta puefto 5y cofifte en el 
buen conofcimiento.de la Geometría 3 fin la 
cjual a ninguna cofa de las que hazen fe íepue 
de dar buena proportion y medida.Muy nial 
puede eINibelkdor deaguasí traerlas' bien al 
faigar dóde deííea3íin ayuda de la Geometría. 
Ni el Ingeniero aflüenla guena como cía paz 
dará bien fio. Geometría la proportion que a 
fus machinas le deue.Ei capitán y el foldadoj? 
foera de otras muchas cofas en que cada; diá 
experimenta efto,lo echan de vétyéií Guanta 
hazelafígura para la fortaleza del efquadro i 
El artillero tambí é cb la G comearía mide las 
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fo. 6. 
idiftárias ointeruallos 'fegttñ la potentia délas 
•piezas coque tira y haze las minas pata volar 
loi fuertes.Petó mucho mas Te echa de ver ef 
tóenlasícientiastdelas quales la Aílronomia 
podriarhuy.mal probar y demonftrar las qua 
tidades y proporciones délos cuerpos ceíeítia 
des y de la tierra para el conofcimiento de los 
anoüimieficosy eeripfes del Sol y Luna, íi to «• 
das Tus demonítrationes no las hiziefe é Geo 
metria:de la qual en la Aftronomia fe han la­
cado tanta multitud de coiasdignas de admi 
raciony iubtiíezaqueparecen trafcender la 
capacidad humana.LaCoímographia bié cía 
ramentedaaentenderquanto' íe aproueche 
;de cita fcientia enla defeription de las prouía 
cías y fitio de los íugares,y ambas a dos en ía 
compolicion de tantos inftrumétos comotie 
nen por medio c intercedió déla Geometría. 
La ícientia de la Perípectiua con Geometría 

Í;rueua todas fus c6cluíiones,y por-medio de 
la no folo inueftigay efcudriña los interio ~ 

res fecretos de las obras de natura,pero tam­
bién faca aquella fubtil inuention de los cipe 
jos vfcorios o/cóburétes.La philofophia nata 
ral q efciiuiero Plato, Añíleteles y todos los 
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antiguos eíta ta llena deexcmplos Geometri 
cos,q fia eíta fciétia es imponible poder é phi 
lofophia íaber el dia de oycofa alguna.Tábié 
Ja philofophia moral es cofa clara la necefll ~ 
dad de Geometría q tiene,pues -Añílateles é 
las Eticas copara las dos partes déla jufticiadi 
flributiuay Comutatiuaalas dos propordo 
nes, Geométrica y Arithmetica, Quintiliano 
haze la Geometría neceífaria al Orador,yRar 
tolo al Iuñíperito.Y generalméte a todas las 
demás artes y (ciencias fe les hecha de ver la 
neceífidad,pues vnas fin ella nopuedé paíTar, 
y a las demás les es vtil en grande manera, co 
mo lo vera quien a ello vn poco atender qui« 
fiere.Ha fido fiempre tan tenida y eílimada 
eftafcicntia que Platón madaüa ninguno- de 
fus difcipulos entrafe a oyrlephilofophia fino 
fupiefe primero Geometría.Hyppocrates ef-
eríuio vn libro de el quadrar el circulo,Auice 
na otro de líneas y números, Archimedes mu 
chosjdelos quales algunos fe han perdido co 
la injuria del tiempo,y otros andan aun eldía 
de oy entre las manos délos curiofos . Hypfl-
«cíes ícriuio dos libros de Geometría que tra*> 
tan de la proporción de los cinco cuerpos re 

guiares 



fo. 7 . 

gulareSjIosquaícs con algunos de ios quince 
de Euclides traduxo en latín ScucrinoBoetio 
Apolíonio Pergeo iolia íér llamado diuino 
por los ocho libros que cícribio de las fc&io 
nes ConicaSjdc los quales íalcn tanta diuer-
íidad de fubtilczas en los Rclogcs folares, en 
los inftrumentos MathcrnaricoSjy principal-
mente en aquella delicada y admirable mué 
tion de el Aftrolabio 4 Y finalmente a nadie 
podemos juzgarpordócCp,anacl;icpórperito 
y ejercitado en íu fcientía o en arte alguna:íl 
carece del conocimientode la Geometria ba 
jfís y fundam.ento de todas eílas^Por lo qual 
fiendo efta fciétia tan antigua^necefaria y no 
ble jpeure de comunicar la a toaos para que 
fe puedan vniuerfalmente aprouecnar della 
en todas las artes y Icientias.Y no me ha pare 
cido facar aora a luz mas de íosprimeros feys 
libros por íer eftos mas neceíTarios que los 
otro?.Ni he querido poner en ellos comenta 
rios,fcholios3ni additíones(que pudiera) por 
que el audor fue en efto ran ingeniólo que el 
que quifiere,con facilidad puede, atendien­
do bien a la letra.percebir el fentido ydemon 
ítracion de lo que el enfeña. Y aunque efte 

B 3 mi 



mi pequeño trabajo entiendo ha. defer agra­
dable a muchosjpero a otros no les parecerá 
tambienyporqiie auhínoie hauiabiencomen-
^ado quahdome dixeron *més bien y otros 
mal de mi dilrgecia.^as¿derpues perfuadido: 
por ruegos dealgunos amigos,y de la neceíl -
díadí que de f andar efte libro en nueftra- legua 
vulgar'h^miaiteiiiendo^ra^lcadalamano de-
láittadu^ioifí^uiíevoiuclrí a ella,afta.aca­
barlos íey^prirnéroslifeosyqúe ion los mas 
necearlos detó dos iosquéEucíides eferibio 
Pareciendo me mejor el proUeeho que a los 
^nos bázia que ; noía murmuración que por 
fuerza térígó 'dé fufrir de los demás, que lespa 
reoe,que el andar las ícieririas en lengua vul­
gar es hazer las Mechanicas,no mirando que 
los áuthores que al principio las ícribieron, 
las dexarOnfcriptás en lengua que entonces 
eratau vulgar cómoaorá Ib es la nueftra,y 
que no bufeáron otras ageñás énque ícrebrr 
porque fu intención fue mas^de aprouechar 
a todos que no de encubrir a nadie la fciétia. 
Pero poique eftas gentes me parece que van 
fuera de buen camino,no curare degaftar pa 
labras en efto,mas de encomendar aí cüriofo 

lector 



zaomuim OJÍSIJ fo. g 

Ic&or.,tenga por-bueno mi t rabmo^I^rt ia l íi 
C yo entendiere q u e Je es abepto Tacare ; 

O H Bfeuerhenteicíque f i l ad le Eucli ¿Ci 
des,con otras cofas tocantes 
t a la 'Aítrónbmia,Áítrolo- rt 

. giay Colmogra^snfaycjq 13 
*&>i *-5^>entieclo aplaceráYw->c" OJHÍ/Í .1 

- ——7- a t í s curiofos. .rnut>£?in 
V^lt\r-ini~2íA ?. 3 I.3ÍÍK¡L -i 

£,5nií fibbconimisi 20J ¿ 
..zoíb-nuq-GLÍ 

--y 5íjp EI 23.£Íi31£3n! J 4. 

i í ———ÍÍ *ol s t ip oí 23 3 i3 rhsqn2 * 
• l?. .LííJisóÍ3íi3Íi.33nom/.I 

.^indanfi y 
- : c 3 n i i ¡'*oi sb fhsqu! s b b s o n i n m i . a o J * 

zñ-r. 33n3inl¿n^^ap £Íc23'f;rt£li 3ion43qü2 c 
,2£3nil znl.siina 

MmnñhtvpZ niii-^aonjiH-.óJngñA 'í 

Ltiáqíw n-.i¿*£ 
•c ¿bt57.il} no-i: 
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LIBRO PRIMER O DE 

LOS E L E M E N T O S 
DE EV C LI.DE S P H I L d S O P H O 

Megarenfe. 
De tres géneros de principios 
El primero las difinitiones. 

i. Puntoxs3cuya parte es. L i n ¿ a r e ^ a 

ninguna.. Lineacurua, 

Liaea tortuofa. 

Superficie liana. 

z. Linea es logitudque 
no. fe puede enfanchaf. 

%Los terminosdela linea. 
fonpun&os., 

4. Linea recta es la que y-
gualmete efta entrefus; 
puntos.. 
S up erficie es lo que fo < 
lamente.tiene lógitud 
y anchura. . 

6' Losterminosidelafuperficiefon lineas. 
7 Superficie llana^esja.queygualmente efta 

cntre.fus lineas. 
& Anguloíllano es, la ín; 

clinaciode doslíneas 
qfe toca en vn plano • 
y no. efta en derecho * 

Superficie curua. 



EVGLIDRS. fa. 9. 

97Ángulo rectilíneo fe llama quandoias li­
neas que cótienen el ángulo fueren rectas 

10 Q íando eftando vna linea re 
¿ta fobre otra linea recta hi -
zicre ángulos de ambas par -
tes yguaíes entre í i , es recto 
cada vno délos ángulos ygua 
les j y la linea que fobre efta3 

fe dize perpendicular fobre 
la que eftuuiere. 

4ngu!ore&o 

í — r —-g1 

Obtufo agndé 

i i Ángulo obtufo es el mayor 
que recto, 

i Í Ángulo agudo es el menor que recto. 

13 Termino esjl 

i4.Figufa es lasque es contenida :dealguno, o 
e algunos términos, en ¿tuern-n Cu-cuio. 

i s Girculo es vna figurallana 
cótenida devna linea,quc 
íellama circüferécia, afta 
ala qual todas las lineas q 
fálieren devn p unto é| eíle -



„: LIBRO PRIMERO D E 
. dentro cayendo enlacircüferentia aelmif-

mo circulo ion entre íl yguales. 
16 Centro del miímo circulo fe llama aquel 

puncto. 
17Diamet.ro <fl circulo csvna Diámetro, 

linea recta tirada por el ce 
tro:y de ambas partes ter­
minada éla circunferencia 
del circulo . la qual diuide 
alcircuíojpor medio. u?»}<nf>¿ 

l a / i " 8 Medio circulocs lafigumcotc M e d i o ^ u l o 
/MÍt^iJ-Vu c m ¿ a Jcl diámetro f de la cireú 

•v ta. ÍÍT****^* fcretia que con el es cortada., 

•T"-^* f > Sesmero de :circulo,e| k.figu Sepmenío. 

i I 

i-

t&&mt£UÍ^Jk&3í&J¿&&& te­
cla v de vna circunferehciade 

, circulo mayor o menor q me­
dio circulo. .. - •:-•;> 

%o Figuras rectilíneas fon las que fon contení 
das de lineas rectas. 

2, i Figuras de tres lados fon lascóte Trilátera, 

nidas debajo de tres lineas rectas v ^ ^ S ^ 

http://17Diamet.ro


i J E V C L I D E S . fó: 

xx Figuras quadriktcras fon las Quaárüatera. 

que fe comprehcnd.cn debajo 
de quatro lineas rectas. 

I x 3 Figuras de muchos lados fo 
las q fe copreheden debajo 
de mas que quatro lineas re 

ft ¿ja&ti¿> ¿L-b*9
 ¿xnK*? Cd-

2,4 ót roí i délas figuras de tresla-
dos triangulo equilátero es.el 

/ q fe c.6tiene debajo de tres la-

L 
De muchos lados 

i 

Equilátero. 

dos yguales. 
x .? Yfofceles es el q es cotenido 

folamete debajo de doslados 

' yguaie's. 
i6 Efcaleno es el que es conteni 

do debajo de tres lados deíl 
~ttrtgt.ns ule é tja**n-2c£#7 izy^^: *gukles.¿ 

x ? Demás deliro delasfip-uras dé 
tres lados triáeulo rectágulo 
es el que tiene ángulo recto. 

.8 Pero.amblygon.ro es,el quetí Amh^onlo. 

ene'aiíguloobtufo .y , ; 

http://comprehcnd.cn
http://amblygon.ro


¡ÍTK t*i efi j/r-

LIBRO PRIMERO. 

f- Á V 1 9 Oxigonio el que tienetres an 

^ ^ T v * ^ ' * o Pero dalas figuras quadrila-
•/í teras,quadrado es elquc es e-

/* /*2*A**7 . quilatero y rectángulo. 

Oxigonio. J 

Quatlrado. 

11 Quadrangulo es,eí que es re- Quadrágulo 

^ P £ ^ ¿ 4 H ^ ¿tangulo po no es equ-ilatefo 1̂ 

R o m b o . 

f t f » * *J 1 1 1 Rombo es la figura q es equi 
latera, pero no es rcótágula. \ \ 

3 3 Romboyde es la figura q tie Romboyde. 

?ara¿*¿f4*A>*v ^ TIC los lados y ángulos contra 
*u¿* a/eíq'i** • t - -r í o s yg u aIes,peroniesequila 

re tera ni rectángula. 

; :*$jfy¿*" f¿é££ demás quadrilateros fue 
. 7 ~ " C " r a d e f t o s llamauíc trapezias. 

o frl* 'txzi*"^ % L m e a s r e ^ s parallelas íolas 

Trapería?. 

Paralelas 

/ l U iah*> 2p¿*** ' q citado é vn miímo llano, y 
^^f^ eftedidas de abas partes cin-, 

¡H ba.x0J.J4LH*»**> finito,é ningúaparte coeuífe . 
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LIBRO PRIMERO. fo. 
^ El femando genero de principios 

. ; las peticiones, rrj ;•: 

-Tirar vna linca reda defdc qualquíer pun 
do afta qual quier p undo. 

Vna linea reda termina da eftenderí a co-
tinuay derechamente. 

- - . - I 
Sobre qualquier centro Jj 
y diftancia deícribir vn 
.circulov . iup -:Á./. >fi 

Todos los ángulos redos 
fer entre íl yguales. 

Sicayedovna 
linea reda ib 
bre'dosíineas 

A 

•\ B 

los ángulos interiores y de vna miíma par 
te menor es-que dos redos, aquellaslineas 
redas eftendidas en ínfinito,es neceíTario 
que concurra azia aquella parte enía qual 
eftanlos ángulos menores que dos redos 



LIBRO PRIMERO DE 

El tercero genero de principios | 
las comunes fentencias. 

i Las cofas que a vna 
mifmafon yguaíes 
tambié entre íl fon 
yguales. ' • 

% Si a coías yguales fe 
les añaden cofas y-
gualesjlos todos fe 
ran yguales. 

| Y íi de cofasygualeSjfe quita cofas yguales 
las que quedaré feran yguales. * » 

% — • " 

A. 
~ 5 ly 

4 Y íl a deíigiiales fe 
a juntan cofas ygua g=====|f 

les los todosfera de * 
ííguales. \X-. ... • ;•' j . i 

* Y íi de deíiguales íe quitan co las yguales 
las reftas feran deíip-uales. ., ; ¿ 

£ Las cofas q fon do- t— 
bladas avna miíma »-
fon yguales entre íl B 



EOS ELEMENTOS. fo, n} 

j Las cofas que fon de vna mifma ion mi -
" .ta,d íon.yguales. éntre.íu, ? „ f f 

% Las que entre íl conuiénén íoñyguaíes en 
treíi. ... . ..._nv. .. ,(¡ j,..yÁ , ' 

«j El todo es mayor que fu parte - v 

1 0 Dos lineas redas no cierran fuperficíe. 

Í 

i 



LIB RO PRIMERO DE 

LOS EL E M E N T OS 
G E O M É T R I C O S D E É V C L I D E S 

philoíbpho Megarenfe. J\ 

Problema pnmero,propoíi t ion primer*, 

Sabré vna linca r e d a dada terminada hazer 
yn triangulo equilátero, 

^4, Sea la linea refia dada terminada.A B.cSuiene defcreuif 
fobre A B.vn triágulo equi 
l a t e r o . Sobre el cetro. k:y 
fegú elefpacio. A. B . deferi 
bafe eícírcuío. B.C.D. (por 
•la tercera petitió )Y tambié 
(por la mifma)fobre el ten-
tro.B.yeñl efpacio.B A.def 
criuafe el o t ro círculo. A.C. 
E.Y(por!a primera petició) 
deíde el pun&o.C.donde los circuios fe cortan, tirenfe las li­
neas reñas ,C A,C B.aíta los pun&os.A.B. Y porque el pun « 
éto.A.es centro del circulo.C.B.D. lera yguaUa linea. A. C. 
a la linea. A.B.(por la decima quinta dcnnitió)Ité porque el 
punto.B.es centro del circulo.C A E. fera ygual la linea.B C 
a la linea. A B. luego ambas. C A. y la.C B.ícn Yguales a la 
linea. A.B. Y las colas que a vna foii Yguales,étre fi Ion ygua 
les(por la primera común fentencia) luego la linea. Á C. et 
ygual a la linea.C B.luego las tres lineas C A . A B . B C. fon 
yguales entre íi.Sera pues equilátero el triangulo. A B C . 
y fabricado fobre la linea reéta dada terminada. A B.lo qual 
conuino hazerfe. 



~ • ESCUDES. r r r i f0> „ 

V ' ' - - ' ' ' __ 

'••. •• i. ..-<.: ProblemaSCégrmdpí Propofition fecunda. 

H a z e r vna l inea r e d a ygual a o t r a l inea r e d a 

dada .defdc v n p a n d ó fena íado . 

Sékéiptináé ki&écckÁ.fúá linea réüxÓÁí&É.C: es inené 
fter defde eípunto.A.tirar vna ünea recia ygual ala linea 
recta.B G. 
Tíréfe defde' e í -pun&G.A. 
afta el pancto.B.la lineare 
¿la, A B. (.por la primer* 
pet i t io i i )yhaga fe fobre 
eíía'Cpor la primerapropo 
lición) vn triangulo equi­
látero, Y fea.D A B,y eftie 
danfe les a lá D A . y a la;. 
É) B.las lineas. A 2, B E ; . 
Dcrechamente(por la fé-
gunclapetit!on)|| |gbre el'' 
cent ro . B. y eiíeRípaeso, 
BCdeícr ibaíe p o r l a t e r * 
cera pet ic ión)el circulo. 
Cí TY ta'TiBie(poilamifma^fóBféél eebdí'D;y l e í eípácío 
D I.defcribafe el circulo.I K íi. Pues porqué el puncho. B. 
es-centro -del circuIo.C I2Í. lera (por iá décima «ninta den-
nition)la linea.B C.ygual a la íinea.B Ly porque el piuicio; 
D . es centro del circulo.! K L.fera(pOrla:mifma)ygual la li-
nea.D'L. ala linea.D Lde las quales. D A.es ygual ala mi'íma 
D.B.(por lapropofeíonprecedente)luego la linea reliante.; 
A'L.esygualá'alinea. BI. quef elta(porlarercera'-corntm 
fehtentia)y efta demoílrado que.B C.es Ygual a.la.B í.luega 
la vna y la otra. A L. yBC.es ygual a la.B I. y las cofas que 
a vna mifma fon Ygnales(por la primera común feateatia | 

' -* • '•• ^ . . . . . . C fon 
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L I B R O P R I M E R O D E 
fon también entre fi ygualesluego la linea. A L.es ygual a la 
B C r í a fe pues tirado defde el puntodaJo.A.la linea refta. 
A L.yguai a la linca recia dada. 8 C. Lo qual cóuino hazerfc 

Problema tereero,PropoíIcion tercera . 

^D-adas dos lineas rectas deíiguales 3 cortar 
déla mayor vna línea recia ygual a la meuor. 

&>Seaa dos lineas recias dadas defiguales .'A B.y. C. délas 
qiiales fea, A B.lamáyor,coiniiene'cortar de la, A-B.mayor 
vna linea recia ygual a la.C.menor 
Tirefe(por la.z. Jppoíició)deTde 
el puncío. A.vna linea ygual a la 
linea recia.C.y fobre el cetro. A 
y-la ¿iítaatia,AD.defe ( por la 
tercera petitió)el circulo.D EZ 
Y porque el puaclovA.escentro 
defcirculo.DEZ.es ygual la l i ­
nea. A E.alaA D . y la linea. C. 
es ygual a la milma. A. D, luego, 
ambas. A E.'y l a ,C . loa yguales 
a lamifma.Á D.por lo qual t á -
bien la linea, A E.es gual a la.C. 
Dadas pues las dos lineas rectas 
defiguales. A B.C. fe ha cortado 
déla. A B.mayor,la. A E.ygual a Ia.C.meaor loqua l coueaia 
hazerfe. 

Tborema primero, Propoíit ion qnarta. 

Si dos triángulos tuuieren los dos lados ygua 
les alos dos lados el vno y el otro al otro y al 
otro¿y el ángulo ygual al ángulo cotenido de 
Bajo de yguales lineas re£las,tendran la baíis 
ygual ala baíis,y elvn triágulo ícraygualal o -

tro 
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• E V C E T D E S . I ' fo. t 4 

t ro triáeuIo:yJosde más águlos fera yguales 
á los de mas ángulos el vno al otro debajo de 
los ales fe cítienden yguales lados* 

-Sean dos t'riágAiíós. A B 
"C.D EZ.que tengan los 
tíos Iadcs,conuiene a fa 

-ber. A B . A C . Yguales 
a los dos lados ó fon. D 
E . D Z. el vno al o t ro , 
efto es, A B. ala. D E . Y 
A C.a la D Z.y el águlo 

•B A C.yguaí al ángulo, ¿ñ 
•E DZ.Digo que tambié 
la bafís . B C . e s ygual a labafs .E Z. Y el triangulo. A B C. 
lera ygual al triangulo. D E Z. Y los de mas ángulos feran y 
guales a los demás ángulos debaxo de los quales fe enriendé 
yguales lados,eí vno al otro.eílo es que el ángulo ¡ A B C , 
fera ygual al ángulo.D E Z. Y el.A CB.al•angulo.D ZE.For 
que ípbrepueíío el triáugulo.A B C al triangulo. D E Z.y pu 
efto el punto . Adobre-.D.y la linea recia. A B.fobre D E.cae 
ra el punóio.B.también fobre el púnelo. E. porque la linea. 
A B.es ygual a la.D E,(por la fupoíició) y poniendo la linea 
A B.fobre la linea.D E.caera también la linea t eóta.A C.fe-
bre la linea.D Z.porq el angulo.B A C.es ygual al ángulo. E 
D Z(por la fuppofició) Yporq la linea.A C. es ygúal a LaD Z 
( p o r la fuppoiicion)caera pues el punélo.C.fobre el pu to % 
l íen porq el púño.C.cae fobre elpúclo.Z.y el púnelo, B.fo 
bre eipúcto.E.luego la baíis. BC.cae fobre la bafis.EZ.poríij 
íi cayédo.B.fobre.E.y.C.fobrcZ.la bafis. B C. no cayeíéfo-
bre la baíw.E Z.dos lineas retiras cerraría fuperficie: lo qual 
(por laao.comú fentér¿a)es impofible, luego cae labafis. B 
C.fobre la bafis.E Z.yle esyguabpor lo qua l todo el triágmo 
A B C.caeíebve todo el--aiá¿uío.D-E2.(porJa.8. comüíen 
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t • LIBRO PRÍMER-ODE 

¡tófma)fok-elosdemasaugui.p3y k s fexíyguaVs,eíto es el 
.angLilo.Á'B C:aíángTiÍo;^B ¿ y e l ííigiííoÍA'C B.al "ángulo 
© £ Z.Luego vp.ahjo. dos triangdós'Uiiiieren lo.s dos lados 
yguales a los dos lados el vno al otro y el ángulo ygual a l aa 
guio contenido de yguales ííneus reótas^tendi-antambienla 
baiis ygu^La la baiis,y el ^tr iangulo fera ygual al o t ro tríS 
gulo:y los.de mas ángulos.fe-rü yguales a los de mas aagujos 
el vno al otro, debajo de los cuajes fe «ítjendea yguales la 
¿losjcf quákonuíno demonícrarfe. Q - •• , . -

Tbeorema.2. Píppofítíbrt; f.' : 

CLos ángulos délos mS.zu.los y hiedes o eít¿ 
íoorela baüsíbii cntxefi Yguales. Y eíieditías 
tas lineas recias yguales, ieran tábicnvguales 
^atre íi los ángulos q eílan debajo de la baíís 

H> Sea elfriágu'o yfoíceles. A B C. que tenga el lado. A B. 
ygua la l l tüó .A C. y tíriendaafederechameteCpor la fecúdá 
pe t i t i on ) laslineas, B Ü.C E. alas lineas. A B. A C, digo que 
f lángulo. A-B C.es.ygual^la.ngnl-o. A C B.y el ángulo,CB D 
al ángulo., B C E , Toíneíe e.a 
la linea.B E>, vnpútso a,cafo y AA 
íea .Z.ycortefedekJinea .AÉ / k 
^ a y o r (por la tercera p r o p O ' •. / \ .. . 
•jició) vna ygual a la. A Z . me j \ 
jaoryfea.A.Ly:f^atenfe..Z'.G , . / . \ 
j ^ J i l . y p o r q u e . A.Z.alá.A I. : ^ /— 
.y A B.ala. AC. fon yguales, / \ 
luego lasdos ZA.A CloygUa 
les a las dos.I A .A B.la vna a 
Ja otra,y cierran el ángulo co 
mun que es cotejado debajo / \ 
4 e» Z A i, áyego la bafis Z C, 7* . 

» «spojf 
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l ^ E V C L I D E S . ' fo. i> 
es( por la.4. propofició) ygual a la baíis.I B .y el triangulo. 
AZC.fera ygual al triangulo. A IB . y los demás ángulos a 
los de mas ángulos elvno al o t ro ferá yguales .¡debajo de le ; 
quales fe'eftienden yguales lados }efto es el ángulo,A C Z. al 
ángulo,A B l/y el angulthA Z C.al'angulo.A I B . y p o r q t o -
daía.A Z.es ygual a toda la.AI.de las.qualesla jinea . A B . 
es ygual ala linea. A C.luego laque reñalB Z. es ygual (por 
la.j.comú fentencia)aía. C I.q refta. Y ella demoftrado que. 
2 G.es ygual ala miima.B Lluego las dos. B Z. Z C.fon ygu 
Resalas dos.C I. TBJa vna ala otra^y el anguío.B Z C. es y 
gual alanguío.C I B :.(por ía^.^ppofició^y la.B C. esbafis co 
munduego eltriangulo.B Z G.feraygual al t r iangulo.GIB 
yíos demás angiiíes.:alos demás ángulos elvno al otro ferá 
también yguales debaxo delos-quales fe eftiendenyguaíes 
lados:(poí lafnifm£}Itrego el a-hgulb.Z B G.es ygual al angu 
loil CB.y elanguío. B CZ al ángulo C B I.fén yguales.Pues 
porq todo el águlo. A BLcomó efta demoftrado es ygual a 
todo el águlo. A CZ.délos. quales.CB Les ygual al angulo^B 
C Z.luego el ángulo.A B C.q refta es ygual (por la.3,comú 
fentécia) al ángulo relíate, A C B.y fon fobre la baíis del tri 
ang'ulo.A BC.pero efta.ck-inoftrado,queel_angulo,Z B.G,es 
ygual al ángulo.IC B,y eftá debaxp déla bafis .Luego délos 
mánga los y fo'fcéles les ángulos que eftan fobre Jabaí-s fc'4 
yguales entre il,y eftendidas las lineas reclas-y guales.leraa 
también iguales entre fi les ángulos que eftan debaxo de la 
ba s lo qualfe auia dedemoft;ar, 

Theorema.j . , PropoMciou.6, >*. - '•; 
C Si los dos ángu los del t r i águ lp fue rc .ygua-

J^fen t re í l^ rambich los lados q e í t a n d e b a x o 

¿e:yg;uaÍesangulGsíeráy.guales e n t r e ü , ••' 
;^S.éa 'él triangulo. A B C.q tenga al angulo.A BC.ygual al 
ángulo. A GB.Digo ó también el lado, ÁB, es ygual al lado, 
Á C p p r q l u j ó es ygualél lado.AB.alíado.A C,elvno delloa 
&ta rnáyer/eaVAB.may'or(YporTa. j.'propoficíón^cortefe 
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[ L I B R O PRIMERO DE 
del mayor. AB.vna hneaygual a la. A • 
AC.y ella fea. D B. y tirefe la linea. j \ 
D C(porla.3.petitió)Puespcrcj el la 
do.DB.es ygual al lado.AC.y comü 
lalinea,B Ciuegolos dos lados . D 
B.B C. fon yguales a los dos lados. 
A C C B.eí vno al otro^y el ángulo. 
D E C a i águlo. ACB. por la fuppofi 
ció, luego ia bafisD.C.(porla.4.pro 
poficioa) es ygual a la baíis. AB.y el 
triáguíp.DBC,feraygual 3porlam¿i 
ma, al triangylo,ACB. es a.faber el 
menor al iriayor alo qual es r impoíli; 
ble.Luego el Lado. AB^noesjiefigual 
al l ado . A C , Sera pues y g u a l . Luego filos dos ángulos de 
vn triangulo fuere yguales entre. fi,tarñbié ferarí ygualéslo's 
lados^ntre finque fe eílienden debaxo .de yguales ángulos, 
lo qual fe hauja de demoítrar . i . 

j i Theorema .4. Propofition. 7-., ••: - -

Sobre vna mifma linea recta no fe claran dos 
líneas rectas yguales a otras dos Imeasrectas, 
la vna a la otra q concurra en Otro púnelo di 
uerfojteniendo vnos miímos.terminos.c61a5 
primeras lineas recias.-/ ; i . . 1 

qrPorq fi es poííible ?défe fobre vna mifma linea recia. A B'.a 
las-dos liheasrectas. AC.CB.otras dos lineasretlas.AD.D B 
yguales la vna a ia otra, q c'ocurrá endiuerí ós púotos q fea» 
C P.hazia vnas mil"mas par tes cóuiene a íaber hazla. CD.te 
njédo irnos mifmos términos q fon. AB.De máera q.CA. fea 
y g y a l a la.DA.teniédo eimifmo termino q es.A.y iáCB.ala 
TClB.teniédo'el miíino te rmino q es.B.júte le.CD(por í¿.i.p? 

i ' '** fifí© 
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F. V C L I D ES. 
tleió}Pues porq. A C es ygual a la . A 
D . ferátábienygual elar.guio.ACD 
al angtiio.ADC.Es pues el águlo AD 
C.menorq eíangulo.BDC. luego me 
ñor es el anguloACD. q el ágiílo.BD 
C.Serapues mucho-menor el ángulo 
BCD^q el águlo. BDC. luego mucho 
esmenor el anguío.BCD. Q el ángulo 
BDG. De mas deftop orque. BC.es y-
guai a la, DBjEslifegdyguai rabien eí 
angulOjB CD^aianguloXDBjY efta 
ya demoftrado q es mucho menor , 
lo qual es impoffible^Luego fobre v-
na mifma'recia lineaba dos mifmas íi " 
neas recias no fe dará o t rasdos lineas recias yguales la vna 
a ia otra q cócurrá en diuerfos púclos haziavnas mifmaspar 
tesjtemédo ios mifeaos termiíios conlás primeras lineas re-» 
ét-as.Lp qual cónuino demonftrarfe, 

Theorema.f. Propoficion.8. 

C Si dos triáguíos tuuieré los dos lados ygua 
les a los dos ládos,el vno al otio:y la baíis ta-
bié ygual a la baíis^édran rabié el ángulo co 
tenido de yguales lincas recias ygual al águlo 
f Sean d p s t r i á n g u l o s . I g C . D E Z . q u e tégalos dos lados 
B C. A C.ygu'ales a los fa 
dos.É~Z' D Z.el vno al o 
t ro efto es.C B.ala Z E.y 
A Ca í a D Z. y tengan la 
bafis.B A,ygual a la baíis 
ED,d igo quel ángulo.B 
C A-es ygual al ángulo.E 
Z D.porque puefto el tri 
atigülo.A B C.fobre el tr iangulo.D E Z.ypuefto e lpunto . B 
fobre el puato.E.y la linea recla.B A.fobre.E D.cae también 

" C 4 e lpun tá 
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LIBRO PRIMERO DE 

el punto.C.fobre el pun to .Z .porque .B C.es ygual a la.E 2b 
caen cambien.C/A. A B . fobre .EZ . jDZ.porque filabaus 
B A.eae fobre la ba í i s .ED.pero los lados.B C; A C.no cae fka 
bre íosL-uios.E Z. D Z.fino q fi difieren cnmo.EZ. E C.DZi 
D C.daríe han fobre vna mifma linea recta dos lineas recias 
yguales a otras dos lineas rectas la vna ala otra q cócurrá é 

i , difrerentes puntos h . iz iavaa iniiina parte teniédo vnpsmif 
mos términos.Pero no fe clan eíías(por la.7.propoficio)me 
go cayédo la bafis.B A.fobre la bafis-E D caerá tábién ios la 
dos.B C. A C.ibbrelos l a d o s . E Z. D Z.por to'qúál también, 
el ángulo.B C A.caera fobre e l águlo. E Z P; y le feraygual¿ 
Luegoíi dos triángulos t uu i e ren los dos lados yguales al los 
dos lados el yuo_aiatro y la baíis rabien-ygual aja baíis,ten­
drán el ángulo también y g u a l a! ángulo cócenido de yguales, 
recias lineas^que éralo qfe auiadedemoilrárvi! -i,i 

. • Problema.^. Propofi.tion,9; '.:>.. v.' o:.ve ... >: 

Diuidir vn ángulo-dado re€tMineo:en:dc's 

partes yguales,' ' ,'"'l,V£m: ; 1 ? . . .;. :, -f 

*¡Sea el ángulo reclt l ineo Jado .B A C.cpnüieae dñúdiríe en 
dos partes vguales.ToméTé-eiííá linea, A'B'.vn puclo'á ¿afoy 
fea. D.Ydelalmea. AG-CporLa,}; pro 
pofició) cortefe. A E.ygual ala. A D. 
y(poria.; .petició)tircíe la l inea .DE 
y baga'fe.(p'or-U.i'.propc)íició)viitriá ' 
guio d vguales k d o s í b b r e . D E. y fea 
D Z E.'y (por la. i. peticionare fe la 
A Z.DÍgo q el águlo.B A C.es corta­
d o coa la !iaea.A Z.en dos parees y-
gñales.Porq.A D.es ygual ala.A.E.y 
'coman la. A Z.luego las- dbs . D A. A 
Z ib yguales alas dos.E A. A Z.lavaa 
ala otra^y la bafis^D Z.es Fgaal(por 
k. í ,pro3J ! ic¡J .)aíaba ' . is ,E Z J a : ^ 
( v por la ,S)e lágulo ,DAZ ésygaaUl 
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gulojZ A EEÍla luego cortado endos partes yguales con la 
linea'. A Z.el ángulo da Jo de lineas reóVas.B A C.lo qual coa 
uino allí hazerfel \ --" ~ "• 

Problema.jy Propoíícion.' : .10. 

^ Diuidít en á«s páwes^guales vna iraca re 
.cíadadaterminada,. -V,...,_..;. •. V,,.s..,' 

¿¿Sea dada. laHpjsa;rec^a-terrá^da,AB.pónienediusdir fa, 
í i ' n 6 a . 4 , B . ' e d o s ^ 
fobi e eíia el maguió- de .ygnaies lados;, ;,¡ ¡ 
AB.C,fvppria.9,.^poíició^cartefe:¡\ 
dos parces ygnal^.£ i,angula-., A C-B •< ¡ 
códajineá recta : r í CQ y digqq . iaí l inea >o 
recia, A .B^es.cortad'á; en dos ;»artes jy 
guales eneipun-So,^par^^-g.or lasy; 
pr,opoíició)AC".,esygiiaLa ia;CB f-yla. /A. 
C D es común Juego las dos A C. C D fon yguales alas uo 
B C.C DJa v a a f a l a . p t r a ^ l águlcvA ;CD¿ es ygual al águl 
BC,dD/.|Uuegp(poria-AJja b^íisA.D..<^yguaÍ%ia,kUisvDB 
ÉfVá '^áeVttírfá'd^la'fibVá Á.B.réclá'd^da permínadal dosy 
gutíkspaxtes- enelpíiíiclo.Dícíue*ralo q^ñrnaniaiíehazeri 

, P r o b l e m a . C ProppficiÓ, . .11. 

C p^di.Vda í'inea rs||"4^ar'.cÍelSe vn. puto 
! ' en-eikíeflaíadovna^ecta linea en ángulos 
.. -recios, ,'. , • - - V - - ' - . ' - ; J " -

^ S e a l a linea recia dada. A.B.yielpunfto ferjalado en ella 
fea.C.conuiene defda el miínjo púnelo.C. deja mifma linea 
yecla.A Balear vna linea recla^n aiiguios recios . TomeJe 
en la mifma.A B. vn púnelo a cafo y fea .Dy pongafe(por la 

'tercera 

O 



, ' L I B R O P R I M E R O D E 
tercera propofició)Ia linea • < 
C E.ygual a la. D C.y fobre ; -.... ¡ 
D E(porla. i . propoíicion) 
ha »a le el tríáeuld de lados 
yguales.Z D E,y tirefeiali, • .: •• 
nea^Z C Digo q la linea re 
&a4Z :C;falé d^admea-: A p > - , 
en ángulos roclos defde el •*. C .-, 1 

púnelo feñaiado en ella que é s C . P o r q . D C.es ygual a l a . C 
E.y la linea.Z C.es consujuego las dos. D C.C Z.fon yguales 
a los dos. E C . C Z . l a v n a a laoír 'áy labaíis. D Z ( p o r T a í i) 
propbfkió)'eéyguála la báfis;EZ.túego el anguIo .DCZ.es 
ygualCporla^'.prcpoíició^al angnlo.E C Z . y eftan de vna y 
otra parte. Y quádd efta'ndoVna linea recia fobre otra linea 
recta hii ierede vna y otra parte ángulos entre fi ygiráíesjci 
da vnp de ios ángulos yguaW.é* reeW{pcr la.ióiderjnicion) 
luego el ánguío.D C Záy'-él angulo,Z CÉ.fpn rectos. Luego 
fago fe la linea redóla. Z C. é ángulos recios déla-linea recta. 
AB;y deMeelpú&o.C.feñaladó en ella,q eonuiuo hazer fei 

c'.a::. Ir. T.t - Plóblemá;?-.; -Propoficion.12. 

É" Tirar vfía linca recia perpendicular fobre 
yna linea recia dada infinita deídevn púnele? 
que no elle en ella, 
¿fc'Sea vna lifféa reciainfinita,y fea éfta.A'BJ y el púnelo da 
do que no eñe en ella fea.Ccoaaiene fobre la linea recia da 
i'si-'mñnitkVA B.deíde el p iméto /Cq no efta en ella tirar vná 
linea recia peipédicHlar-.Tpmefeeniavnaparte déla mifma 
línea recta. A B.vn púnelo a cafo y fea.E.y fobre la.C. como 
centro. Y fegun la diítaijcia.C E.deííe(por la^.petició) él cir­
cuí o. E Z I.y cortefe(porla.io.proppíicicrt) E l.t dos partes 
yguales en el punclo.T.y tiren fe ( 'porla.i.peticionas lineas 
recias.C 1.CE.C T.Digo é¡ la linea reéla.C T.eíta tirada per 
pé'Jicular fobre ia linea recta dada infinita. A B. defde el píí-

\ -' -'* ••• - " c í o 
i . : : . 
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ñ o dado. C . q no eíta en 
'" elU.Porqué.l T . e s ygual 

ala.T É.y-!a:TC,es coma 
luego las dos.í.T. C T. fia 
yguales a la? dos.ET.CT 

•JS^ íaVnaala ótfa/Y'la-baíis 
Gl.ala báfis'.CE.es ygual 

¿(por la difinicion qütnze} luego el ángulo . C T I . es ygual 
{por ia,8.propofició)al angulo.C T E. Y eltán de vna y otra 
^>árte¡y quádoeft ldovúaBneareGtafóbre otra línea ré&á 
hiziere de vna y otra parte ángulos entré fi yguálesVcadá v-
no délos yguales ángulos es reclo(porláíiO.ííirinicíó) y la li 
nea recia q efta encima feliamapp.éiicuíir .Luego ibbre la 
i inearecta dada infinita.A B.défdé el puto.Celado q n o efta 
é eiía,eftatiradaiá,pérpédicuiar.G'T.qc6uinG hazérfe»- ' 

Theorenia.é. . Propofition. 13 

> QüandoeftadovnaliñeárccT:^fobre otra 
línea recta hiziere anguloso Kara (ios recios 
o yguales adbs recios. .V-, , . .: < • ":i 

«¡Eítandovaa linea recta. A B / o b r e la linea reSa^C, Ddiaga 
fos águlos,CBA,AB D.df r 

go q los ángulos. C B A. A 
BD.o fon dosreclos,oygu 
ales a dosrectos.Si el angu 
lo.C B A.esygual al ángulo 
ABpRlerá yados rec tos .— 
Pero fino faqiieie(px!xia^j.propbficion)defde el puacto. Bé 
dado en la linea.'C Djíaliííea.B Even angalos rectos.Átfi que 
los ángulos.C B E . E B D(por ladifinieion.io)feran rectos. Y 
porq el angulo.C B E. es ygual alos dos ángulos. CB A . A 
B/EjpQngaíe por eomun él ángaro.D B E.íuego los ángulos 
C 8 E . E B D .Con ygaaíeá a i os tres: ángulos q fon. C E A . A 
-EEXEp.-Demasú<&Qi$£*qelágaiíh DÜA-es ygual a lo s 
*.ii'-r: " dos 



LIBRO : P R I MERO DE 

dos ángulos D BF.E B A.PÓ^afepor .comúd anguín.ABC 
luego ios ?.nguios.D.BA.A B'c.fou-yguáles ¡ W r e s Seuloi 

r P í ' í B A ' A ' B C , Y ' e í Í a demonf t r ado q los ágkos.C B E. 
E B D.fo venales a ios píifmos*t*s,yJas cofas q a^jua mifma 
jó yguales(ppr la.| (cOmüfentétia^íon entre.fi ygualesduego 
los águlos.C B E.EBD.fó y g u ales a'dos áeulos.DB / ..ABC 
y ios ángulos D BÉ.C B ESón~3o'sréa¿s3luego t lE i eñ lo i 
ángulos.D B A.A B C.fonyguales a dos r e á c s X u e g ó quaa 
do eftádo vna linea reíta fobre otra linca r e d a hiziere angu 
los,o hará dos rectos o.yguales a dos re¿tos 3lo qual fue coa 
neníente dempnílrarfe/ '•' ,¡ , . ; - ;¡ 

Thorema.7. Prnpcfició. 14. ••••'•>•'•"<• 

í Si de alguna lincarc!c^g:yi.devri.pMtícÍ:o'fuyo 
tiradas doslineas r.edasfciadiueffas partes 
de vna y otra parte hiziere ángulos yguales a 
dos recio? ^ellas catre íl (eran qn derecho de 
linca recia.. . . . ' . : f , r , : -nJ 
¿ ^ D e alguna linea reñá. A B- \ d e vn puntaenueíla. B . las 
dos lineas rectas.B C B Dmo tiradas¡'hazlavñá msfma parte 
hagan de vna y otra pártelos ahguIosiAB C.AB D.yguales 
a dos rectos .Digo, que la l inea réékiMfÍ':tñHendefechrjjTe 
la linea .CB porqíi ala linea.B D , n o le efta e derecho la linea 
BC.flleieaia.DB.laiinea.B A • 
E puefta é derecho.Puespor 
queja linea recta.A B . cay% 
fobrelalJneareaavDBEdue ' 
golos ángulos.AB D.A BE. 
fon y guales a dosrectos(por b 
la.i?. propofician)polosán 
tulo« A B C.A B D.lbnyg.ua - 1 "'' -1 "' * :; 'i 
les ados reaosduególas ángulos, D B A . A B E - fon yguales 
a los anéalos . C B A. A B D , y quitado el ángulo comiínA. 
B D l u ^ o el augutó querella. A d ^ s ygual afangulo qu% 

* reft* 
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f efta. A B Ce! menor al mavorcio qual esimpoílíble.Luego 
la ¡mea.B E.no efta en derecho ala íínea.B D.También de ia 
mifma. manera demOítraremos que ni otra linea fuera de ia 
Íi¡ica.B¿CJuego ala linca, D B.cítale en derecho la linea.B C 
luc'O fi de alguna linea recta y de vn píjtp luyo ? tiradas dos 
.liaVas'rectas aciadiuerfas partes,hiziere ángulos devnay o-
t r apa r t eyguaks a dos rectos, eilas-entre íl criaran en da-re-
jeho de lineaí-ecra,que cousiuo demoftraríe. 

Thsrema.8. Fropofkio. i? .•: •• -

CSi dos lincas r e d a s íe co r t a r en e n t r e íl, lia-

r a l o s anírulos con t r a r i o s yo-uaics e n t r e ü . ; : 

P^'Córtenle entre fi las dos lineas reflras.A B.C D.enoípüto 
E.digo q el ángulo. A E C.es ygual al• ángulo.D E B . porque 
cayen3o-ía linea recia. A E.íobre la linea reCÍa.C O.haze ios 
ángulos. C E A. A E D.lueeo ios angulos.C E A/A E D.ion y 
.guales a dos rectos (pork..i3 .Propolició)item ,DOrq-iaüuea 
.recia D E-cae fobre 1.a ¿j -
íiea r e ét a ?AB. h azi'édó'los 
aaguiosvAED. D E S . 
luego les ángulos, A E D . 
0 S-B. fon yguales a-dos 
recios,; ( por laniísima. 13.. 
propoíició)y-efta' d.e¿n'o--: 

« r í t f e q tos angpiOs.CEA 

A E ; D . fonyguáies" a dos rectos;Iuegb'íosan?ii'ó's . C E A . 
A/Ebvfo&ygú'a'i^atósanguios,A E D i DEh .cpú tádapues 
el coiBün. A £ D . el angulo.C EA . que refta, es ygual al an 
guio que r eíta. D E B.deía mifma forma fe deraóftrara.ñ tí 
bienios angulos.C E B . D E A. Cea yguales, d i e g o fi dos li 

— d o pues 

e t cor, un. A £ D , el angulo.C EA . que refta/es ygual al an-
ra-
: li­

neas .-recias íe cortaré entre ficharan Tos ángulos Contrarios 
ygaáíes .entre finque •cpnuins4eínoft'rarfé. 

" ' ' ' Theorema 



L I B R O P R I M E R O D E 
Thcorcrca. p. P r o p o í k i o n . iC. 

C Eílendido vn lado de qualquier triangulo 
el ángulo exterior es mayor que qualquicra 
de los ángulos interiores oppuefros. 
£*.$ea el triágulo. A B C.-y eftiéda fe vn lado fuyo y fea.BC 
halla en.D.digo q el ángulo exterior. A C D . e s mayor q qual 
quierainterior que efte puefto enlapar te contraria, efto es, 
que el angulo.C E A. o,B A C.corteíe la linea. A C.é dos par 
tes yguales (por la . io .pmpo 
íicion)enelpun£to.E.y eften 
didalalinea .B E-por la.z.pe 
tició)tirele afta el pü¿lo.Z.y 
( porila.z. propofició ) deíle 
la linea E Z.ygual a la B E, y 
tirefe.Z C(pc»rla primera pe 
tició) yeftiídafeQpor la.z.pe 
tició la linea, A C. afta en., I. 
Pues porq. A E. es ygual ala 
E C,y la . B E. a la.E Zduego las dos . A E . EB. fon yguales & 
las dos,C E,É Z.ía vna a la o t r a , y el anguloA E B. ( por la 
decima quinta propofició)al ;angu¿o.Z E C .por fer op.ueir.es 
Luego la baíis. A B.es ygual.a la bafis.Z C. y el triangulo . A 
B E.ygual al triangulo.Z E C.y los de mas ángulos ion ygtiá 
les a los demás ángulos el vno al o t ro debajo de los quales 
fe eftjenden yguales Iados(por la .4 .propoíicioa)luego el a» 
gulo .B A E.es ygual ai ángulo.E CZ .per o el ángulo.EC D , 
es mayor que el ángulo.E C Z.Luego mayor es el ángulo. A 
C D.que el angulo.B A I D e l a mifma forma íi fe corta é dof 
partes yguales la linea.B C.fe demoftrara q el anguio.B C^I, 
conu iene a faber q el ángulo. A C D.es mayor q el ángulo. A 
Bu. luego eñécido el vn lado de qualquier triangulo, es tna 
yor el ángulo exterior q qualquiera de l o s interiores opu* 
ftos^que es lo que fe hau/a dedemoftrar.. 

Thecreroa . io . FropoGcion.1-7. 
y Tomados 
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Tomados de cpquiera fuerte los dos ángulos 
'de qlquier triagulo ion menores q dosreclos 
£s¡>Sea el triangulo. A B C.digo que los dos ángulos del mif, 
mo triangulo. A B C.tomados de qualquier manera ;fon me 
ñores que dos reSos.Porque eftiendaie(por la. 2. petition, 
el lado.B C. afta en.D^Vporq del tria 
gulo;AB C(por laprecedente)el án­
gulo exterior que es. A C D.esmayor 
que el ángulo. A B C.interior. Admita 
le el ángulo comñ.A C B.ion pues los 
ángulos.A C D. A C B. mayores q los 
Sgulos.A B C B C A.Y (por la.13.pr c 
poíition) los ángulos. A C D . A C B fon yguales a dos rectos 
Luego los ángulos. A B C.A C B.fon menores q dos recios . 
Déla mifma forma moftraremos también que ios ángulos; 
B A C. A C B.fon minores q dos reclos^y también los ahgú-
ios.C AB.ABC.Luego tomados dé qualquiera fuerte los 
dos ángulos de qualquier triangulo fon menores que dos ré 
cfos.Lo qual-eonuino demoftraífe -

T-h eorema.11. Fiopofieion.18. 

CEÍ mayor lado de todo triangulo fe eítien-
de debaxo del mayor ángulo. 
«¿Sea el triagulo. A BC que tenga el lado. A C mayor q el la' 
do. A B.digo cpie también el ángulo. A B C.es mayor ó el ali 
gulo.B C A.porque. A C.es mayor que. A P. ha^aíleygual la 
linea. A D.ala.A B(por la.->,prGpafició)y (por la. i .peüció) 
tirefe la línea.B D,. y porq del tri r '• 
anguío.B D Ceiangulo exterior j 
A D B.(por íappoílció i6)es ma ! 
yor qué el ángulo oppñefto y in- ] > x 

teríor.D C B.y esygual(por la.? ¡ / 
propoíicion)el ángulo. A D B . al \g- >' ~ \ £ ' 
ángulo. A B D.pórq el lado. A B. - : ~~ w > 

e'syguú 
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es ygual al. A D.luego mayor es ej angulo.A E D/que. el aa-
guio. A C P»J¡iego Hiucho mayor es e¡ ángulo. A B C .que el 
angulo.A C B.'Iuego el mayor lacio de todo» triangulóle cílié 
de dchaxo de mayor angulo.que ccmy'no demeftrarfe 

Thorema.12, prcpoíicion. ij. 

^"Debaxo de! mayor ángulo de todo triangu 
lo íe eftiende mayor lado . 

«¿Sea el triangulo. A B C. que téga el angulo.A B C. mayor 
q el angulo.BC A.digo que el lado. A C.es mayor q el lado. 
A B.porquc fino lo es, o fera el Iado.A Cyguai al lado .A B. 
o menor que el.Ygual no lo es el lado. A C. ai lado .A B.que 
feria(por ia.$\própofició) ygual el angulo.A B C. al ángulo 
A C 3 . n o es ygual Juego el lado. 
A C.en ninguna manera es ygual 
al Iado.A B.Tápoco el Iado.A C 
es menerque el lacio. AB.porque 
el angulo.A B C.ieria menor q el 
áuguío.A C B.pcro no lo es,lue< 
go el Iado.A C.en ninguhamanera es menor que el Iado.A B 
Luego mayor es el lado. A C.q el Iado.A B.ÍUegodebaxo del 
iriaybr'ángulo de todo triangulóle eíüende mayor lado.L© 
qual conuino detnoítraríe. 

Theorema.13. Propofcr'o. 20. 

^Los dos lados de todo triagulo tomados é 
qualquier manera fon mayores q. el q reíta. 

^g¿Sea el triangulo. A E C.Digo que los lados del rnáfmo tri 
angulo.A B C.fon mayores que el que refta de qualqmierma 

ñera 
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«era que fe tomen, esafaber .B A. A C.mayores que. B C.y 
B C. A B. que.A C. y B C. C A.queel mifmo.A B.tienda fe 
(por la,2, petitió),B A,kafta e i p u n t o ^ y (por la.z,propo-> 
íitió)pongafe,A'D,yguaIaía,A ! 
C.y tirefe.D C.Pues porque-D 
A.es ygual ala. AC.esygualyel S 
guio. A DC.(por Ia.f .propofiti 
on)al angulo.A C D y el ángu­
lo. B C D.es mayer que el angu 
lo.ACD.luego el ángulo. BCD 
es mayor que~elangülo.A.DC 
y porq es él triangulo.. D C B. 
que tiene máyorelangülo.B G 
D.q el angulo.A D- C. y-aí ma­
yor ángulo fe le eftiédé mayor _ 
ladó(porla.i8;propoíició)lueg0 . l3B.esmayor qB C . p o ee 
y g u a f D B alas dos. A G.AB.luego mayores fó los ladosi.B A 
A C q el-nuímo.BC*De la miíma forma demoftraremos q t á 
bienlosladósíA'B.BC.foivmayores q'C A. y t a m b i é n . B C 
C A.q ABiluegolosd-os lados de todo triángulo tomados 
en qua]quier%a»era fon mayores que eíque reftá1, lo qual 
(soñuinodemóftfajrfe; - T" ' 1 

-i' • ; T h c o r e m a . 1 4 . •, Propoficion.il. "' : 

frSi délos términos del vn lado de vn triagu­
lo fe diere dentro del dos lineas rectas^:lasque 
fe diere feran menores1 que los dos lados del 
triangulo y contendrán mayor ángulo, ;,,, 

< ^ S o i u e e l k d o . p G . d e k n a ^ ^ 
déla mifma.B C Jenfe dos lineas réólas dentro del.B jf>, C D 
digo que.B D. C FJ.fon menores que los lados. B A. A C . «j 
refíaa deítriangulo^y que el angulo.B D C.es níayor que.B 

- D A C. 
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porque eftié^afé(pOr la. z-pehció) r " 
laliaea.B D.afta.E. y porque ( p o r 
lá.zó.propoficio} lo^doslados de 
todo triangulo fon mas largos qué 
el reftante,feran los dos lados. A B 
AE.deltr iangulo. A B E , mayores 
que.B E.y puelta común la Ünea.E 
C.luego las lineas.B A.A Cdon má 
y ores que las lineas.B E.E C.Y po r 
que por la mifma.losdos lados.CE 
E D del triangulo.C E D.fonmayo ¿S_ 
res que.PC.pueftapues comü.BD.feramay-ores laslineas»-
C E.EB.que las lineasC D.DB.y efta deín-oílrado que B A, 
A Cfon mayores que.B E.E C. Luego-múeho mayores fon' 
B A.A.C.que las lineas.B P - D C . Demás ctefto porq(por la 
i6q)ropoficion)eí ángulo exterior de qualtjuiera triangulo 
es mayor que el opuüfto iníerior,Iuego el angiilo.B D C . e x 
tenor, del triangulo .CD E. es mayor que eíí ángulo:. C E ; D . 
P o r lo qual también el ángulo e x t e r i o r a RB-de l t r iangulo 
A B E . e s mayor que el angulo.B A C.Pero efta demoftrado 
qué elángulo.B DC.es mayor que .CEB.L«ego.mucho ma 
y or es el angulo.B DC.que el angulo.B A C . L-aego fi dé los 
términos del yn lado de vn triagulo le d ie ren dentro del dos 
lineas-reftasTas.que fe dieren feran m e n o r e s qué los dos la-
dos-qne reftan :del tr iangulo, y contendrán mayor ángulo. 
Lo ofual conuino demoftrarfe. 

'' ' ; 'probíema.S. própórlción. . : z z . \ ... 

CHa¿ervntTÍarfgoiodetreslineas re&asque 
• ieany^uales artes lineas reatas- dadas:perocó 
üi'ene^ueias doslineas fcaiimayares que la 
que relia tamadas de qualquier manera y por 
que-los dos lados de todo triangulotamados 
^ de 
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de qualquier manera fon mayores rje/rcíláte 
£*¡Seátres lineas recias da 
das. A.B.C.dos délas quales 
tomadas en qualquier ma 
ñera fea mayores q la refta 
te,es a faber.A. B. mayor q 
C.yA.C.mayor q.B.y C B , 
mayor q.A.cóuiene de tres 
lineas rectas, yguales a las 
tres.A.B.C.hazer vn triagu 
lo.Defle vna linea termina 
da día parte.D.per o no ter 
minada por la parte.T.y(por la.2.propoíició)ponga fe ía lí-
nea.D Z.ygualala-A.y ala.B.lalinea.Z LPero ala.C.la línea 
T I,y fobre el cetro,Z.y efpacio.Z D(por la.2.peticíó)defcri 
bafe el circulo, L K D.y tábien fobre elcenrro.I . y el eipacio. 
I T (por la mifma petició)deílé el circulo T L K.y tiréfe(por 
la primera petició)Z K.IK.Digo q el triagulo.K Z I. fe ha he 
cho de tres lineas recias yguales a las tres.A.B.G.Porque el 
púdlo.Z^es cetro del circulo.D K L.es ygual(por ía.iy. defL= 
nició")Z D . ala.Z K.y la A.es ygual a la.Z D.luego tábien, Z 
K.es ygual(por la.i.comú fentécia)a la.A.Ité porq elpücfo . 
I,es cetro del circulo.L K T.es ygual.IK a la.l T.y la.C. es y-
gual a la.l T.luego la.l K.es ygual(por la.i.comú fétécia )ala 
C.y la Z Les ygnal a la,B.(por la fuppofició)luego las tres H 
neás rectas.I Z.Z K.K I.fon yguales a las tres A. B.C. luego 
detres lineas realas q fon. I Z . Z K;K I.q lo ygualcsa las tres 
lineas dadas A.B.C.efta hechp el triagulo. K Z I . lo qual fue 
cóúeñiéte hazerle. 
- r~r¡ i Ploblema.g, Propoficion.23. / . 

Ij" Sobre vna linea recta y en vn puncto enelía 
ícñalado hazcr vn ángulo de lineas rectas y -
gual a vn ángulo dado de lineas rec"tas3 

(ra D z Sea 
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«S^Sea-Ia linea dada.A B.y.elpunóto dado en ella fea. A. y el 
ángulo dado rectilíneo fea.D CE-cóuiene poner éla linea re 
¿ta dada.AB.yenelpúcfo é ella dado.A.vn ángulo ré&ilineo. 
ygual al anguloreciilineo da1 

do. D C É.Seá a ca ib enla v-
na y otralinea.CDCE.vnos 
punctos^y lean titos.D E . y 
t irefe .D E(por la.i. petició) 
Y de l a s tres lineas rectas Z 
A' .ZI . IA, que fon yguales a 
las. tres lineas recias dadas 
G D . D E . E C.haga fe(por la 
precedente vutrianguio xy 
fea A Z l. De manera que la 
linea.CD.fcaygual a la linea. A Z.y.C E.a la Iinea.A I.Ttam 
hien.D E.a la,Z I.y porque las dos lineas-D C.G E. fon ypua 
les a l a s dos lineas. Z A-A LJ a vna a la ótra,y la baíis . D E . 
(por Ja íuppoíition)a la bafis.Z I.Luego el ángulo. D C E.es 
ygual al angulo.2 A I(por la.8.propoficion)lue.go enla linea 
recta dada. A B.y enel púnelo en ella feñaladó. A. efta dado 
el ángulo rectilíneo.Z A I.ygual al ángulo recfilinco.D CE. 
queconuinobazerfe.. ' ' -

Problema, iy Propoíltió.za;. ][ 

j |Sí dos triagulos tuuieren Jas dos ladosygua 
les a los dbs lados, el vno al otrojpero mayor 
e lvn ángulo contenido de yguales lineas re­
atas que el anguíojtendran también la baíis 
mayor que la baíis., . 

^ i S é a n los dos triángulos. A B C . D E Z.'que tengan los dos: 
iados.A.B.A.C.yguálés a los.dosíados.D.ED Z.el vno a l o -

tro 
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6tro,conuiene fabef,el lado. A B.allado.D E.y el lado. A C. 
al lado.D Z.pero el angulo.B A C.fea mayor que el ángulo 
E D Z.Digo que también la baíis. B C.es mayor que la baíis 
EZ.porque fíendo el angulo.B A C. mayor que el ángulo. 
E D Z-pongafe(por la propoíicion.Z3)enla linea recta. D E. 
y enél punéto. D . en ella el - ángulo. E D I.ygual al ángulo. 
B A C. y ponga fe la . D I . ygual a lavna de las dos. A C.D.Z 
.y tirenfe(por la priBera petición. I E . Z I .Pues porque.A B 
es ygual a la.-D E.y A C.a la-D I-fon yguales las dos Eneas, 
B A. A C. a las dos lineas.E D*D I. Ja vna ala otra,y el angu­
lo.B A C(por la veyntey tres propoíicion)ygual al angulou 
ED I.Luegola baíis.B.C;(por la quarta propofició) es ygual 
a la bafis.E I. Iten porq es yguaLD La la.D-Z. luego elangu 
lo .D I Z.es ygual al ángulo.© Z LLuegoel angulo.D ZI. es 

'mayor qué el anguIo.E I Z .^puesmucho mayor el ángulo 
. E Z I que el angulo-EJ Z . Y porque es el triangulo E Z Lque 
tiene elangulo. E Z I . ma­
yor el águlo-E Í'ZÍY eímá i ¡ 
y or ángulo tiene opuefto . 
mayor lado(pór la.i8.pro. 
pofícion) luego mayor ;es 

' el lado, E I.que ellado E Z 
y es yguál ellado.E'L alia 

- dóBC.iuegoellado-B C. 
mayor es q el.lado.EZ Jue 
go fi dostriangulostuuiere '.: °z 
losdos lados yguales alos dos lados,ylo que demás fefigue 
€omoenlapropoficion.Loqualconuinodemofl:rar. . 
. - > . - ' • • , X f a e o r . e m a . i 6 . Propoíícion.z?. 

"̂Si dos triágulos tuuieré los dos lados ygua­
les a los dos lados el vno al otro: pero la baíis 
mayor q la baíis tcdrá tabié el ángulo c o teñí 
do de yguales lineas redas mayor q el águlo. 

' D 3 '•, ¿Siendo 
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Siédoxlos triangulos.'A B C Q E ; Z . p í {r<cigan!os dos la 

dos. A B. AG.yguales a jos dosdados, !} E,D •Zr.elyfiQ:4 pt fo 
é&aíes: A-B.aliniiiho,D E.y A C,al sHifriovD.Z^pero ia ba% 
3 Cfea mayor que labaiis.E Z.DigQ;qei%iÜQ,B; A G.esrma 
yor q el angulo .EDZ;porq m i o > r ., r i A . i 
o es ygual a e l , o menor que el, 
ygual no lo es el ángulo ; B A C'¿ . 
al angulo.B DZ.Pórqueírfbeifeq 
ygualyla baírs también 1 C ( pof •' 
la.q.propoiiciofi^leriaygual a l a i 
•batis.EZ. pei»Q n'oiio es-jluegopeL 
anáulbiB'A-©Ven ninguna nráne* 
. ' ' ' V"" 'Y 

ygual al aHgúlo .EIJZ.ni-ta 
pocotes menor el angulo.B A G. 
qiieel'añguloE DZíPorquekt - '" 
táfis.B G. feria m^nór fyteh^fc&ttéohi&o^stiüisgé él áit 
guio. B A C . n o es menor-q el ang{jf¿;EB:Z-.í éftárde4íipftía 
do qniygual.Luego mayor es el 5guíc.BA:Gl que ebanguío 
E D Z.Luego fi dos triángulos tuüiér£yJo JéfJ^ie'figüé como 
enel^theoreina que equino d ^ n i o í t r a r : ' 1 ibq'it.hfj . „• v;.rs« 

f I ' Theorema.iy. ^opbítíáü.z J<S¿ ¡^ni-yi 
Sí dos.trian^jIo5 tu4iic^^J|>^.^ J

rangMps-
yguales alos do>añgulos:>eávnGí al orre :y el 
•vn lado ygual al vn lado^': abra el'^ eíta entre 

"io's¿os ángulosygtiáles-;o elaeuie¡fe,opone'al 
vno dríds'y^naiés anf^ülósteftdrantamfeien 
los derñasrlados/jgí^icS' á'Tasrdémas lados el 
yrijD al Qtrp:y ejáguíó recaté a!jagülh réitate. 
^•Sean lbs dostriaúgulcs. A B, C.D E Z.que tengan los dos 
anguloslA BCB C A.yguales á los dos angulosD E Z . E Z D 

• el vnb alotro,é's a faberyeíaiígulo.A B C a l ángulo, p E Z.y 
•ela«gulo:B CíA.al águlo.E Z D - y el vn lado ygual al vn lado 
y quanto a lo primero fea el q u e efra entre ios des ángulos, 
' ello es 

http://BAC.no


l E V e t í D E S r- :n •.: fb. 
eño e s t i l a d 0 . B C a l lado.E Z.Digo q los demás latíoslos té 
dr 'áhiábiéf i^uides 'a los. de ¡ 
irías lados, el vno al otro?efto 
esei ladc 'A Bo l l ado D E . Y : 
eMadoiÁ-Callado.DiZ. y el 
ángulo q refta ygual a l angu 
fo qiíeáa^es a íabénB A C á l -
mífmo.E D C . P o r q fi.AB.no 
es ygual a D E Je ra iavnama 
yor,fea m a y o r u l B . y p o n g a 

fe(pória.s.prGpofició^ ^ a . 
RéasIBiygaai-lsí-fc. linea.D E.yti r 'efe.l C:pues porq.I B .es y-
gualala' .D E . V j l ^ C a l ^ Z;lue¿p las dosHneasl:IB.' B C 
fon yguales.áíás'dos.DE¿>E'Z':íavn*i* :l'-u o u a ¿y é t ángulo» 
1B' C a l angüio.-D E Z;és y^úal j iuegóta bafis.I G ( p o r la. 4 . 
pfopoficib^es ygual ala. £>aÉs.DZ.y el tr iangulo.IBC.es y^ 

Luego ygual es ebangülo.í C B.afangula-DZ E.Y el ángulo 
D Z E.fe íupene íér yguaí al mifimo.B C A . Luego el ángulo 

I (por la.:i.cp.mü fentécia)es yguaJ al angulo.B C A.el tné 
í ibraimayor,q ésimpo.ílible,Luego.AB.noes defigúála Ja 
D-E.fera pues yguál.y es tibien. BCyguala ía .EZ.Luego y a 
A.B.'B C fon yguales a.D E.E Z.la vna a l a otra, y él ángulo. 
A B C e s yguaí aíangulo .D EZ .Luego(porla .4 .propofiti6) 
la baíis. A C.fera yguaí a la baíis.D Z ? y el angulo.B ií C.reftá 
íe,ygual aiangulo.EiDZ.reílante.DeiTias défto feanyguales 
JSs lados qfe eltiéden a yguales ánguÍos,y feas. A B DE.Di­
go otra vez que los^demas lados feran yguales a los demás 
lados,es afaljer^ef lado.AC al íado .D2.y el lado.B C a l lado 
E Z,y demás deftoelágal^ reftáte.B AC.al águlo q reña.ED 
Z . ieraygüaí .Forq í í .BCno es yguaLa EZ.el vno.dellos fera 

x mayor.SeapAies snayor fi es pcflibléef lado.B C,y (por la.3. 
^pofició)p5g.^íeyg.uallalinea.BT.alaíinea >EZ.Ytireíé(por 
laa.peticib) AT.Y por q.B T.es yguaí-ala.E Z;y ABa la DE. 

i f V r ¡ i " D 4 luego 
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luego las dos-A B.B T.íbn yguales a las dos.D E.E Z. Ia vna 
a la otra, y contiene yguales ángulos . Luego la baíis l A L , 
(por la.4.propofició)es ygual a la bafis.D.Ziy el triágiilo. A 
B T.al trinngulo.D EZ-es ygual. Y los de mas ángulos fon y 
guales alos demás ángulos debajo délos quales íe eftienden 
yguales lados,Luego el angulo.B T A . e s ygual al ángulo. D 
Z E.Yel angulo.EZD.es ygual al»ángulo E C A.fera pues el 
angulo.B TA.ygual al angulo.B C A.Iuego el ángulo e x t e -
rior.B T A-del triangulo. A T C.es ygual al ángulo interior 
y opuefto.B C A.Lo quaI(por Ia.i6.propoficion)es impoífi-
ble-Luego el Iado.E Z.no es de/Igual al lado.B C, y es. A B.y 
gual a la.D E.Luego las dos. A B.B C . fon yguales a las dos 
D E.E Z.La vna ala otra y contienen yg«alesangulos,luego 
labafis-ACCpor la * n r u p o G r < o n ) e s y g u a l a I a bafis.D Z .Y 
el triangulo.A B Cal triangulo.DE Z.y el ángulo que refta. 
B A C.es ygual al angulo.E D Z.que refta.Luego fi dos trian 
gulos tuuieren dos ángulos yguales a los dos ángulos, y 
lo de mas como eñl theorema.Lo qual cóuenia demoftrarfe 

i-i: Théorema.i8 Fropoficio.zy 

CSi cayendo vna linea reda fobre dos lineas 
redas hiziere los águlos alternos entre íi jí 
guales lasmifmas lineas redas ferá entre íi pa 
rállelas. 
MíPorque cayendo la linea ;E Z.fobrelas dos lineas recias. 
A B.C D.haga entre fi yguales los ángulos alternos. A £ Z . 
E Z D . D i g o que es parale V . 
l la .AB.aIa .CD.porque . 
fino,eftendidas fe juntará, 
o hacia las partes. B D . o . ^ 
hacia. AC.eítiendá fe pues 
y concurran hacia las par 
tes.B D.enelpunéto.Lfics 
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poflible.Luego el ángulo exterior. A E Z.del triangulo.! EZ 
es ygual alangulo.EZI.interior 3 y oppueíto.Loqual(por la 
i6.propoíicion)e's impoíl'ible.Luego.A B.C D.eftendidas ha 
cia-laspartes,B D.en ninguna manera concurren. También 
de la mifma fuerte fe demoítrara que ni hacia las partes. A C . 
y las lineas que en ninguna par te concurren fon parallelas 
(por la vltima difinicion)luego.A B.es paralella a la.CD.Lu 
ego fi cayendo vna linea re¿ta,y lo demás como enel tneore 
ma que fe hauia de demollrar. 

Theorema. 19, ¡ í Propoficion.íS. 

^"Si cayendo vna linea recia fobre dos lineas 
recias hizieren el ángulo exterior ygual al in 
terior y oppuefto haciavnas mifmas partes,o 
los interiores hacia vnas mifmas partesygua 
lee a dos recios,ferá par alellas entre íi las mif 
mas lineas reótas. : 

£*>íSi cayéndola linea re&»..E Z \ fobre las dos lineas recias 
A B.C D.hicieren el ángulo extenor^E I B . ygual al ángulo 
interior y oppuefto.I T D.o los interiores hacía vna mifma 

• párteles á faber.B 1T.I T D.yguales a dos recios. Digo que 
es paralella la linea. É N - v v -

AB.a la l Jnea . C D . 
Porque el ángulo. E 
I B(por lafupofició) 
es ygual al ángulo. 1 
T D.y el ángulo. E l 
B(por Ia-if)es ygual al angulo.A I T.luego el ángulo- A I T . 
es ygual al angulo.ITD.y ion alternos(por la veynte y fiete 

propofi 
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propo í ic ion) luego'es paralell*. AB,.aJa;C D . Demás ds--
í to porque los anglilps.B I T.I T D.fon yguales a dos regaos ¡ 
( p o r l a ltippófici¿n)y los ángulos. AIT.B IT ( p o r la treze 
propoíicion ) fon yguales .a dos reídos . Luego los ángulos 
A I T ,B I T.lon yguales a l o s angulcs.B I T.I T D . Quite fe; 
el ángulo oQ0iun.fiI T.iuegoelreftante.AI T.esygual al re • 
ftantc.I T D.y.fon alternos. Luego parallela es.AB.ala.CD. 
luego íi cayendo vna linea re£ta fobre dos lineas re¿tas,y J.o = 
demás como en la propofici olisque es lo q fe a uia de demo* 
ftrar. 

Theorema.¿o.; ; Proppfidon.a-'.'d i' 

CCayendo vnalineare¿rafo;bre dos lineaste; 
ctas .paralellasahara Jos ángulos altemos en~ 
treíi yguales: y el exterior ygual al interior y 
opuefto haciavnas iniímas partes : y los dos 
interiores hacia vnas mifmas partes yguales. 
a dos recios. . 

M^Gaya fobre las lineas reptas parallelas:A B.C D- la linea 
refi^iE Z.Digoyquebace yguales los ángulos alternos.A IT 
y I T D.,y elaugulo exter ior .E I B.alinterior y opuefto ha-r 
cía vnas mifmas partes,eílo es,al angulb.l T D}y losinterio 
r e sy acia vnas mifmas par tes que foh.BI T.I T D.ygualesa 
dos rectos-Porqué íi.A 1 T .no es ygual a.l TD.elvno deilo* 
es m a y o r / e a mayor. A1 T.Pues porque. A 1 T . es mayor q 
1 T Depóngale por. común el angulo.B E T ^ u e g o l o s a n g u . 
los.A 1T.B 1 T.Ion mayores que.B I T . I T D.ylos ángulos 
A I T T lB(porla . i3 .propofcion)fonygualesadosrecios, 

•luego los ángulos.B i T. 1 T D. fon menores que dos recios* 
' y (p or la quinta pet ición) las lineas que- iiaziendo menores 

que 

http://oQ0iun.fi


nao 'E-VCLTDES. 

que dos rectos fe ef 
tienden en infinito, 
concurren ¿ y ..ellas 
por ferparaielíasho 
conctnren(porlaíu 
pofíció^Juego el an­
gulo.A' í T . noes défigualal ángulo. I T D.LuegO fera'ygual 
^él- :tógut&A^rT(^o'r'la.tf4>rop©ficítí rri)es ygual ai ángulo 
-ÉTB. Luegtvéíangúío.E I B (Por la.i'. comuh fentencia) es 
•ygüaí'-aíangulo.I T:D : Póngale por común .BI Tí Luego ¡os 
'angütósTT B i B í T i f o i i yguales a los ángulos. B E T i T D. 
-y los angulos-É I.B.BT T .Tonyguales a dos reclos(por la; 15 
propo!icion)lnego los anguios.B í T . I T D . fon yguales a 
dos rectos.Luego 1 cayendo vna linea recia fobre dos lineas 
réchrs paraiellas,y lo dé irías como-erila propoíicion^ que co 

-a ehia;dera¡QÍlrar._ . . . } , - • :\:,c.:¡h',q.r.,-. • •••V. .'. /.•: '.ir .vi 
'•su;. > '•• •-•; ^íTheoremaízí . íl Propofítion. j o v : ; A 

^Las; lineas recias-'^ais^-yia^mífiía'a'-íbn. para 
'fieks entre í i í o n p a r á l e l l a s . " V 

R ^ S ^ i i < S C ' | ^ p f r | ^ ^ % ^ ^ ^ f d i ^ . ( p 2 e . A B .espárale 
l í a a la.G D.caya fobre ellas la linea recia- ÍT K.v porqtiela 
linea recta. I T K . 

? caefobre las lineas 
rectas paralelas.A 

A 

E- • 

£1 gual el águlo. AI T. 
al ángulo. I T Z - ,t 
(por ía.zp.propoíicion) ítem porque fobre las lineas reblas 
paraleílas.EZ.C p .cae la linea recla.I K. es ,por la nii íma, 
ygual.IT Z.al.1K D. Y eíta declarado "q, AT T.es ygual al an-
güío.ITZ.y queq KD.es ygual a.l.TZ. luego. A I Ivés ygual 
a,j K D .y fon alternos Juego paralella es.A B. a laCD.' que 
és l cquefeau iadedémof t ra r . ' ' 

. Problema 
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Problema. 10 Fr0p0fit.io.3i- ••>-, 

•^Por vn pundo dado tirar vna ¡inca reda pa 
rállela a vna linea reda dada,, 

^ S e a . A . c l púnelo dado,y la 1 inea recta dada fea.B C. con. 
uienepor el púnelo dado. A. t irar vna linea recia paralella 
a la linea reéta.B C.Tomefe vn púnelo á cafo en la mifma li 
nea recia.B C.y fea,D.y tírefefpor la .1. pet ición) la linea. A 
,D(y por la propoficio n.z 3)hagafe fobre la linea recia dada 
A D,y enelpúnelo.A.feñalado Sellare! angulo.D A Z.ygual 
al ángulo dado. ADB 
y eftiéda fe le la linea 
A Z.derechamente a— 
la linea A E(por la.z.peticion) Y porque cayendo: la recia li­
nea. A D.fobre las lineasréclas.B C E Z . h i z o entre fi ygua~ 
les los ángulos alternos.E A D.A D C.ferapues .EZ. parale 
lia a la.B C.(porlapropoíició.z7)luego por el púnelo dado. 
A.fetiro la linea r e c l a . E A Z . p a r a l e l l a a l a b n e a r e c i a . E C. 
Lo qual conuino hazerfe. ' '.'f , 

Theorema.z2. Propoíicion. 3*. 

CEftendido el vn lado de todo triagulo el ati 
guio exterior es vgual a los dos interiores de 
la parte cotraria:y los tres interiores ángulos 
•deltriangulo fon yguales ados redos, . *! 
£»>Sea el t r iáguío.ÁBCy ef 
tiédafe vn lado luyo^y fea 
B Cal la é.D. digo que el an 
guio.A C D. exterior es y-
gual a los dos.C A B.A B C. 
interiores déla parte cotra 
ria.-ylos tres ángulos inte­

riore* 
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riores.A B C.C B A.B A C.del triangulo fon yguales a dosre 
ctos.Trrefe(por la precedente)por el puncto.C.la linea. C E 
parallela a lalinearecta=A B.Y porque. A B.esparallela a la 
C E.Ylbbre las miímas lineas cae/A C.los ángulos alternos» 
B AC.ACE.fon entrefiyguales.De mas defto porque A B . 
es parallela ála¿C E.y fobre ellas cae la lineare6tá.B D.el an 
gulo/,exterior. )E CD(por las.zy. z8. Z9. propoficiones) es y-
gual al ángulo interior. A B C.oppuéilo . y demoftrofe, que 
A C E^es ygual al angulo.B A C.Luego todo el ángulo exte­
rior. A C D.es ygua! a los dos interiores y opueftos^que fon 
B A C.A.B C^Ypongafe por común el angulo.A C B..Luego 
A C D. A C.B.fori yguales a los tres ánguíos.A B C.B C A . C 
A B.Pero AC D.A C B(por la.i 3. propoíicion) fon yguales 
a dos r e ó t o S j l u e g Ó los ángulos. A CTí.G A B.GB A-.fonygua 
l e s a dos recfos.Lpego eílendido el vn lado de todo t r i a n g u 

lo^y lo de masque fe ligue como enel theorema , q coralino 
demoítrarfe ,: '. . ' ' ' 

Theorema.z3 Fropoficio.3 3. 

^~Las líneas recias que juntan a ygualeslineas 
recias y parallelas.hacia vnas miímas partes, 
ellas miímas tambie.fon yguales y par alíelas; 

£&>Sean las lineas rectas yguales y parallelas. AB.CD. y jun 
té l a s h a c i a vnas mifmas partes * a s lineas rectas.A C.B D.di 
go que.AC.y BTJüsn yguales y parallelas. Tire fe(por lapr i 
mera petición) la línea.B C.Y aífi porque. A B.a la.C D.espa 
rállela y fobre ellas cae. B C .los 

' ángulos alternos.A B C.B CD.fó 
e n t r e liyguales(por la.zr?. p ropo 
íición)y porque.A B¿es ygual ala 
C D.y comun.B.C. luego las dos -
A B.B C. fon yguales a las dos. B 
C.C D¿ Y el águlo.A B C . es ygual 

http://entrefiyguales.De
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alangnlo:B C D.luego labafis.D B(por l a . 4p ropb í i c i5 ) és 
ygual a la bafis.A C.y el triangulo A B C.es ygual at triagulo 
B C D.y los de mas ángulos fon yguales a los de mas ángu­
los el vno al o t ro debajo délos quales fe t ienden yguales la-
dos.Luego el angulo.A C B.es ygual al ángulo CB D.y elari 
gulo.B A C al angulo.B C D..Y porq fobre las dos lineas re­
ctas. A CBD.cae la linea reéta.B C.haziendo yguales los an 
gulos alternos A C B.C B D.entreíi^luego. A C.parallela es 
a la.BD(por la.z7.propoíicion)y efta demoftrado q tambié 
le esygual.Luego las lineas rectas q junta a yguales lineas re 
ñ a s y parallelas bacia vnas mifmas partes^ellas mefirias tá­
bien fon yguales y paralleias,lo qual cormino demoftr'arfe. 

Theorema.z4. Propoí i t io .34 , 

CLos lados oppueflos y los águlos délos efpa. 
cios de lados parallelQSjío yguales entre íi: y 
la diagonal los corta en dos partes yguales, 

e&Sesi el efpacio de lineas parallelas. A Ó D B.y fu diagonal 
lea.EC.digo que los íadosy los ángulos contrarios delelpá 
pió A C D B de lados parallelos fon en t r e íi yguales, y la dia 
gonal.B C í e diuide en dos yguales p a r t e s . P o r q p o r fer. Á B 
parallela a 1'aX D.y fobre ellas cae la l ínea recta.B C(prjr la 
Z9.propofició)los ángulos alternos. A B C t B C D.Ion entre 
fi vguales^Demas defto porque. A C.es parallela a la.B D ? Y 
fobre ellas cae ladinea recta.E C.los ángulos alternos.AC B 
C B D.fon entre íi yguales.Luego fólos 
dos triángulos.A B C.B C D-quetienen 
los dos ángulos. A B C,A C B.yguales a 
los dos ángulos.B C D. C B D el vno al 
otro,y elvn lado éntrelos dos ángulos 
yguales yguaí al vn lado y eornun. B C, 
aentramb 'JS , luego(por la^zó-propofi-
• cion 
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dore) los lados redantes- feran yguales a los lados' reirán-: 
tes el vno al otro,y el ángulo que refta ygual al angnlo que 
reftí .Luego el lado-.A B. es ygual al lado.C D.y el lado. A C. 
al lado.B D.y el angulo.B Á C.es ygual al ángulo. B D C . Y 
porque el ángulo A 3 C.es ygual al ángulo B C D. y el angu 
lo.C B D.al ángulo. A C B.Lnego todo el angulo.A B D.es y 
gual acodo el ángulo-A C D(por la.z.comuu fentencia) y ef 
ta demoftrado que el angulo.B AC.es ygual al angulo.CDB 
luego los lados oppueftos y los ángulos delós eípacics de la-
dósparateíos fon yguales eutremDigotábien que la diago-
nai-fc diside en dos partes yguaies. Porque. A B.esygtul a la; 
C Dvy la.BC.es corriunduego lasados. A B .B C.fón yguales a 
las dos.B C.C D.la vna a la otra, y el angulo.A B C. es ygual' 
al angulo.B C D.luego(por la.4 propoíkiój la baíis. A C . es 
ygual ala baíis.BD.y el triangulo. A B C.es ygual al triagulo 
BCD.luego la diagonal. B C e n dos partes yguales diuide al 
paralleiogramo. AB D C.q era lo que fe hauia de demoftrar 

Thcorema.z j . Propoíition, 37... 

^Los paralIcíogramos ; que eftan en vna mií-
mabaíis yeii vnas miímas lineas parallelas 
ion yguales entre fi, 

^4#Seálosparalleíogramos.ABCD.EB=CZ.que eftan en 
vna mifma baíis,efto es,B C.y en vnas mifmas parallelas, es 
a faber.A Z.B.C. Digo que 
c lpara le logramo. ABC D 
es ygual al paraileíogramo 
E E C Z.Por que es paralle 
lógrame,A B CD. es ygual 
AD.ala.B.C.(por la.34.pro 
poiicion)ypor la mifma ra 

http://AC.es
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zon tambien.E Z.es ygual a Ia,B C.y aífi también A D.es y-
gual a la.E Z.y es común la.D E.luego t o d a la. A E es ygual 
a toda Ja.D Z.Yla.A B.es ygual a la .D C.iuogolasdos. E A. 
A B.fonyguales a las dos.Z D.D C í a vna ala otra 3 y el angu 
lo.Z D C.es ygual al águlo.E A B.el ex te r ior alinterior. lúe 
go(por la.4,propoficion)la balis.E B.es ygual a la bafís.Z. C 
y eltriangulo.E A B.es ygual al t r iangulo.Z D C. quitefe el 
común tr iangulo.DI E.Luego el t rapezio .E I C Z.: es ygual 
altrapezio.A B I DJPongaíe pues común el triangulo.I B C. 
Luego, todo elparaJlelogramo. A B C D.es ygual a todo el 
párallelogratno, E B CZXucgo los paraílelogramos que ef 
tan en vna mifma baíís,y lo de mas que fe íigue,Io qual coa^. 
Sino demoftrarfe. 

Theorema.zé. Propoíicion.36. ;, ;... 

^"Los parallelogramos que eftan enyguales-
baíis y en vnas mifmas parallelas foh yguales 
entre íi.. • : • ¿ - ; .. :JT 
r&»Sean los parallel^gramps. A B C D . E ZIT .Puef tos élas 
yguales bafes.B C, Z L y en vnas mifmas parallelas; A T.B I. 
digo que el paraUeípgramo,; A B G D > es yguaí al parallelo 
gramo.E Z I T . Tire.nfe. . 
B E.T C. Y porque es y, 
g u a í . B C a l a Z I . Y j a Z I 
es ygual a la.E T.Luego 
también.B C .es yguala ¡ 

la,. E T.yio paralleías/y 
juntan las la,BEi. Q T . y 
las lineas que juntan a li 
neasyguáleiyparalleks B 

fon eiías tambii yguales y paral'eIa3(por la propo/icio, 3*3) 
Luego.E B.T C i ó yguales y parallelas.Es pueseí parallelo 
g r a m o . E B C T . y g u a l a l p a r a l l e l o g r á m o . A B C D . p o r q 

tiene 
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tiene la mifma baíis, efto es.B C.y en vnas mifmas paralellas 
es a faber.B C E T.y también por efto.E Z I T.es ygual a . E 
B C T ,por Icqua le lpa ra íe logramo.ABC D.esygual alpa 
rallelogramo.E Z I T.Iuego los paraílelogramos que eftá en 
yguales ba.(es}y lo de mas que fe figue como en el theoreraa 
que era lo que fe hauia de demoftrar, 

Theorema.zy. Propoíicion. 37. 
^"Los triángulos que efta en vna mifma baíis 
y cvnas miímas paralelasríbn yguales entre íl 

^ E f t e n l o s triángulos.A B C.D B C.pueftos en vna mifma 
bafis.B C.y é las mifmas lineas parallelas. A D.B C.digo que 
el trianguio.A B C.es ygual al t r iangulo. D B C. eftienda fe 
(por la.z.petició) A D.de vna y otra par te afta en.E.Z.y pee 
el punélo.B.tirefe lalinea 
B E . paralella a la. C A. 
(por lapropoíieion.3i.)y 
por elpunéro.C.tirefe. C 
Z.(por la mifma)q fea pa 
ralíela a la.BD. Son pues 
parallelogramos.EB C A 
D B C Z . ( y p o r la.3f.pr0 
poficion>s ygual el parallelogr3mo.E B C A.al paraleíogra 
mo .D B C Z.porque eftan en vna mifma bafis.B C.y elasmif 
mas parallelas.B C.EZ.y el trianguio.A B C.es la mitad del 
parallelográmo.EB C A.(por la.34.propoficion)porq la dia 
gonaLA B.le diuide por rriedio,y el triangulo.D B C.es (por 
la mifma)la mitad delparallelográmo.DB CZ.porq la dia-
gonal .D C.le diuidepor medio y las cofas que fon mitad de 
cofas yguales,entre fi fon yguales(por Ia.7,ccmun fenttcia) 
luego el trianguio.A B C.es ygual al triangulo .DB C.Luego 
los triángulos que eftá en vna mifmas baíis, y lo quefe figue 
como enel theorema q era lo que fe hauia de demoftrar. 

E Theo 
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Tdieorema.zg Froponció.38. 

^"Los triángulos q u e eñan en yguales bafes y 
en vnas miímas parallelas fon yguales entreíi 

^ E f t e n los triángulos. A B C.D EZ.en bafes yguales , ello 
es,en.B C E Z.y en vnas mifmas parallelas^es a faber .B Z.A 
D Digo que el t r ianguio.A B C.es y°ual al triangulo. E D Z. 
eftíenda le(por la .z.peticion)A D.de vna y otra parte afta-'ó | 
I T . y p o r el púnelo, B.t irc 
fe B I • parallela a la C A. 
£ppr la.3 r. propoílcionr) y 
pore ípunc lo .Z . t i r e fe .ZT 
paral lela a la.D E ( por la VI Vi \ f 
rnifma)lt!egoparalíelogra . 
m o es. 1B C A . y también. 
D E Z T .y(por la.3ó.)el paralielográmo.I B C A. es ygual a! 
paral le lográmo.D E Z T , p o r q eftan é yguales bafes,efto es> 
B C E Z.y en vnas mifmas parallelas que fon.BZ. 1 T.y el tri 
ángulo A B C.es(por la.34.prcpoficioii)mitad del parallelo 
g ramo. I B C A.Porq la diagonal-A.-B.le diuidepor mechoyy 
el t r iangulo.D E Z .es (por la miima)mitad del parallelográ 
n io .D E Z T.Pcrque ia diagonal-D Z.le diuidepor rnedio,y 
las cofas que fon mitad d e cofas yguales,fon yguales entren 
(po r la.7.comúnfentencia)luego el triágulo.AB C. es y<ni»l 
al t r iangulo.D E Z .Luego los triángulos q eftan en yguade* 
bafes y en vnas mifmas parallelas fon yguales entre fi, q coa 
uino demoftrarfe. ' 

i 

Theorema.zo. Piopolicion.39, 

^Los triasigulos yguales que eftan é vna mi{ 
ina baíisry hacia vnas miímas partes eftan en 
vn-as miímas parallelas.. . . .» 

Efteâ  
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E V C L I D E S . fb. .30: 
P&Eftenlos dos triaguiosyguáles.AB C.DCB-enla mifma. 
baíís.BC. y hacia vna mifmas partes.Digo que eftan é vnas 
mifmas parallelas, Tírele la 
linea.A D. digo que, A D es 
parallela a la.B C,porq fino, 
tire fe por el punto, A, la li­
nea . A E . paralela a la. E C. 
(por la propoíicion. 3.1 )y ti 
reÍG.EC.luego el triangulo 
E B C.(por la.37. propoficion) es ygual al triangulo . A B C . 
porque eftan en vna mifma bafis.B C.y en vnas mifmas para­
llelas. A E.B C.y el triangulo. D B C. es (por la fuppoficion ) 
ygual al trianguio.A B C.luego el triangulo. D B C. es ygual 
el triangulo.E B C.conuiene íaber el mayor almenor,que es 
impoffible,luego. A E.en ninguna manera es paralella con la 
B C.De la miíina manera demoftraremos q ningúa otra fue 
ra de.A D.luego. A D.parallela es a la.B C.luego los triangu 
ios yguales ?y lo que fe figue q fe hauia de demoftrar. 

Theorema. 30 Propoíitió.40. 

CLos triaguios yguales que eftanfobre baíis 
yguales:y fabricados hazla vnas mifmas par-
tes,eftan en vnas mifmas parallelas. 

Sean yguales los triángulos. A B C . C D E . eften en bafes 
yguales que es en.BC.C E.y hacia las partes .A D . Digo que 
eftan.en vnas mifmas para 
líelas tirefe.A D , por la . 1. 
petició, .Digo que. A D.. es 
parallela a la.B E - Porque 
ti no tírele por el püeto. A. 
la linea. A Z . parallela a la 
BE.^por Ja.31. propofició, 

E z y tire 
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y tire fe.Z E.Iuego el trianguio.A B C , es ygual al triangulo 
Z C E(poí la.3b)porq eftan en vnas mifmas baíis yguales . B 
C.C E.y en vnas mifmas parallelas. B E.A Z.Y el trianguio.A 
BC-es ygual al triangulo.D C E.Iuego el triangulo.D C E.es 
ygual al tnangulo.Z C E_,el m a y o r almenor que es impoflU 
ble.Luego.A Z.en ninguna manera es parallela a la.B E-y de 
la mifma manera demoftraremos que otra ningunafuera de 
A D.luego.A D.paralíela es a la.B E.q cóuenia demoftrarfe, 

Theorema .31. Propoficion .41. í 

C Si vn parallclogramo y vn triangulo tuuie 
ren vna miíma baíis:y eítuuieren en vnas mií 
mas parallelas: el parallclogramo fera el do­
blo del triangulo, , 

p * E l parallclogramo. A B C D .y el triangulo.E B C.tenga ía 
mifma bafis.B C.y eften en las mifmas parailelas.B C.A E.Di 
go que elparallelogramo.A B C D.es el doblo del-triangulo 
E B C.tir.efe(por la.i.peti-
cion)la linea.. A C Luego 
el trianguio.A B C (por la 
3 7 )es ygual al triangulo. 
E B C. Porque eftan en la 
mifma bafis.B C , y en las 
mifmas parallelas. B C A 
E.y elparallelogramo.AB C D.es doblado al triangulo. AB 
C(por la.34.propoficion)porque Iadiagonal.A C.le.diuide é 
dos yguales partes^por lo qual el parallelográmo. A B C D. 
es el doblo del.triangulo.E B C.luego íi vn parallelográmo y 
vn triangulo^y lo que fe figue r e l i an t e , que.fe aifia de demo 
ftrar. 

Problema.11 PropoficiÓ.4?,. 
Sobre 
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IfSobre vn ángulo dado rectilíneo hazer vn 
parallelográmo ygual a vn triangulo dado, 

¿*¡Sea el triagulo. A B C 
y el ángulo reculillo da­
do fea.D. conuienepues 
hazer en vn ángulo refti 
lineo ygual al ángulo. D. 
yn palíelo gramo ygual 
almifmo triagulo. A B C 
cortefe(por la, io.propoíkion) la linea, B C, en dos yguales 
partes en el punót.o,E,y tirefe(por la,i,petició)la linea, A E 
y (por la,z3,propoíicion)hagafe fobre la linea reda, E C,en 
el púnelo fuyo,E,el angulo,C E Z,ygual al angulo,D,y (por 
lapropoíicio,3i)por el púnelo, A.tirefe, A Lparalleía a la, 
E C,y ,por la mifma,por elpunóto,C,tirefe,C l,paralleía ala 
iinea .E Z , Sera pues parallelogramo,Z E C I,y doblo del tri 
angulo,AEC,por la precedente,y porq es ygual,BE,a l a , E 
C,el triangulo, A B E,por la,38,es ygual al t r iangulo, A E C / 
porq eftan é las bafes yguales.B E,EC,y enlas mifmas para-
IleiaSjB C, A I,luego el triangulo, A B C,es el doblo del trian 
guio, A E C, Y porq el paralíelográmo,EC I Z,y el triangulo 
A EC,eftá fobre vna mifuia baíis,E C, y entre vnasmifmas pa 
ralle!as,EC,A I,es doblado elparalleíográmo,EC I Z,al tria 
gulo ,AEC,por laprecedente)Luego el parallelográmo . Z 
E C Les ygual al mifmo trianguio.A B C.y tiene el ángulo. C 
E Z.ygual al ángulo dado-D,Luego diofe elparallelográmo 
Z E CI. ygual al trianguio.A B Cfobre el ángulo rectilíneo. 
CEZ.qes ygual al ángulo.D.lo qual conuino hazerfe. 

Theorema^z . Propoíicion. 43. 

f So yguales entre íl los fuplemétos de aéjííos 
E 3 para-

/ 
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paraílelogramos que-eftan en la diagonal de 
todq parallelográmo^.. ]. : : m 

f¿ l c u,n fi/tx^J-t. 5ea el paralleíóg'rlmo . A B C 
W¿+¿>x#í**í Se í¿**f);yfu diagonalfea.AC.y en lád i 
)el**> Af-Q1*1* agonal.AC.eften los paralelográ 
A. tf**ui%i*»**mos.ET.IZ.7ios iupplementos 

c íban.B K.K D.'digo que el fupple-
^ ' " ^ r

 r mento.BK es ygual al fuppletne» 

r\r* fe r ? rr.r:-,* r. 

- * 

/ " to¿K D.Pues porqes elparallelo• 
gramo; A BC D,»yfu diagonal. A 
C e l triangulo. A B C ( p o r l a . 34. 
propoíició)es ygual a i t r iangula 
A D C i t é porq. A E K T . e 3 p a r a - ? 

llelográmo.y fu diagonal es. A K. Luego el triangnlo. A E K«-
es por la inifma,ygaal al t r iangulo. A.T K.y por efto tambié; 
el triangulo.K-Z C.es ygual a l triágulo.K I C.yporque el tria 
guio. A E K.es ygual aí t r iangulo. A T K.y el triangulo.K Z C 
es ygual al triangulo.K 1 C.Luegolos triángulos.AE K.K I C 
fon yguales a los triángulos. A T K.K Z C.Y todo el triagulo 
A B C.es ygual a todo e k n a n g u l o . A D C1 Luego el fupple-
mentOvB K.quereíl:a(poria.3.comun fentencia) es ygual -al 
fuppkmento.K D.q refta-Luego fon yguaieá entre fi los fup 
plementos de aquellos paraílelogramos qeftan en la diagd 
nal de todo parallelográiriO.Lo qual conuino demoftrar. 

Problema, IZÍ Propoficion. 4 4;" 

^SoBre vna lineareclia dada en vn ángulo da 
doredilineo hazer vn parallelográmo ygual 
a-vnrriangulo:dado,, ' ,. 

S e * 
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&>Sea.A B.la linea re&adada 
yfea.Cel triagulo dado,pero 
el ángulo dado re'&iíineo fea. 
D.cóuienepues fobre la linea 
iéfta.A B.hacer vh parelleío-
gr lmo ygual al triagulo dado 
C.évm águlo ygual al águlo. D 
Hagafe(porla.4Í)elpalelográ 

eiíl águk>,ÉB.l.q es ygual al á-
guio, D.yfporla .z .p etici ó)ha¿ 

JD. W 

X M 
1 y 3; 

cftiendefe.Z I.afta én.T. y por 
elpúfto.A porla^i.jppoficio, 
tircfe la linea. A T.pai alíela a las dos.B LE Z.y tirefe (por la 
primera petición) T B.Y.pcrquefobre las parallelas . A ' T , 
EZ.cae la linea i-e<5ta,TZ,luego los ángulos, A T Z , T Z E , 
-(por la.z<)-propofieion^fonyguales ados rectos, y íosahgíi 
los.B T I T Z E.fon menores q d e s reélos,y las lineas q hazie 
do meñoresque dos reélos^fe eftiéden en infinito concurren 
{por ía.f .petició)Luego las.T B.Z E.eftédidas en infinito co 
•'^rrá-i'E«iendanfé}>ti«sy concurran en.K.y, por lapropofi 
«ion^i .por el púclo.K.tiréfe K L.parallela á las dos.E A.ZT 
y eíHendáfe,por la.z.petició Ias-lineas.T A.l B.aíta en los pú 
&osX.M.Iuego es parallelcgrámo.T L K Z . y fu diagonal és 
K T . y é la mifma diágonal.K T.eílálos paraílelogramos. A l 
M E.y los fupplemétos íbn;L B.B Z.Luego,por la .4 3 .L B.s$ 
Tgtíal A B Z.y B Z ^ o r la.4z.es ygual al triágulo.C.íuego tá-
.Í£SlírB.es ygual al triágulo.C.y porq el anguío.l B E. por la. 
•-if.es ygual ál angulo.A B M,y el anguío.l B E.es ygual al an -
gulo.D.luégo el ángulo A B M.es ygual al mifmo.D.Luego 
fobre la linea refta dada.A B.cfta hecho el pallelográmo. A 
M.ygual al triagulo dado.Cenel angulo.A B M.que es ygual 
al angulo.D.lo qual conuino hazerfe. 

¿-Probleraa.13. Propoficion. 4 f. 
°% i t u ' E 4 Hazer 
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^Hazer vn parallelográmo yguaí a vn retftiíi 
neo en vn ángulo dado re&ilineo. . 

¿ * ) S e a e l r e & i l i n e o d a d o . A B . C D . y e í a n g u l o d a d o rectilí 
neo fea.E.conuiene hazervn gallelográmo ygual al rectilí­
neo. A B C D . e n vn ángulo dado .rectilíneo, tirefe (por lape 
titio.r.)Ia l inea .D B.y(por la proporicio.4i.)hagafeeI palle 
Iográmo.Z T .ygua l al trianguio.A B D.enel ángulo. 1 T K . 
que es ygual al angaío.E.ypor Ia.4 4.jppoiicio, hagaíe fobre 
la linea recia.!. T.el " 
palleldgrámo. I M . 
ygual al t r iangulo. 
D B C . e n e l ángulo. 
T I L .qes.ygualal 
angulo-.E^y:porque. 
a l ángulo. E es ygu 
al el ángulo . 1 T K .y e l anguío.l T L .luego el anguío.l T K 

res ygual al ángu lo .TI L.pongáfe comú el águlo. MTI.luego 
los anguIos.L L T . I T M.fon yguales a los angulos.K T-I.I T 
M.y los ángulos.L 1 T . 1 Tt .M foupor la.zp.yguales a dos re 
ctosduegolos angulos.K T I . I T M.fon yguales adosreclros 
luego defde vnaÜnea recla.I T(por la..i4.propoíicio) y def-
de vnpun to enella.T eftan iasdos lineas réólas.K T . T M n o 

az iávnasmi ímaspar tesqueHacendevnay o t ra par te án­
gulos yguales a dos reótos.Luegoeu vna lineare&a efta.KT 
con .T M.y porque fobre íaspallelas.KM. Z I.cae la linea re 
éla.T Lfon yguales entrefiporIa.29.propoficiciÓ,tos agidos 
alternos.M TI . T I Z.pongafe común elanguío.T I L.Iuegb 
los angulos.M T I.T I L.fonyguales alois angUÍds>TfI Z. XI 
L.y los angulos.M T I .T I L.por la mifma,í bnyguáíes a dos 
reélos,luego enderecho eftalalinea.Z I.delalinea.IL.ypor 
que.K Z.(por la-34)es ygual y galela ala.T l.y k . M L.alaTÍ 
luego por la.i.comú fentécia.Z K.es ygual ala.M L.y gállela 
p o r la.jojppolició. Y juta las las dos lin eas re&as.KM.Z L 

luego 
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luego las lineas.KM.Z L.(por l a p r o p o i l c t o n ^ f q i i ygua-
les y paíelas.luego.K Z.L M.es pallelogramo,y porquefpor 

:Ia.42.)el triángulo. A B D.es ygualal pa llelogramo.Z T.y el 
t r iá°ulo.DB C,alpalíelogramo.IM.luego todoelreótilmeo 
A B C D.esygual a t o d o elpalíelogramo.KZ L M.Luego ef 
•ta hecho elpaíletógrámó.K Z L M.ygual al rectilíneo dado 
A B CD.erieLangulo. KML.qpor la. 34. es ygual al ángulo 
dado.E.kfqual. conuino hazerfe. ' 

í í ü ^ p . O ? ! . Problema 1 4 / ' \ Propofícion.46 

,;JI5c yna linea re ¿ta hazer, vn quadrario. 
fSeálal inearecla .ÁB.conuiene dé&tibir vn quadrado de 
lalinea recta. A B.faquefe,pór la.ii.propoíició,é ángulos re 
í tos fobre la linea recta. A B. defde el punto dado. A .la hnea 
A C.y cortefe (por la.3.propoficion ) la 
linea.A D.yguaí ala. A B.y ( p o r l a p r o -

-poíicio.3i)porelpunto.D.tírefe.DE.pa 
líela ala. A B.y por la mifma, por el pun 
to.B.tireífe.B E.palela ala.A D.Iuego es 
pallelogramo.A DEB. luego esygualla 
A B. ala» D E.y la A D.ala.B E.por la. 34 
y la.A Bvestambien ygual ala.A D. lue­
go las quatro. A B.A D.'D E.E B.fon eh< 
trefi yguales luego elpallelogramo.AD _ — 
E B.es equilatero.Digoque tambié es rectángulo, porque é 
las palíelas. A B.DE.cae la linea recta. A D.Iuego los angu -
los.B A D . A D E.por Iaprbpofici6,29.fonyguales a dos re­
c t o s ^ el angulo.B A D.esrecto.luego él angulo.A DE.tam 
bien es re oto,;/los lados y ios ángulos opueftos dé los efpá-
cios palelogramos fonyguales entre íi.(por la .^ .propofício 
luego los ángulos contrarios. A B E.B E DVábos tambié fon 
reétos.luego. A B E D.es re¿tanguío,y efta demoftrado que 
también equilaterojüego es qúadrado,y hecho déla Hnea. 
AB.que conuino hazerfe. 

Theorema.33. Propofi t io .47. 
Eñlos 
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í[Eri Jos triángulos rectángulos .el quadrado 
que es hecho de el íadoq efta opuefto al angu 
lo recio es ygual a los dos quadrados q fon he 
chos de los lados q cotienen el ángulo recto, 

¿&Sea el triangulo f ectágulq. A B C.q tenga recto el angulp 
B A C a i g o que ei.quadrado q es hecho delIado.EC.esygual 
a losquadrados q lehazen deBÁ.y de.A C.Defcribafe.,'pGjr 
la;4<S:dela.B C.el quadrado.B D C E 3 y p o r la mifmá, déla B 
<A.y d e k j A C l o s quadrados .A B Z j . A C K T . y pór .e lpüto 
A.tirefe.A L.paralíeia eo la.fi D . C E 3 p o r lapropofició.31, y 
p o r la.i.petició tiréTe A D.C Z.yporq los águlos.B A C B Al 
fon recr.os.Lueg o tiradas d o s lineas rectas.A C.A Ldeíde v-
na linea recta. A B.y.deide vn púcto en ella.A. no hacia vnas 
mifmas ptes hace de vna y o t r a pee águlos yguales a dos re* 
c\o^3por-ía.!4.jPpoÍ3ció ) 
lluego é derecho efta la. A 
G.áía.A I y por efto-tabié 
BA efta é derecho de.AT 
y p o r q elangulo. D.B C. 
es yguaí al angulq.ZB A. 
porq cada .vnp_deilos es 
rect orpógafe .comü el án­
gulo ABC, . Luego t o d o 
D B A es ygual a t o d o e l 
aegulo Z B G . y porq las 
dos.A B.B D.fen yguales 
a las dos BZ.BC.layna a 
la otra,y el águlo. D B A 
esyguaí alanguío.Z B C* 
luego la baíis, A D,por í a . 4 . jspofiejo^es ygual a la bafí£.Z C. 
y el trianguio.A B D.al t r i angu lo , ? B C.es tábien ygual, ¥ el 
paraiieiogramo i ,BL >por la. .4 i^es doblo de.I.tri.augulo.A B f> 

4*i ' f ~ p ° r 
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porq tiene vna mifma baíis q es. B D . y eña en vnas mifmas 
parallelas. es a faber.D B.A L.y tábié el quadradod B.por la 
mifma es doblo del triágulo.Z B C.porq tiene la mifmá baíis 
a es B Z.y ella en vnas mifmas parallelas,es a faber.Z B. 1C. 
y las cofas q fon doblo de cofas yguales,por Ia.ó.comun feñ 
teda entre fi fon yguales,Lnego elparallelográmo.B L. e sy 
giialalqLiadrado.lB.Semejátemente fi,por la.i .peticion, fe 
tirá.AE.BK.fe demoílrara elparallelográmoiCL-.fer ygual 
alquádradOjTC, Luego todo elquadrado.B DEC,esygual 
a losdos quadrados,1B J C , Y el quadrado,B D E C, es he­
cho dé la 5 BC,y los quadrados,! B,C T,fon hechos dela,B A 
AC, Luego elquádrado q d e el lado¿BC. fe hizocs ygual a 
los quadrados qfon hechos délos íados,B A; A C , luego en 
los triángulos reciangulcs¿el quadrado qes hecho del lado 
q eílaoppuefto al ángulo recio y lo que mas fe figue como é 
el theorema,que fe hauia de demoftrar, 

Theorema.34.. Fropoficíon.48.» 

^Si el quadrado que es hecho de vno de los 
ados del triagulofuereyguala aqllosquadra 

dos quede los demás lados del triáguloxl an 
guio comprehendido de los dos lados reftaa 
tes del triangulojfera recia, 

El quadrado que es hecho 
del vn l a d c B C.del triangnlo» 
A B C . fea ygual a aqllos qua­
drados que fon hechos dé los 
íádos.B A. A C.digo que el an -
gulo.B A C . e s reéló .Saquefe :j 
(por la.n.propofitió)defde e l 
púnelo. A. la.A D. en ángulos 
rec los ión la linea rec ia . A C. 
y(por la.^.própoficion) ponga"] 
fe.A D.ygual a la.A B,y(por la < 
.i.petició)tire fe.D C.y porque e sygua l .D A,a la.AB.el qua 

drade 

1 
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drado que es hecho de.D A.es ygual al quadrado de la. A B. 
póngale común el quadrado dela.A C.Luego losquadrados 
dela.D A.y de la. A C.fon yguales a les quadrados dela.B A. 
y de la. A C.y(por la precedente)a los quadrados déla. D A 
y de la.A C.es ygual el quadrado dela.D C . porque es reóro 
el ángulo.DA C.y a los quadrados dela.A B.y dela.A C(por 
la íuppofició)es ygual el q tudrado dela.BC.porque efto aífi 
fe admitió. Luego el quadrado de la.D C e s ygual al quadra 
do dela.B C.por lo qual el l'ado.D C.es ygual al lado.B C. Y 
porque. A D.es ygual a la,A B.y común la.A C.luego las dos 
D A,A C. fon yguales a l o s d o s . B A.A C.y la bafis.B C. ala 
baíis. D C. es ygual. Luego el angulo.D A C("porla octaua 
propoíicion ) es ygual a l angulo.B A C, y el ángulo. D A C. 

es rec io , luego tábien el ángulo B A C.es recio, Luego 
üfil quadrado que es hecho de vno de los lados 

dos del triágulo,fuere ygual a aquellos qua 
drados qdelos de mas lados del trian 

gulo,el ángulo cóprehendido délos 
dos lados reftantes del trian-

V - , guio, fera r ec io , que fe 
auia de demoftrar. 

. J F I N D E L P R I M E R L I B R O . 
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LIBRO S £ G y N D O 
D É L O S E L E M E N T O S D E E V C L I 

des Megarenfe philofopho,Griego. 

í Parallelográmo rectángulo. • 

fpfodo parallelográmo rectángulo fe dize ef 
tar contenido debajo de las dos lineas r edas 
que comprehenden el ángulo rec io . 

Que fea gnomon , 

ffCada vno de aquellos paraílelogramos de 
t odo parallelográmo que eftá en la diagonal . 
fuya:co los dos fupplemétos ;fellama gnomo 

Theorema. i . Propoíicion. ju 

^"Si fueren dos lineas rcctasry la vna dellas fe 
cortare en algunas partes,el rectángulo cora 
prehendido debajo de las dos lineas rectas 
es ygual a aquellos rectángulos que fon cora 
prehédidbs de ella no cortada y qualquiera 
par te . 
•c " Sean 
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cfe&aij» las des lineas recias. A.y la.B C.y corte fe la vna de-
lias.B C.cümo quiera.efto estenios pútos.D.E.digo que ehe 
¿tangido cóprehendido dela.A,y dela.BC.es yguaí ai recir.n 
guio cóprehendido déla.A.y dela.B D.y a aquel que dela.A. 
y dela .D E,y también a aquel que déla. A.y déla. EC.Porcj, 
(porla . i ¡.propoíicion deí.i)faquefedefde.B.la.B2.en angu 
los rectos con k i B C. ( y p o r í a , 3 . "~ "" " 
del.i.)p6gafe también la.B-LyguaP 
a la. A.y por.I.tirefe Ialinea.I T.pa 
rállela ala.B C(por la.31. del pri­
mero y(por la msfma)por los pun 
étos. D.E,C.tirenfe a í a B J . k s pa-
raileias.D K.EL.CT.espues.yguaí 
BT.a! .BK.DL:ET.y el.BT.es y-
gual al que de. A.y dela.B C-Porque es comprehendido déla 
I B.y de Ia,B C. y es ygual.B i ,a |a . A.y BE.es ygualaí que de 
la. A.y dela.B D porque es comprehendido de ia .B I. y de la 
B D.y es ygual.B I.a la. A.Pero. D L.es ygual al que de la . A. 
y dela.D E.porque.D K,efto es,B Les ygual a l a .A .-Y de mas 
defto déla mifma manera.E T.es yguaí al que de la. A.y de la 
EG.Luego el que es comprehendido de la . A ,y d e l a . B C.es 
ygual al que déla. A.y dela.B D.y; al que déla. A.y de la. E 
y tambie"n a aquel que dela.A., y deia.EC.Luego fi fuere dos 
lineas recias y la vna de ellas fe ccr tare ,y lo que de mas íe fi 
gue^que fe hauia de demoftrar. 

" TheQrema.z. . . Propoficipn.z. 

S" Si vna linea reda fe cortare como quiera; 
los redangülos que de roda ella y qualq.uic.ra 
de íus partes fon comprehendidosrfon ygua­
les a aquel quadrado que es de toda ella. 

Corte 
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^ C o r t e f e la linea recta. A B.comoquieraenelpunto.C. CU 
go que el rectángulo comprehendido de.A B.B C.con el re'» 
étangúlo contenido de la.B A;AC. es ygual al quadrado de 
la.A B.Defcribafe(porla.46.del n.)dela A B.el quadrado. A 
-D-EJB.y faquefe(por la.3 i.del-
i . )por e! puaeto.C.ía CZ. para 
Hela alas dos.A D.SE.Ss pues 
yguaLA E.con.AZ.y con. C E. 
y» .A E.es el quadrado déla A B 
y A Z.el rectángulo contenido 
dela .B A.y dela.A C.porquees 

.-'«comprehendido de la.D A.y de 
la.A C.y es yguaLA D.ala.A B. 
y C E. a aquel que de. A B. B C. 
porque es yguaLB E.a la. A B.Luegoel qtie de.B Á.AC.con a 
quel que de.A B.B C.es ygual al quadrado que de.AB.Luego 
fi vna linea recta. Y lo que de mas fe figue como eael theore^ 
m a i o qual conuino demoftrar. .: ... 

f, • Theorema.3. Propoficiori.3. • - - ".: 

IfSÍ vna linea recia fe corta comoquiera el re 
ctangulo comprehendido de ella toda r y de 
vfl'á de fus partes es ygual al rectángulo com­
prehendido de fus partes y a aquel quadrado 
que fe hace déla dicha parte, 

«Córtele la linea "recia. A B . ,comoquiera en el puncto . ( ¿ 
digo que elréftangulo comprehendido déla A B .y d é l a . B 
Ces ygual al rectángulo comprehendido de la .A C . y dé l a 
•C'B.cori el quadrado que fe hazp de la.BC.' Dcfcribafe ( p o r 
la,4ó,del.i.)el quadrado déla. B Cqtie fea.C D E B . y eftjen-
dafe.E;D.afta en. Z(por la.z.peti ciori.y p ór el puiiclo. A. tire 

fe ,po r 
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fc(por la.31.deL1.Ia. A Z.parallel» 
a las dos C D,BE.Espues aoray^ 
gual. A E.a les dos . A D. CE.y^ 
E. es el rectángulo comprehendi­
do de. A B.y B C. porque fe com-
prehende de la. A B.y de.la.B E. y 
es ygual a la.B Cía .B E.y A D. e* 

el qu e de.A C.y B C.porque es ygual. D C.a la.C B.y D B.es 
el quadrado que fe hace de Ia.CB. Luego el rectángulo coa 
tenido de la.A B.y dela.B C. es ygual al rectángulo compre 
hendid o de la A C.y dela.C B. có el quadrado de la.E C.Lúe 
go fi vna linea reéta fe corta,y lo demás que fe figue enel the 
orema que conuino demoftrarfe. 

ü Theorema.4. Propoficion.4. 

4T Si vna linea recta íe corta como quiera, el 
quadrado que es hecho de ella toda es ygual 
a los quadrados que íe hace de fus partes: y a 
aquel reclangulo que dos vezes fe comprené" 
de debajo de fus partes. 

^a,Corte fe la linea recta. A B.en 
,el puncto.C.eomo quiera, Digo 
que el quadrado déla- A B. es y-
gual a los quadrados que fe ha-
zen dela.A C.y de la.B C.Y al re­
ctángulo quedos vezes es conté 
nido dela.A C.y dela.C B. Defcri 
bafe(por la.46.del. 1) el quadra­
do. A DEB.delafinea.A B.y tire 
fe.B D.Y (por la.3 i.del.i)por el¿puncto.C.tirefe la linea.ZD 
parallela a ambas,A D,B E.que diuide a la diagonaljB-Aen 
r elpuncto 

http://la.31.deL1.Ia
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fe B D y(por Ia.treynta y vnadel . i , ) por e lpünto ,C,t i re-
fe' lalinea^D.palíela a ambas.A D.B E.que diuidida ala dia 
gpnal.E D.enel puto.E,y(por,ia.mifma>por .Uirefe.rK.pa* 
fíela¿rabas. A B.E> E-y porque.Z p.es.paíela ala. A B .y ib. 
breeíJas cae.B P . (pp r la.r9.del. i .)elanguIo exterior. C IB 
es ygual al interior y pppuefto.AD B.y el ángulo. A D B. es 
ygual aí .ÁBD^por-la.y.dél.i .pprqueel lado.BA.es ygual 
alíadoyAD.íuego elangulo.C 1 B.es ygual al ángulo,. IB C 
por lo qüaÍ(pork.6.del^fjelladb.BC; esygual al lado. C E . 
y.C B.por ik44.de} primero es-ygual ala-J K.y Ia.C I.ala KB 
luego ' ^ tÉ ie&fgÜ^^KÍí^MgO'C lKB.esequiIatero.. Di 
g o q u e t a n h í é e s r e c i a n ^ .7 
cae fobre ellas Íaíinea.BjC.luegolos ángulos. JK B C. 1C B . 
^orÍa .29r .deÍ .i .)fon ;yguaíes ados-re&osy el anguIo.KBC,: 
es reéio,íuego tambié es recto el angulo-B CI . por lo qual. 
(por la.34.deL i,)tarabien.los ángulos oppueftos.C 1 K.l KB 
fonre&os.Luego.GBKl.esretangulp:yefta demoftradoq 
tambiene^ equiÍater,o,Íue;go;es;quadr adOjY es déla. B p . Y 
por eftp miftno tambieu-XZ.es quadrado y es ;dela.T I.efto 
es dela.A C.porJoqua!los quadrados,TZ,."CKXon délas lt 
neas,A C.CB.y porque. Ad.es ygual a.l E.y. A Les e} que déla. 
A C.y dela.C B.po^qued C.esygual ala.C Bduegp.l E.(porla 
43.de!. 1. )es Jguajaljquees déla.AC.y deia.éB.Iuego.Á 1.1 
E.fon ygxiales,.kl.q es dosvézesdeía. A C.y deía CB.ylos.qua. 
drados.T,Z.C K,íon déla. AC.y dela-CB-Bor Jogí los quatr o 
AÍ .BLT Z.lE.fon yguales alos quadrados que fehazende 
Ia.Á-C.y dela.CB.y aquel rectágulo que dos vezes es hecho 
dela.A C.y dela.B G.y el.T Z.l A.C K.lE.fon todo. A D E B . 
ques el quadrado.hecho déla, A B.luego el quadrado q es he 
cho deía. AB.es ygual aíos quadrados que fehazendtla.AC 
y dela.C B.y al recfáguio que dos vezeses comprehédidode 
baxo de.Á C.y deía.C B.Luego fi vna linea re&afe corta co 
mo quiera el quadrado que es hecho de ella toda,es ygual a 
los quadrados que fe hacen de'fusptes v aaq tW recfágulo 
que dos vezes fe compreher.de debaxo de fas partes. 

\ \ rv í t F D e 
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e o t ra rriafiérá de moftrar lo mifmo ' 

j ^ D i g o q el'qhádrádólA B-es-ygiial aaquellos quadrados <j 
fe hácerí déla. A C.y de Iá.C B,'y á aquel rectángulo que dos 
vezes es coprehendídOdebajó deía.A C.y dela.C B: Poríj en 
l a mifma defcription,porq és yguaLA B.a la.A D.esygual el 
ángulo- A B D.al angulo A D B(por Ja!.f.'deLi.JY porque de 
t o d o tríariguld-los tres ángulos forí,pbr la^z.del.i.ygualesa 
dosTe^ ios.lo§i^é5ln^<S5f;AÍ>B.D B A.B A D.del triangti 
lo . A B ; D. fon ygu a l e s d o s í r t e t ó s p o r la mifma-. Y el ángulo; 
B A D . e s fii$^l2á^íbPép&&ñ^cté. A B D . A D B.fon 
ygualesá vn reétb.Y fon-yguales'el vnó al otro; Luego'cada 
vno de lósdos .ABD.A D Bies láni i taddé recto. Yéí ángulo 
B C í .esrecto,porque es yguaí álángüío, A.opuefto' .-por la 
veyn tey mieuedelpriméroíLti'egb el angulo.C I B.qúe relia 
es la mitad de refto,Luegó.é! angulo.C ÍB.es ygual al an°u-
guló.C B1-: po r lo'qúaf también eHádo i B C'. es ygual a C I; 
BC.es ygual á . fcK.y .CLa'buB K.es también yguaf, por la 

tábien¿ T Z , e's qu ad r a d ó. Y ygu al al que de la.A C.luego.CE 
T ZJhn quadrados y-ÍBii yguálésa aqllos quadrados que fe 
Baí eñ d élá; AC.y delá.-G B,-Y-pó rqú e. A t. es ygu al al;E I,y AI 
eV ygual al que dela:ACyydelarCBVPórq.IC;es^gua^ a la . C 
B.'Lúég6 ítábÍéii."E ,Ee^ygtiaÍál qué és riecho;delá.-A C.y delá 
C-B.luego.A-EE Lfori yguales al que dos vezes- es hecho de 
la. A C,y delai )eBí )y,G K',TZ,fonyguales alos quadrados q 
fóhhee%s°daá;ACvydeláC B.Luego.CK.TZ; A I 5 I E íbá 
yguále^á-ab^iélíbsqué fon hechos déla, A C,y dé la. C B . y á 
aquél quedos vécésíeitedebájo de. AC.y de.C B :yél i.6% 
T 2/.A-hlE.fon'tbdo'el quadrado que és hecho deía.A B.lue 
gó elqüadrádo qne'fe hace dela.A B.es yguala lós quadra­
dos que fe hacen delájA C.y dela,C B . y a aquel rectángulo 
quedos veces es comprehedido debajo deía,A C,y deIa.BC,-
Lo qual'coniúno demoftrarfe 

í". ' Corolar io , o illacion. De aquí 
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aquics mánifieftó t | en losefpacíosqua 

ftratóí^ la 
diagonal fon quadradas, = . t 

t ¡ j 3 í i iLtj; . ^ 'Theoremá.?- . Proppficibn.^ 

^"Si vna linea reda íe ¿fortá en partes yguales 
y éri deíiguales el re&angulo que fe compre-
hende délas partes.defiguales de ellatoda,iú-
tamente con elqüadrádo déla parte de e me 
dio délas diuifiones es ygual al quadrado qAíe 

es hecho deía mitad, Í 
(p^Cortefe la linea reéta. A B,en partes yguales en,C,y i de 
figuales en,D.digo q el reótangulo cóprehendido déla. A D, 
y dela,D B 3iüntarnété co él qdrado deía,CD,es ygual aí qua 
d radoq fe hace deía,C B(Defcribá fe por la.46.del,i.-)elqua 
drado,CEZB:dela,CB.y por la.i.perició tirefe.BE,ypor Ia.3'1 
delji-por.D.tirelé.D Lgalíela alas dos ,CE, BZ. cj corte a lá 
B E.eñl p ú a O j T , Yademas deíto^pbr la mifma,por,T, t í re le 
K M,ygual a la, A B,y palíela a las dos,A B,E Z,y tábie (por 
la rnifma)por elpúcl:o.A,defe,A K,palíela alas dos,G L,BM 
y porqfpor ía- 4 3 3 del , i )el fup!eméto,C T,es ygual alfuple -
méto.TZ,p5gafécómü,D M,Luego todo,CM,esygual a to 
d o , D 2 , y , C M,es ygual a,A L(po.r Ía,3ó,del,i)porq, AG es 
ygual a,C B.y eftá entre las dos palíelas. AB.KM.luego tábie 
A L.es ygual a D Z.pegafe ccmú.C TJuegotodo. A T.es y -
g u a l a . D L . D Z . y . A T . e s y 
gual al qdebaxo de.AD.D 
B 3 porque,D T.es ygual a, 
D B, Y ,Z D L , es gnomon 1 

de.,L>I,lüego elgnomon,.C 
M M I,es ygual a l que deba 
xode ,AD,DB,pongafeco „ E 

E z mun 
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s ron-nvL I$fpá$ygjat ?i t ' P & *P ,£ :D>«g» el gno&5 

C MijyJL í / í o n y|uales*al reftangillp^ cóprehendido deba 
; xodéi'aj A D;D B,y arquadrado que le'h'azé d e , C D , y|¡ 

gnomon.C M Ly el,L l .fontodo el quadrado, C E ZB,ques 
dela,B C,luego.el re&águío cóprehédido debaxo dela,A D 
y déla: D B,junraméte con elqüadrádo'q fe hace dela,C D, 

.es-ygual al.quadrado que.fehaze deIa,CB,luegó fivna linea 
recia y lo deíñas que fe figue" como en el theorema lo qual 
íonüinodemoftrarfe, gfir-•• •> - ••'"> '<•"• . f Ms ; . _aO. ; -¡'J-M 

: Theoremai <J. Propoíicion. 6. 

^Sivhalinearecr^fe diuide en dos partes y 
guales y fe le añade en derecho alguna linea 
ie€ta:el reétangul© comprehendido debaxo 
de toda ella có la añadida,y de la añadida, jíí 
mente conel quadrado que fe haze de la m k 
tad,es ygúal a aquel quadrado que como de 
vna es hecho déla añadida y deía mitad juta 
mente. 
«¿Coreefe la linea re£ta,Á B.endos ygualespartes en el pu 
to,C,y añadafeie é derecho vna linea re¿la,B D 3 digo quelre 
í langulo comprehendido déla 
A D.y la.B D.juntamente conel 
quadrado que fe hace de la.B C. 
es ygual a aquel quadrado que 
fe hace dela.D Chaga fe^ por la 
4Í .dehi ,el quadrado de Ja. C D. 
que es.CEZD^yporla.i.petició, 
tirefe D E.y, por la,3 i.dél.i.por 
d p u n ó t o , B . d r e fe laparalíela,B León la.CÉ.y con la. D Z. 

S ! a q«e 

B C 

7Y 
) -• ' -A 

L K 

z 71 \ 
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acorte á la.D E.en. el pun&o.T.y(por la mifma)por el punto. 
T.tirefe.K M.parallelaa cadavna'delasdos.A D.EZ.Ytábié 
por la miíma,por el púéto.A4:irefe.A K parallela a cada vna 
délas dos.CL.DM.Iuegoporq(porIa.36.del.T.A G.es ygual 
aía.C B.es yguaLA L.al.C T.Ypor la(43.del.r)CT es ygual 
a.T Z.luego AL.a la.T ZJ( porIa.r.comú fentécia)es tábien 
yguaUongafe comnn.C Mduegó todo. A M.es ygual al gno 
jnon.N XO.y A M,es el q fe hace de.AD.y de.D B.porq es y-
guaLD M .a la,D B-por elcprolario déla.4.del z)Luego tam 
bié elgno.mó.N XO.es ygual al re&angulo cóprehendidode 
laiA D.y de la.D B.Pógafe comú.L L.q es ygualal quadrado 
q fe hace dela.C Biuego elreétagulo cóprehédido dela.A D 

' y deIá.pB.iütaméte.có aql quadrado que dela.B C.es ygual 
~ál gnomón.Ñí.X O. y al.L l.y elgnomó..NXO.y el.L I. fon tó 
do elqüadrádo.CE; Z D.qíe hace dela.C D.Luegoelreftágu 
lo cóprehédido déla. A D.y dela.DB.iuntaméte có el qu adra 
d ó q es deIa.B C.es ygual al quadrado que es dela.C D . Lue­
go fi vna linea re£ra,y lo de mas que fefigue.Lo qual cóiúnp 
demoftrar, . • . . ' r . . . :

 ; ; : . g ¿ ; D€.3 A.-?-!: : a 

Theorema.7. Propoficion.7. : : • íi 
:<jTSi vna linca recita fe corta comoqiuera,el q 
íe hace de toda ella,y el q de vna defuspartes 
abos qu adrado s,fon yguales al recrigulo có­
prehendido dos veces de toda ella,y la dicha 
£ a r t C ; > y 4^a<drado que fe hace deía parte q 
reirá. . ' ~ ' ' " ¿ ^ ' v " ' " ' \ . \ _ \ ' \ • . 

é^Cortefecomo quiera la linea refta. AB.eñl p ú ñ c C d i g o 
:qlos quadrados q fe hacen dela.A B.y dela.B G. fon yguales 
al reftáguío cótenido dos veces dela.A B.y de la.B C.y a aql 
quadrado q fe hace dela.A CHagafe ( por Ia.46.del.i)de la. 
B.el quadrado. A D E B.y deferibafe la figura. Y porq por la 
(43.del,i)es ygual,A I.aLIE.PÓgafe comun.C Z. porq todo 
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m^yzaú á todo .CE.Luego . A- Z.y C E.. fon e l d o b l o j e 
AZiy.:AZ.yCE fa.elgnomó.Kvi.J 
LM;y e lqdrado.CZ. Luego él 
gnomo* K L M'.y el quadra do. 
ie-Z. es:elídóbló. D E . A Z, y¡ es 
cambien éüdoblo d e . A Z . l o q 
•q dos veces fe hace de. A-B. en 
B C.porqesyguai .BZ.a la > BC" 
¿ u e g o el gnomon. K L M . y el 
quádrado.C Z.esygüál át íécM 
guio-eótenidojdosit 'écésyela."-. 
A B.y dela^jB G.Pogáfe comñl-D^f.qeS éíqttadííadpde~.A C . 
L ü e g o e l g n o t h o n . K L ^ 
l e s a ! ré&ánguíó*qfeéótté 
y a l q u a d r a d o q fe ha ce del a. A C. el Ygnomó > K L M . y los 
-quádrados.B 1.Dl.foiitodo.B A DÉ.y.CZ' .qfonlosquadra 
<los de Ia.A B.y dela.B C L u e g o los quadrados dela.A B.yde 
4ávB C l o n yguales al recláguló cóprehendido dos veces dé-
bajo de.A B.B C.con aql quadrado q fe hace déla, AC.Lüégo 
j i vna linea í é & a j y l o q u e mas fe íigue como encl theoremaj. 
gue£onuiho4emoftrarieí.'-;;> o: j s í ü i tonit snv i c * 

V '.,'-r V- r V- * r « ¿'4fll 
¿Hjir r» - > r t t « i | - > r r s y $ r > O 10 V , £ l l 3 J lpCl ; > • - ••• •>* 

• X . - f Theorema .8. - Fropoficion .8. . 

^ S i vna linca recia íe corta cÓmbquicra,clrc 
áágülb q fe coprenede quatro Veces debajo 
Me toda-ellay'de vna ci^íiirpríies cbh ef qua 
i r ado que esdejagarteqjelt^esygual áí qua 
I r a d o q l e i ^ ^ í R ^ ^ y J ^ i k á ^ a par 
re -como 'de vaai; * b b a » » ? aoi- «>f •>.-.-•< > t = 
•^Córtele la linearecia:A B.como quiera eiieíp5cr.o.C s díge 
g e i rectángulo 'qqnatra vezes fe cóprehéde debajo dé. A B. 
y;déIa.B"G:iuntaméte:coá e iquadrado dela.A C. es ygual'áí 

qua-



k i 
R / 
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H C E V e L I D E S . ' . f o . 4 0 
quadrado ?] fe déícribedé l a , Á B,y delá, B C.como de vna. 
sPor'laíz.petició,«ítíédafe en derechera 1> i'jñéji. A 'B. Ia'linea? 
B*D. y pógafe le ygual la. B 
D.a laC'B(por la.3.deLi0y 
paría.4í:dél,i,defcribale el 
quádrado.A E Z D . d e la. A p«, • ,- . 
D-yhagafela figura dobla-; 
da.Eues porq es ygual. C.Bí 
alajB D.y C BíaÍa.I E> es fj> 
guál.l-uegofporla. 34.de!.!) 
BD.es ygual a !a.K Ni, Lue­
go tibié.LK.es ygual a la ; K 
N-Y tábien-P R.a la. RO.es 
ygual,Yporq.BC. es ygual 
a la ,E D, y la. IK. a la.K N 
Luego ygual es.CK.a K D.y-eLIR.'.a.RN(por la. 36. del.f)y 
po fk :43 lde I . i óCCes ygual a.R^,porqGwi íbpplementos 
del parallelográmOjC O P D.luego,K D.es ygual a.R N.lue 
go.C K , p K.l R RÑ.fon entrefi yguales. Luego todosquatro 
fon quat.ro veces ta to que,C K. íten porq es ygual. C B.a la 
B D , y la.BD.es ygual a la.B K.efto esala.Cl .Luego.CB. ef 
t oe s . I K.es ygual a la.R P.luego.C Les ygual a l a Ü P.y p a r 
que yguales.C K.al.K P,y.P R,a la.R 0 , e s ygual,A I, a,L P . 
y ,LP,al ,R T,y,M O(por la, 43, del, i)es ygual a 3 0 L,porq 
íonfupplemétosdelparaüelográmo,M ;L.luego tábien, A I. 
es ygual al.R Z,por la.,43,del mifmo,Luego los quatro , A 1, 

o. fon 

>PR> 
J J u v ^ W i U O ^ _ M \J CJ cL \) XA 

gánal gnomó.S QJF,fon el quadrupulo de,A K,Y porq A K, 
es el q déla, A E,y dela,B D,porque, B K , es vguala la.B D 
Luego el q quatro veces es déla, A B,y de l a , B D , es el qua­
drupulo de,A K,Pero ella demoftrado q elgnom 6,S QJ,e* 
quadruplo de,AK quatro doblado,Luego lo q quatroveces 

íes hecho de,A B^y de,B D,es ygual a lgnomo,? CLE,pÓgafe 
, : ? F 4 pues 
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pues comü,X T,q es ygual al quadrado delá, A C , Luego el 
quatro vezes comprehendido de la. A B.y de la.B D.con el 
quadrado dela.A C.esygual algnomó,S Q§-f- alquadraío 
xT.y elgnomó.S Q,F.yXT.y fó todo el quadrado.AE2D. 
q es deía. Á D,íuego lo q quatro vezes es déla , A B, y dla,B 
D,juntaméte con aquel quadrado que fe hace déla, AC, es 
ygual al quadrado q fe haze dla,A D^Y l a , B D , es ygual ala 
B C,luego el rectángulo cóprehendido quatro vezes de laj, 
A B,y dela,B Cjuñtaméte có aquel: quadrado q fe haze día 
A C,es ygualal quadrado que fe haze de la, AD,efto es déla 
Á B y dela,B C,comode vna.Luego fi vna linea reól:a,y lo ¡j 
dornas fe figue, que era lo qfe ama de demoftrar. ? 

Theorema.^ Fropófició. 9 . . : : K ' ' 

f Si vna linea reóta fe diuide éyguales y en de 
íigualespárteseos quadrados qfe hazende 
las partes deílguaies d toda elisión el doblo 
de aquel: quadrado que fe hace deía mitad ,y 
del que déla que efta en medio délas diuifio-
¿*»Vna linea recia. A B.cortefe en yguales pies en-el puntó. 
C.y en defiguales en.D.aigo que los quadrados de la.B D. y 
dela.D A.fonel doblo de aquéllos quadrados que fon de la. 
B C.y dela.CD.Saquelé dei'de elpúto.C.fobre la.AB.vna ea 
águlos reíros qfea-CE(por 
la. 1 r. del. 1 )y haga fe ygu al ; 

a cada vna de las dos . C A. 
CB.(por Ia i3,dl.i,y(porIa. r; 
petició,tirenfe, A E.EByp or 
la.3i.del.i.)por elpunto.D- A 

faqfe.DZ.pallelaaIa.EC(:y ^ 
por la mefma ) por elpúto.Z.ttrefe^Z Lpalela ala. A B.y por 
la.i,petició,tirefe.B Z.y porque.B C.es ygual a la.C E.por la 
quinta deLi.el angulo.E BC.es ygual al angulo.C E B.yporq^ 
ángulo de jnnto,a, C.es recto,luego los demás.angulos.E B 

C C E B 
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C.CEB.fon yguales a vn reciojuego cada vno délos angu» 
.los.BEC.EB C.es la mitad de vnreóto,y por lo mifmo ca-
d^vno délossdos.E A C.C E A.es la mitad de vn re&o,luego 
todo. A E B es vn recio. Yporque.I EZ. es la mitad de vn re 
€to,y es re&o.E I Z.porq es ygual al interioryopuefto (por 
ía.29.del.i.}efto es al angulo.E C AJuego.E ZI. q reíla es 1 a 
mitad dereótojuego por la.6.comú fentécia^el angulo.IEZ. 
es ygual al.EZl,por lo f|lporla;6.cíLi.el lado.Z I_.es ygual al 
ladoI E.Ité porq el águlo.A.es medio reól:o,y el águIo.ZD A 
es retOjporqs yguaí alinteriory opueíto.ECA,(por la,i9;)cíl 
.i)Iuego.AZD.es medio recio Juego el ángulo. A.es ygual al 
D Z A y a¿fi(por la.Ó.del.i.)el lado.D Z.es ygual al lado.DA 
y porq B C e s ygual a.CE.y es ygual elqüadrádo déla. E C. 
al dela.C Éduego los quadrados dela.CB.y de la.C E. fon do 
bládos al dela.B C.y(por la.47.del,i)aIos dela.B C.y de latC 
E.es ygual el quadrado q fe hace de lá.E B,porq-el anguló,B 
C E, es recloAuego el quadrado dela,B E,es el doblo 51 de 
Ia ? B C,Itéporq, E I,es ygüal ala,I Z Jera ygual el quédela, 
Z I , aíqiie déla,I E, luego los quadrados que fon déla,! E , y 
deía,IZ,foael doblo del quadrado de la,IZ,y alos quadra 
dos q fe hazé de Ja E I,y dela,l Z,es ygual el q de la^EZ^por 
Ia,47,deL,i,Iuego el quadrado deía,E Z_.es doblado al de la 
IZ^yes ygúal,lZ,aIa,Ct>,iuegó el delayE Z,es eídobío de el 
dela,CD }yés el q fe haze deia,B E,el doblo di q fe hace deía 
B CJuego los adrados dela,BE,y dela,E Z 3 fon el doblo de 
los qdradosqfehacé día, B C,y C D,y alos q fe hace dela,B 
E,y 51a,E Z3esygual el q fe hace dla,B 2,porla.47 dl.i.porq 
el águlo.B EZ.es recto,luego el qdrado de la.B Z.es el d o ­
blo délos q fe haze deIa,B C.y- dela.C D.Y al q fe hace deía. 
-B Z.fonyguales los q fe hace dela.B D.y dela.D Z. ( por la. 
47,del.r;)porq es recio el angulo.B D Z.luepo losq le hace* 
deía B D.y dela.D Z.fon el doblo * aqllos aadradosq fe ha 
cen cela B C.y déla C D.y es ygualla,D z / l a , D A. Luego 
los quadrados dela,B,D,y dela,D A,fon el doblo délos qua 
drados debv.EC^y dela,CD,luegofi vna linea recia fe corta e 
; : partea 
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partes yguales y en defigualeslosquadradosq fehacé'de la* 
parres deíiguaíes de t o d a e j la /cn e-Lijoplo de aquellos q;dra 
dos q e haze deía mita d,y del q delaptelj.efta en medio d¿ 
las diuiíione^.Io qual conyu ío demcilrar, 

Theorema.i .o. Propoíi t ton.io 

«[Si ynaíiixca red:aíc diuidc :en-partes yguai 
les,y fe le ajunta en aerecho vna linea recta 
el quadrado d toda ella co la anadida 3y eide 
la añadida^ambos a dbs,fón el.^ofrlp áeixsüa 
drado qfe deícribe déla •r£ita<j,y del <jde ía a 
tra mitad y déla añadida como de yna. G 

^ V n a linearecta.A B..cortefepor medio e.C.y ajutefeie (k 
derecho vna linea re&a.B IXdigo q los fdrados deja.A D y 
4eLi.D B.fon el doblo deíosquadrados qfe hace deía.A C y-
dela.C D.Saófe(por la.i ;i..deLi.)dejputo.G.Ia linea. CE.en I 
gu/os r e n o s có la.A BD.y pegafe ygual acada vnadíasdos' 
4 C.C B.(por la,3.debí.)y por la..í.p'etici ójtiréTe.A £ . E B y 
(por Ia.3i.dl.i.)ppr.eJ p.Úto.E.faqfe.E.Z,pa.Iela ala.AD.y p qr 
lamilma^porelpúto.D.faqfe.DZ.$aleía ala.CE.y pórS eji 
las lineas recias parallelas.CE.EfZ^caeyn^hneáreciaiE Z. 
luego los águíos.CEZ.E 2 Djpor í a ^ . d e l . n / o n yguales á 
dos.recfos.íuego los águlos.Z E B E Z t).fon menores 3 dos 
recf 05,por la mifma, V las qhaziedo menoresqdos recios fe 

eftiédé,por l a^ í . pe t í ap^cu r r^ Iue^p .EB^b .e f t éd idas ¿¿ 
cia lasptes.B D,cócurr.é,Eítiédáfe y cócurrá en.l.y por Ja.i. 
peticiÓ,tireíe,A J,y porq.A C.esygíiáIala.CE-tábien el ása­
lo. A E C.es ygual al águlo. E AC} 

poría. f.d'l.i.j.yes recio d águlo.A 
C E.Iuego mitad d recio fera ca­
da vno dios. E A C A £ C.y poría 
miíina razó es tibie mitad de re-
a o cada vno délos. C E B - C B E . 
luego recto es.A EB-y porq eian ¿ 
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J;es ms<IiO r e á l o ^ por la.if .del.i.,tábié el ángulo 

S^¡u£aáiitad-ÍdeTeao,y eí angüloíB D I es rea© porpes 
rygtxúal anguío.DG E.porque fon alteriiós,lúegoel ángulo 
D I B.5 refta es medio reao.Luego^por la. 6 comú fentécia 
el art<»ulo.D'I B¿es ygúalaí abgulo.D Bl.por lo qual el lado 
B.D.?S-yg¡íai aLiado.ID.lte porq elangulo.E 1Z .es/ medio 
recto y el5guÍo.z!es reáo,porque,por ' la t reynt iy quat ro , 
deLi.es ygual alágíilo.E G D.iuegO el águlo que refta.Z E I . 
es medióreao .LueJoe l angulo.EI Z.es yguaí al angulo.IE 
Z.Y 'afsi por Ja. ó.del.x.eí lado,ZE,es ygual al ladp,ZI ? Y p or 
^ue .ECjesy^uk i^C A, fera ygual elqüadrádo á la .EC, al 
qéadVadd deíá,CA,luego losquadrados ála .CE,ydela,CA 
fon el doblo d,e aquel quadrado qiie fe haze dela,A C,Y a a-
^üélíólquéie ríázg aé|á,E'<5,y'de!a,CA. es ygualpor la^ 4 7 
del^í,ef qüe ;déla,E Ajíüego eí quadrado dela,E Aj es dobla 
do de] que fe-Káze dela.-A C,Item porque es yguál,lZ,ala,E 
Z,el quadrado que fe haze de la,LZ.es ygúál a aquel quadra 
do s que fe haze dela.E Z.luepá"ios quadrados que fe hazen 

r de%l2 ,y^de lá , E Z.fon eí doblo del que fe haze déla , E Z 
Y; aaquellos que fe haz.en déla 1 Z,y déla ,EZ,por Ia,4 7 del 
i,es ygual el-quadrado que fe haze déla, E l : luego el que fe 
haze deIa,E l,és el doblo del que fe haze dela,-E.Z,:Yesygual 
EZ,ala,C D,hiego ekpiefehaze dela.EI,-es'eÍdobío dei que 
fe haze deia.€D;Y e r a p o claro qué el que fe hace déla EA.. 
es el doblo d i q fe hace de la, A C. Luego los quadrados que 
fehazei idela .4E,ydeÍa J El, fon el doblo de aquellos qua-
dra-dpsque feihazen deia,A C,y dela,C D.Y alosquadrados 
^ u e i e h a ^ n ^ l a > A ^ y d e l a ^ E Í , e á ygual el quadrado que 
fe haze deia sAÍ i(ppr ; la,quareneá y íiete/Jel.i.)lucgo el qua 
^ d p q u f e f e J í a ^ d e i a , ; , A i : e s . e l doblo délos que fe hazen 
m&AC,J-deia^D. Ya lquefehazedéla . Al , íbnyguales 

los quadrados que fe hazen déla. A D.y de ia,D l,Lne»o ios 
quauradosquele ha Z eadéla ,A 'D,y deía, DI , foh el doblo 
d e a q p . e i , r i s q u e f e h a z e n d e k , A C J y d e ¡ a , C D ; Y a í a D les 
g|aai,DB,Luego ios quadradosque fe hacen dela.A D , y de 

- la 
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L I B R O S E G V N D O D E 
la.D B.fon el doblo de aqllos q u a d r a d o s q fe hazé dela.A C. 
y dela.C D.Luego fi vna linea r e c t a fe cor ta en partes ygua­
les y lo que mas Ceügue como en el theórema que contigo 
demoftrarfe. • \ ••• , :;, , : tí--¿o i I b i :. u 

Problema, r. Propof ic ióa i . 

^ Diuidir vna linea de manera que el re ¿ragú 
lo de toda ella y vna de fus partes ¡fea ygual á 
aquel quadrado q fe haze de la parte qreíta. 
q Sea la linea recta dada.A Biconuiene diuidir.la mifma. A B 
de fuerte que el rectángulo comprehendido de ella toda j 
vnade fus partes fea ygual a aql quadrado q fe hace déla par 
t e reliante. Defcribafepor la .46.dela .e l quadrado.B A C Ü 
dela.A B.y cortefe(por Ia . io .del . i .) la.A C. por medio en el 
punéto.E.y tirefe.B É. y »fl4Ün¿U'*5»r«>.v W.-i "«¿é^AVíS^'i' 
afta en. Z(y por Ia.3. del 
.i.)hagafe.EZ .ygual a la 
BE.y por la.46.del.i,def 
críbale el quadrado. Z I 
T A.de la. A Z.y eftieda 
fe,por la.2.peticion.I T. 
afta en.K.Digoq, A B .fe 
corta e n . T . de manera 

B 

' " '- T i. Y ,' 
V 

' "" A . YE 

JÉ i 

qel rectángulo comprehedido déla , AB.y dela.B T . es yguaí 
al quadrado de. A T . P o r q l a l inea recta A C.éfta cortadapor 
medio é.E,yfele añade l a 3 AZ, luego(por ía.6.del.2.)el rectl 
guio cóprehédido dela.C Z.y de la,Z A. júntamete có el qua 
drado qfe hace dela.EA.esygual a íqdrado qfe hace déla EZ 
y la.E Z,es ygual a la.E B.Luego el rectángulo cóprehédido 
de la .CZ.Z A.juntaméte có e lqüadrádo qfe hace d e l a E Á . 
es ygual al quadrado q fe hace de ía.E B.y al q fe hace dela.E 
B ( p o r la.47. del pr imero) fon yguales los que fe hacendeíá 
B A.AE.porquees recto el ángulo. A.luego el que es dela,C 
Z.y de la.Z A.con el que fe hace de la, A E,es ygua l a aqllos 

•' ~ ' •> :• .'i que fe 
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É V C L I D ES . 4 ' • 
queTe hazen dé la.B A.y dela.A E. quitefe por como e! de la 
A E.Iuego el Rectángulo que refta cóprehendido dela.C Z. y 
défa.Z A.es ygual al quadrado que fehace dé la.A B.Y el que 
es déía.CZ.y de la.ZA.es eí miímo.Z K.porque.Z A.esygual 
a la mifma.Z l.Y el que fe hace dela.A B.es_el mifmo.ADdue 
go.Z A-es ygual al mifmo.A D , Quitefe el comü. A.K. luego 
el que reíla.Z T.es ygual al.T D.y T D.es el que de la. A B. y 
dela.B T.Porque es ygual, A B.a la.B D.y el.ZT.es el que de 
A T.Luego eí rectángulo comprehendido de la.A B. y de la! 
BT-es ygual a aquel quadrado q fe hace dela.T A.Efta pues 
íá linea recta dada.A B.diuidida en.T.de manera q el rectan 
guio cóprehendido dela.AB.y dela,B T.fea yguaí a aql qua 
diado quefe hace dela.A T.ío qual conuino hazerfe. 

Theorema.ir . Propoíicion.n. 
^"Enlos triángulos de ángulo obtufo el qua» 
drado que fe hace del lado opuefto al ángulo 
obtufo tanto es mayor que aquellos quadra­
dos q fe hacen délos lados quecomprehéden 
el águlo obtufo,quanto es el rectángulo com 
prehendido dos veces debajo de vno de los 
que comprehenden el ángulo obtufo ( fobre 
eí qual e (tendido cae vna perpédicular) y del 
que es tomado fuera debajo déla perpédicu 
lar aira el anp-ulo obtufo. 
raiSea el triangulo de ángulo obtufo. A B C. que tenga el an 
gulo.B A C.obtufo y tirefe defJe el púcto,B Ja linea. BD.per 
pendicular fobré Ia,CB.eftendida.por la.iz.deí.i.)Digo q el­
qüadrádo dela.B.C.es mayor que los dek.B.y dela.A C. por 
el reftáguio cóprehendido dos vezes debaxo de laC A. y de­
la.A D.Puesporqíal inea recta.CD.es cortada comoquiera 

i. enel 
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L I B R O S E G V N P O D E 
en ti puncro.A. luego por Ia.^del.*, 
ei Z\ íéhace ciia.CD.es ygual a los qua 
diados que fe hacen dela.C A.y de la 
A D.y al rectángulo dos veces copre 
hendido debajo dela.C A.y déla A D 
pongafe~por comü.el dela.DB.luego 
los que fe hazen dela,C D .y de l a . D 
B.fon yguales a los quadrados quefe 
hacen de k . C A.y dela.A D.y dela.D 
B.y al rectángulo cóprehendido dos> 
vezes debajo dek .C A.y dela.A D.y a los que fe hacen déla 
C D y de la.D B,es ygual el que dela.C E(por la . 47 - ¿el. i) 
porque es recio el angulo.D.y a los que fe hacen de la. A D, 
y de la.D B(por la mifma)es ygual eí que fe hace de ia . ABi 
luego el quadrado quefe hace deía.CE,es ygualalosquadra 
dos que íe hacen dela,C A.y deía,A B.por la niifma,y aire-
clangulo contenido dos vezes debajo deía,C A,y déla. A D. 
P o r lo qual elqüadrádo que fe hace d la.C B.es mayor q los 
que fe hacen dela.C A,y dela,A B.quanto es el rectángulo 
comprehendido dosvezes debajo dela.C A.y dela,A D, lúe 
go en los triaguíosde anguloobtufo el quadrado que fe hace 
del lado opuefto al ángulo obtufo es mayor.Yio de mas que 
fe figue.que conuino demoftrar. 

Theorema .12. Propofition.13 

^"Enlos triaguios oxigonios ei quadrado q fe 
hace di lado oppuefto al agulo agudo es tato 
menor q los quadrados délos lados q copre-
hendé el ángulo agudo, quato es ei qíecópr.e 
hende dos vezes debajo devno de aquellos q 
eíta cerca del ángulo agudo fobre quie cae la 
perpendicular, y del tomado dentro debajo 
déla perpendicular afta el ángulo agudo," i 

l x . . . . . . . O O ' _ 
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\lfk D Di'20 q elqüadrádo dela.A C , es menor q los qua­
drados 1 fe hace de la, C B,y de la.B A.quato es el reftagulo 
dos Vece? cóprehendido debaj o déla A 

CJB,y deIa,B D,Pues porq la linea re 
éta,BC,efta cortada comoquieraé.D 
íuego(por la,7, deí.z)los quadrados 
la,C B.y delayB D.fon yguales al re-
£rágulo ldosveces cótenido debajo de 
la,C B.y dela,BD,y al qdrado q le ha 
ce dla.,CD.pógafe comü el quadrado 
dela,L>A,luego los qdrados dela^C B /•&_ 
y dela-B D,y dela,DA(por la,7,del,z)fonyguales alrecKgu 
lo cóprehendido dos vezes,debajo dela,C B,y dela,B,D, y a 
áqííos quadrados q fe hacen déla, A D,y cíela D C , YaJos q 
fe hacen dela,B D ,y deía,D Á,es ygual'eí q fé hace de la, A B 
porcj el angulo,D,es recto,y a los q fe hacendela,A D , y de 
l a ,D C,es ygual el dela,A C(ppr L i , 4 7 j d e l , i 0 ™eg° los q fe 
hacen de!a,CB,y dela,B A / o n yguales al qfe hace déla, AG 
y a aql que dos vezes el hecho debajo de la ,C B,y dela,B D , 
por lo qual folo el qfe hace de la, AG, es menor q aquellos 
quadrados que fe hacen dela_,C"E.y deLa,B A,quanto es el re 
etangulo dos vezes comprehendido debajo de C B,B D.Lue 
go en los triángulos oxigonios,y lo que mas fe íigue,Io cpal 
eonuenía demoftrar. 

. . . BoWemaz. Propoíicion. 14. 

Kazer vn gdradd-ygual a vn rectilineo dado 
^ S e a e f r e & i í m e o dado.A.cóuiene dar vnqüádrado y o u a Í 
aefte reétiíineOjDefevnpalleíográmo reótágulo ygual ai re 
cfiímeo.A(p 0r la.45-.dei.1Oy féa.B C D-'E.yfí es.y:;uaí. B E. 
alaED.Ya efta hecho eíprobleina .poru fe da efquadrádo 
BD.ygualaireaii ineo.A.peró&iofer i ade4as dos.BE.E D. 
y - - . La 
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La vna mayor,! "ea lamayor.B E.y eftiédafe a f t a 2 . y poga fe 
EZ,ygualala, E 
( p o r la tercera 
del primero ) y 

to r te fe. B Z por 
medio en.l.y ha­
ciendo centro. I. 
yeípacio l a , IB. 
<r la.IZ,defcriba 
fe medio circulo 
(y por la.z. peti-
eió) eftiéda fe,D 
E3 afta é.T.ypor 
la.i.petició)tire-
fe.I T .Pues porq 
la recta linea. Z B.es cortada en.T.en par tes yguales y en defi 
guales en.E.luego,porla.5'rdel.z.~)el rectángulo cóprcheudi 
dido dela.B E.y dela.E Z.có el quadrado q fe hace de la . EL 
es ygual a aql quadrado q es dela.I Z.y la. 1 Z.es ygual a la. I 
T.luegoélrectágulo'cóprehendido'dela.BE.y de ía.EZ.pof 
Ía.*?.deLz,co el quadrado dela.I E.es ygual al q fe hace de la 
I T.y al q fe hace dela.I T.fon yguales los quadrados qfe ha 
cen deIa.T E,y dela.I E ?por la.47. del . i ,Luego el q fe copre 
hede debajo de.B E.y de.EZ.có el q fe hace dela.E Les ygual 
a aqllos quadrados qfe hacen dela.'T E.y de la.E I.quitéfe el 
quadrado dela.I E.'comñ Juego el recr lgulo q relia ceprene 
dido debajo de.B E,y de,E Z.es ygua l al quadrado de l a .Ef 
y el q fe cótiene debajo de.BJE.y de. E Z.es lo mifmo q. B D. 
porq.E Z.es ygual a la.E D.Iuego el parallelográmo .B D. es 
ygual a aql quadrado q fe hace de la .TE.y el.BD.es ygual al 
mifmo r.e¿tiiineO,A,Luego tábien el rectilíneo, A,esygual al 
Serado hecho dela,T E,hiego al d a d o rectilineo,.A,hafe da 
¿o ygual ei quadrado deía.ET,defcrito,lo qi couinohazerfe 

e& Ein t iá libro feg&ndo, &¿ 
Libro 
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D E L Q $ E L E M E K T O S G E O -

^ mctrícps dejEuéHteiMegarcníc 
V ,, .' • Pniloíbpho.- í 

Definiciones. 

t. ^Yguaks circuios / ^ " " " " " " X s / í í n l ^ V ? 
ion cuyos diáme­
tros fon yguales, o 
cuyos femidiame-
tros fon yguales. 

• -;.- ' =1 -pí- l:jtt Linea q t o c a i l ^ / ^ ^ f ^ ^ c ^ 
*o3ñ3ín i,.\-. „-,;r-

;.circulo, ' jha..j.^Jv ca*^^'*^-

da no corta el circulo. 

cCircüloi que fe tocan, ; 

5 . JiLas círculos fe ái-
ze tocar íe entrejti, 
que tocando fe en­
tre fino fe cortan. 



-

1 

LIBRO TERCERO DE, -

4. CLas lineas reótas circuios yguales, 

fe di z en ygua lmente 
diítar del cetro en el 
circulojquado fon y-: 5 
guales las perpedicu 
lares^que tiradas d e l centro caen fobre ellas, 
Y diz efe diítar mas la e quien cae mayor pef 
pcndicula'r.. '•' • : : ' r . , 
5* ^ P a r t e o í e g m e t o decir Segmáosdecfrcaltí 

culo es vna figura compre -
hendida de vna linea re ¿ta 
y la circüferecia delcircülo. 

v n 

mentó. 
• fe, ̂ Á n g u l o del fegmento es el ¿«guio de $M 

que fe comptehede de la linea 
reata y déla circunferencia de l 
a r c i l l o . 

V 

Ángulo eneí 
fegmento 

7. ^ E l ángulo efta en elfegmeto 
quando fe toina vnpunóto en la 
c i rcunrerenda del fegmcto 3ydef 
de el íc t iralíneas rectasalos cer 
¡chinos de la linea reda, q es báfis 
del fegmcntOjes el ángulo clq es 
¿atenido 1 ' debaxo de las lineas recias tiradas, 

pera 
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¿ ^"Pcro quandolas lincas .reatas, que copre 
Jie*fdcncl ángulo toman alguna circunferen 
cia en aquella fe di zceftar el ángulo. 

j . Se&orá círculo es 
quándó el ángulo ef-
tuuiere fobre electro/ 
del circulo) la figura 
comprehedída deba 
ko délas lineas redas qcopreriendcn elang^ 
lo^ydc la circuferecia tomadadebaxo dellas. 

io. Semejates fegme ¿Semejantes (cgmentoí 

tos de circulo fon los 
que reciben yguales 
ángulos: o aqllos cu-

• y os ángulos entre íi 
fon yguales. 

Poblema,!. Propoficion. 1, 

If Hallar el centro de vn circulo dado. 

éjV&i& el círculo daáo.ABC. conüíehe hallar elcentró del 
•. circulo.A B C.Tirefe eñlvna linearefta como quiera, y fea. 
A B.y(por la.io.dcl.r.coftefepormedio énelpúc\o.D.(y por 
la.ií.delmífmo)faquefg.DC. defde elpun&o. D. en ángulos 
recio* con la,AB.(y por la.z.peticion) eftiédafe afta en,E,y 
*ortefe (por laio.del.i).C E.por medio cn.Z.dígoepZ.es ce ' 

G z tr© 
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L I B R O T E R C E R O D E 
tro; del circulo. A BC.porque fi no.fi espoííible fea. I . (yp 0 r 

lá.r,petícion) tirenfe. I A.I D.l B.y porque es ygual.A D.al a 

D B : y comuri.Dl.Luego las dos .^-""cl 
A D . D 1-fonyguales a las dos.l D 
DB.la vna a la otra, y por la. i<¡. 
definición del.i,la bafis.l A, es y -
gual ala bafis . I B . Porque falen 
del centro-Luego ,por Iá.S.del. i. 
el angulo.A D Les ygual al angu 
ío.B Dl .Yquádovna linea recta 
cayedo fóbre.otra línea recta hi­
ciere devna-y otra parte ángulos •. 
yguales cada yno de aquellos ángulos fera recto (por la.io, 
definición del,i.luego el ángulo.B D Les recto, y el ángulo 
Z D B,es recto.Luegó el augulo.Z DB'.esygpal al ángulo. 
B D Leí mayor al menor, que es impoíTiblr.luego.l.no es cen 
tro del circulo. A B Cédela mifma manera demoftraremos q ; 
ninguno otro fino.Z.Luego.Z.es centro del circíilo.A B C}\. 
conuino demoftrar». - ' 

:ítvl Corolario' 
^De aquí es manifiefto que íi en el circulo a! 
guna linea reda a alguna linea reda la corta 
por medio y en ángulos recios ,enla que cor 
laefta el centro del circulo. -

Th'eorcma.i;'; Propoíicion. z. 

^Si en la circunferencia de vn circulo fueren 
tomados dos piídos como quiera, la linearé' 
d a que junta aquellos dos pundos,cae den­
tro del circulo.. 

Sea5 
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:?&$ea. el circulo. A BC.y en fu circunrereda fean como quie 
Ta dos púnelos. A B-digoque lalinea recta tirada defde.A.af 
"tá.B.cae détro del.mifinoeirculo.AB C P o r q u e <ino,fi es po 

5 i.iSIrfe eaya £%e&íefeti&.A E B.y.tomcfeLelxentro del circulo 
^ J ^ á ^ i ^ I a - p É e ^ ^ i ^ ^ ^ p r • ó"-C.I.B '̂.;.':"..'••; 
; l a ^ p é ^ ó ú ) t í r e n f e ; D A, D B,y\. 
. ^ ^ í a í ^ P Z j á f t a én,E¿Püe¿ p o r í 
«pieesyguaL,D A(por íáyij , difinv 
•ció deljija lá.D B,fera ygual elati-
gulo,D A E>ál aguloj D E E.ypor f 
¡que el lado, A E ; Bjdel-triágUlo^D-j 
'A Éi(keí^ehá]s'>^€^^MAyi^ i 

q » ^ p t ) o ^ . A ; E ; T - e ^ g n i ^ | a i ^ ^ 
guloyD A E^al angulOjDB l^fctyí-
go mayor és eí anguIo,©lE;B>q él » —" 
angu Io.D B % y a may or .átigulbfm%^r"%dólé eíta .opuefto 
( p o r l a ^ d e í / i j L u e g o mífyor e s ^ B ^ q f l o D E e y ^ o r l a , ^ ^ 

vna;Hnea-ree^a,4^^^ 

« ñ ^ n a / m a n é t a - d e ^ ^ 
E f M ¿ a J u e ^ o £ a e ^ ^ e a ^ 

^gj^nodémofti-ar^ .'{.-; ;;': v ' . ...... ; : ' • ; -̂ d; 

*f>C Kül fi '.. ••.•<•<•• ÍÍOÍKJJÜÍ; í'-- s-'íjfjji ú SWffjh a ¿ . i / !-¿ ,í!... 

i ' í d ¿ i £ 5 i ;'13^ó|^a5aíí>> ;.• iFrqpc^kiód^-¿-': • ... 
on-T s í o l k no s«o"qqo s! ' iJdi .d •íóq)iicm05 ol-noíl báp 

{̂fMSríiSftl 1fifSlSBrSISIS por -el 
tósso^ej^^^piiaeidi© a otra liné^re&í n o 

% tirada par el c c t ó ^ c d É á f f , ^ i í i t ; S ! ^ ® s ^ 
tiohf íi kcoríiare^i^tigulosrectos, tambié 
la cortara por medio. 1 . •;' 

w^i. G 3 £ea 

I-i- *«. 



L I B R O T E R C E R O D E 
•f Sea el circulo. A BC.yenel vna linea recia tira Ja por el cé 
tro.C D.cortepor medio a la linea. A B.no tirada por el cea 
tro,enel pü£r.o_,Z;DigoT] tambié la corta en ángulos re®^. 
Ofrézcale otomefeelcetro delcjrculo. A B G.por l a . i . d ^ , 
y fea.E.ypor la. i.petició.tiréfe.EA.E B.y pprq.A Z, es ygu¿ 
a la.Z B.y es cofnu.la.Z E.Iuego las dos,E Z,Z A iOñ igualé 
a las.dos.E Z,Z B;Y la bafis.B A es ygual a la bafisyBE^porla 
^.definido del.i.(Luego porla..8.del.i.)el angulo.A Z E.e» 
ygual al angulo.B Z E.Y quádo vna linea recta cayendo fo­
bre otra linea recta hiziere ángulos d vna y otra parte entre 
fiyguales(por la.io,definició.del.r.) cad,a vno délos mifmos 
ángulos fera'recto.Luego cadaynodelos do&A Z E.B Z £• 
e¡s recto. Luego. C D . eftendida " ~ 
por el centro cortado ala.. A B. 
no eltendidapor elcentro=,p|or: 
medio,corta la tábien é ángulos ;i 
ré&pSvPero corte la.CD. a la A j 
B ;enangulo?tectos.Digo q ta«i 
bien la ep£ta por mediojefto es, 
ej34^*?esyguaf aJájZB.porqp 
difpueftas las mifmas cofasy'ra g, 
l^ifia^asdeMimifma manefapor 
«|ue.(2S;yguat.EAy3la,E B(por la.i?.dLi.}f éráygúal el angula 
l|A.Z¿*43lgunolEB:Z¿y « i a n g ^ 
la.4,pctieion,al ángulo reclo.B Z E.Luego fondos triangula 
íos.E A Z,E B Z,que tiene los dos ángulos yguales a los dos 
angulos,y el vnjádo ygual al vnlado-quces.EZ, es a faber 
que fiendo comun(por la.z<S.deLi)fe oppone en ellos a vn* 
4e. los yguales angulos.Luegq también los de mas Jafo^tea • 
dran yguales a los dV mas ladbs'.Lüego yguaí és. A'Z1. aÍa\ZF 
Luegoífi vna linea ?efta,ylo demás qúe fe i i^e c'ómp'éníJdl 
theoremajlo qual conuuio demoftrarfe.' - i . 

Thcóremá. 5. PropoficiOtV4.j 

:•;.•'£ iü?¡ Í;'I£ j ' ioo . /d 
1 



aGE^JCLiDES, o ¿mu 

fSi en el circulo dos lincas reatas fe cortaren 
•efí no tiradas por eí centro jno íe corta -

'ran por medio. . tih 
i * S e a el cireulo. A B C D.y en el dos .Eneas rectas.AC.B D . 
cortenf*en,E,no eílendidas por el cetro. Djgo q np fe corta 
por medio.Porq fi es poilible cortenfe entre (i por medio de 
tal manera q,A E,fea ygual a la É 
C,yla.BE.ala.E D-Tomefeelcé 
tro del circulo. A B C D,y leapíor-
la.i-.del. 3.2 ,y por ía.i.petictoñ,t:i-^ 
refe,Z E. Pues porq vna linea re | 
&a,Z Estirada por el cétro,corta 
por medio a la linea, A C,no tira­
da por el centro, corta la tábié en 
ángulos recros,por la^.debj.Lúc 
go él ahgúIo,Z E Ajes refto.Ytén 
porq vna linea rec\a,Z E,córta también por medio ala linea 
B D . n o tirada por el centro también (por la.3.debela cor­
ta en ángulos re&os.Luego el anguloíZ E B, tábien es recto 
y probofe que el anguio,Z E A,es re&o,luego el anguIo.ZE 
A,por la.4.peti'cíó,es ygual al ahgulo,Z EB,eí menor al ma 
yor que es imponible. Luego las lineas recias, A C,B D.é niti 
guna manera fe cortan por medio. Luego fi en vn circulo,/ 
lo qué mas fe figue que conuino demoftrarfe. 

Theorema .4, Propoíicion. f. 

f Si dos circuios étre íl fe co r t a r é>o fera v n o 
mefmo el centro dellos. 

£*Cortef e Jos dos circuios, A B C,C B I,entre fi e los púaoi 
^,B,digo q lu cetro no es vno meimo.Porq fi es poftble fea 
Kypor U ii,pe.ticio,tirefe1E C.y tirefe tábié,E Z I.como qui 
era,y porq elpu#o,E,es cetro del circulo, A B C, fera ygual 

C 4 E C . 
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LIBRO TERCERO DE 
E C,a la,E Z,por la,í?, defini­
do de l , i , )Ytéporqelpun&o 
E.es cetro del cifeuío, CBI,. 
es ygual por la mifma difini-
cio,E G,a la,E I, y efta demof 
t rado q^ÉZ,esy£ualala ,E C 
luego tábien¿E Z,es ygual ala 
É í, la menorra la mayor qes 
impoflthlé.Luego e lpú&o,E. 
no es cetro de los círculos , AB C,C B 1, Luego fidos cirau 
los y lo demás que fe figue, ídqua lconuer i i a demoftrar 

Theorema. $\' propofició. 6. 

Sientreñfe-tácarcridos circuios por de den 
tro,eí centro de ellos no fera vno mefmo. 
^ T o q u e n fe p o r d e dentro los dos c i rcuios , A J C,C DE. 
enel'pim&o,C,digo qe l centro d e l í b s ^ e s vno mifmo,por 
q fi es poíílble feajZ,ypor Ia , i ,pétitro|tirefe, Z Cj y también 
tírefeoomó~quiera,Z B,Pues porq e l p u n f t o . Z . es cetro del 
circulb,AB C, esygual ,ZC,(por 
lá^if^definició dél .i ,a la,Z B, Yté 

' porq el púnelo Z^es centro del d í 
cu ío ,CDE,es ygual,Z C,a Ia ,ZE 7 
por la mifma déiinido: y cita íabi- ¡ 
do q,Z Cesygua l a la,Z B y luego i 
Z E , e s ygual a la, Z B, la menor a i 
lá mayor , lo qu al es imp oílibíc, Lu 
ego elpúctOjZ, no es cetro de los-
circuios, A BC,CD-E, luego-fien-
t re fi fé tocaren dos drcuíos:y lo q masfe figuercomo é el rjff 
crema que fe hauia de demoftrar. 

Theorema.6. propoí ic ion, 7, 

^Sieneí diámetro de vn circulo fe tomare al 
gunpucto ej en ningua manera fea el centro 

del 
¿.i ¿L 
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- U V C L I D E S . : .1 49-

¿c\ circulo:? defde aql pudo al circulo falie-
íeafrimas lineas re£tas:ía mayor fera en la q 

délas otras íiépre la mas cercana a aqlla que 
pailaporeleentro,,es; mayor que lamas apar 
tada, mas folamente caen dos yguales lineas 
r e c i a s c i r c u l o , 
a ambas partes déla menor. 
¿ * Séa'el circulo. A B CD,yfu diámetro fea:AD.y en el rníf 
m o . A P . tome fe vn púóto y fea.Z.el qual no fea el cetro del 
ñf^í^fi^^$^0.íS^^^^eWr^^Í c irculo.É.y defde 
^ Í Í « Í É ^ ^ ^ M ^ e t D ^ ^ ^ % i n a s K n e a Í re&as.Z B.Z. C 
Z LDigoq la;Z A.esla mayor:y la.Z D . es la.rriénor:pero de 
las otras la,Z B.es mavor que la.Z C.y la.ZTC.may or q la.ZI 
Tiré fe.BE.C E.I E, por la. ' ' 
r.p etieió^Y p órq(p órJa. 2 o. 
d e l i.jde-tqdó :triágiiló los 
dos lados fotttoiay-ores- q él 
q'reftájíuego. EB.'EZdo ma' 
y ores q él relíate; Z B . y la 
AE.es yguaí a la,B E.porla 
ry;difinició del.i.Luego.BE 
E Z.fon yguales-a la.A-Z.Iu--
ego mayor es. A Z, que B Z 
De mas deífo porq E es 
ygual a la.C E.porla.i?. di-

hmao-del.i.y eseomúla.Z Eduegolas d o , B E.E Z.fonyeua' 
ksjrla* aos .CE.EZ.y el angulo.B E Z.es may o r ó el a r i l l o 
C E Z.luego la báfis.B ZfpOr la£2 4 .de£i .>s mayor q labaí is 

Z : X f P ^ e í l © X Z ^ s . m a y o r ; q . Z l Y t é p o r q . I Z.Z E.por la. 
m d e L i . . ) f o a m a y o r e s q , E I . y ( p o r l a .15 . definidodel¡í.>s 

ygüai 
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L I B R O T E R C E R O DE 
ygual.E I,*. la.E D.Luegó,! ^2 f^fo^mayores ;^E^)-Q |ñt« 
fe la comú,É Z,íuego la q refta.12,es mayor que la peftafc^ 
2 D.Luegolam ' ayWdetodases^Z^y íamenor .ZD;y es' 
'«aybr,ZB. que ,ZCyla .Z C,quelá.Z LDigo también qdef 
4e el pun&o,Z,folamente dos lineas rectas yguales paen en ? 

él circn!o,A B C D,a ambas partes déla menor.Haga fe(por 
la-i3.de!; i .)lobre la linea ré£tá,E Z,y enél puncto.E. dado I 

cllaelanguk>,Z ET . ygu4a? ! 3g«Í9r I ^^O r R o l ' ^ r t f 
tirefc.Z T.Püés porq^^esygual¿lE>la,E T}poi;la.if.derinició 
deía,yda.E ¿ . é s cómünduégólás dos,! EjE 2 , ion yguales a 
las dos.T E,E Z.Y por la.z^del.^el.angulojIE Z.es ygual al 
angu lo. T E Z.Lucgo por la.4 .del.í ,k bafis.2 Les ygual a la 
baíisjT Z.Digo también q a la linea, 21 . ninguna otra le cae 
yguaí ene! circulo defde elpuncto,2.porque fi es pofiible ca 
ya .2 K.Yporque.2 K,es yguala la,Z I,y la^Z T,es ygual ala 
Z1. Luego.Z K.es ygual a la,Z Tjluego la que elba mas pro­
pincua a l a que paíTapor él cetro es ygual á lamaé apartada 
que por 'íb q eftá .demoftrado esimpoílible. Ó defta manera 
por Ia.iq3étició,tirefe,E K.y porq (pbrla.if defiuició debí.) 
es ygual.I E.a la,E K 3y común la,Z E,yla bafis.I Z,es ygual a 
la bafis,Z KXuego por la.8.del.i.elangulo,lEZ, es ygual al, 
angulo,K E Z,y él anguío.l E 2 ,es ygual al ángulo,TE 2,Lu 
ego por ía.i.comú fentenciajelangulr/.T^E 2.esyguaí al an-
gulo,K E Z,e l menor al mayor que/es impoflible. Luego def 
de el puncto,Z,ninguna otra caeéneí círculo yguaí a la. 1 Z. 
luego vna fola.Luego fi enel diámetro de vn circulo,ylo que 
mas fe figue como cnl eheorema q eslo q fe au ja f demoftrar 

Tbeorema.? Propoficíon. S, 

f Sí fuera de vn circulo Ce toma aJgú púclro j 
defde aql puco al circulo fe tira algúas lineas 
recías, de las quales la vna fe eftieda por cl ce 

tro 
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So. E V C L I D E S . ? • 1 

trb,y las demás como;quiera^de las lineas r e -
¿fes q caen en Ja circunferencia conuexa esrk 

|>rc la mas prQpínqnaa la q paila por el cetro 
es mayor qJarnas r e M o t 3 ; P e r ó delasliñeas re 
¿ t a s q caen ela circúferécia cu rúa.es la menor 
la qeftacntre el púéfco y el diámetro; y la mas 
f ifdpinqua a la inenor íiépí^|s^Venor ; q u e l | 
iñas ^p^ao^7fólaanEtó.áos^linea$-recias cae 
Iguales enl c i r c u í ^ . 

' h n ' í v o a ' í . í i 'A.c-fif'/^^$tielcfr<Hfl£*A 
g.ojí i/ ! fuera-delmifmtí.A'BC.To 

^ -íme^eIpnncío;T3;^deí3e 
1 t:''' ¿ C I e W r é á í e alguiíWhTieás re 
i G.&1 p^ori i^ásáínii írnoetoíó^^rei 

" V A - D E . D Z . D C.y tire 
o.-s n<«i: ¿ feDA. ; poreIc€t rd . , Digd 
sgaoL üiín^.Ue |as lineas'réciasjq cae 

l f !- n c ;''en1a%Sreuferecíá ? 'dbl circú 
lo . 

centro^ qes; 
iqD} A ^ l á ^ é i i o r J á ^ e l H 
l ^ f g ^ p n H ^ f e y e f o M 

ixíéí¿©.a-I;P>m mayor' é* 
' ^ p ^ í o D Z - l j la DZ . { q 
«^¿-©^.^fro '-diás, linead 
I -recias qlíaWérila fclrcítf^í 

f; -:;féfeiácnfua.;TLKLfiepre 
5 0 1 5 rtía mas llegada a La menor. 

- r ,¿srnénorqírólá i t íát 

• 

apar 
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L I B R O T E R C E R O D E 
apartada,efto es la. D K. q no la.D L.y la. D L. q no la D T . 
Tomefe(por la.i.<lel.3)el centrp del circulo. A B C.y fea. M. 

^yíporla. i. p e d d o n ) t i ren fe. M E. MZiMC.MT,IVÍ L.MK. 
Xy pprqppr.la.iy.^ní-di.i.^ies.ygual;lavAd^.HiajEM >prj|^ 
TecpmumlVf D. Luego Á D,es ygual a l ados .EM.M D.Pero 
lavE^M.yíaiMD" f o h ^ 
go tábié; A r^.^st4naypyq la.E D;|f.té pprqr(pbr la.i.f.'difinieio 
del. i.)la. M; E.es ygoal a Ia,M Z.pógá íe. M D.cpmu, luego la 
E M.y la.RÍ D.fon yguales ala.Z M.ya la .M D.y elágulo, É 
M D.es,may or.q el ajigul isJ¿ M D. Luego por la. z<, del, i).la 
bafc;ED.es m^y^ 

ytáte;íííós',-q'.Z D;éstfiayor q.'C Ddúégq la mayores. D A\y 
'i^pt¿í^$M¿iJhíf>ia.D'Z.'qriolalpC. Y"(pdrqpéiflá 
j o ^ d e l , ! ) ^ 
nició de t t , jes ygual í t í í.ala.iíf K.lúego Iá.K D . e s mayo* q 
Ia.E> :4Poxlo qual.I D.es menorq ;no.K D.Yporq del trian-
gido.M DL.de lvn lado .M D.falédos Kneás.'M K.K D. q hi-
^ e ^ Q ^ ^ j ^ ^ i ^ i a a g u j o i M K D.luego(pór ia.2i.del.i)MK 
£ ÍM%n?enQr.es $ M í * tjD.álas qles.M K.'és ygual ala.M L 
Lpegp,ÍftyK: Dí4 r«fta. es jijenor q la.D Ljra réftájDeía mifma 
mantera demoftraremp.s ^.DL.es méor'q. D T,luego la mas 
B^^4?M^P^.P^Í^:^^POr^lA.DL-yla, D L , q 
^;^i^Djgpd6ábien q^fiSláméte dos iaén^ual^s deíde el p u 
&o.D,iobre el míím© ci rctzlo a amb;is p = rtes ala rnenor^D I 
. j^a^al^iwJa^. 'deLi^obre la línea rtc\a.Mll.y éneltiúSio 
M.fuyo él ángulo, D M Bagual al águlo,K M D¿(y po r la.r. 
P?M«,q^%edfe rDS.y/pov^p« la. if .definiaó dl.r.)esygual Ja 
. ^ f a l i ^ j ^ i f ^ j B a í a ^ l ^ L u c g o las dos^M K . l k p ^ o h 
j'guale^ a, Ias^ps.g.lVíj^jíilav-na a la ofra/yel anguíp.K\I# 
P.fj).or l a . ? 3 ^ ^ %)e§ ygyalpi augulo.BMD.LueglofpoLr:^ 
¡k$41} 'i. ) | a ^ f i > $ JD ygual a la bafis>DB • Sigo puf s 
S^£íf sM-M» noífae otra ygual e n el djcjf© 

defde eí pumáo , D-, Bo«[ue fie? poíTiblé,k:aya,y feái D N . 
Pues p o r que l a , D I^es #guaí a la,D K,y k la mifura, D K, 

.75,»fí O;. B^^ije^q^ambien, D"B; porla primera co-' 
rmmfeméda)es ygual a U.D N,Luego la. maspropinqua ala \ 

menor 



EVCLIDE'S, : 4*. ménonDLesyguál ala mas apartada,lo qual ya efta demo 
do por.inipoflihle.O tábié delta manera(Tireie por tW-

p*eVició)M N.y porqfpor la.if.di/inició)es ygualla K.M.a la 
MN.ycpmun ía.M.D .yla baíis,D K.es ygual a la baíis,D H 
por la íuppoíicionjuc-gó por la¿8,def .i,el angnlo.K M D.es 
yguaí'aíañguio.D M N . y el añgüld.K M D.es ygual al angu 
Jo.B M D.Luegó el angulo.B MD.es ygual al anguIo.N M D 
esa faber él menor al mayor,que és impofiible,Luegódefd e 
el puncT:o;D.eneldrculó.A BC.nocaen mas de dos lineaste 
¿Tas.yguales a ambas partes deía menor. D1. Luego íi fueta 
de vn circulo le toma vnpúétó..Y lo de más como en ei theo 
remallo qual conuino demoftrar f 

rjl Tdieorénia^ 8L; Propoíicion .9. 

^"Si enel círculo íe toniavn puneto.y defde el 
púnelo al circulo cayeren mas que dos lineas 
.redasyguales }elpuncl:ó tomado es detro del 
miímo c lHuíbK ..cg>vXi ^pfiiq ?oí5 zfy 
^ • S e a el circulo,A B C.y dentro del eñe el pun£to.D,y def­
de el mitmó.D.enel circulo. A B C.eáyanmas q dos lineas re 
das ygúaíes,eftb es.D A.'DBvD C.dígo que el p tmeto .D. es 
centro del circulo," A BC..Tiréhíé por ia.fi.peticion.ABjBC 
y córtenle por medio en los pun-
c tos .EZ(por l a ; 10. del.i.)Con 
uiene a fabér la.A B.en.E.y la.B, 
€ eri;Z.y tiradas.ED.DZ. por la 
(i.peticioñ) eftiéndan fe a vna y 
otra parte afta los p ú n a o s , 1K. 
LT.Pues porqdeés ygual A E. 
a la E B.y común Ia,E D, Lue<>o 
los dos ladosí,A E,E D^fon ygu a 

les a los dos lados ,B E , E D Y 

el ángulo,A E D,es ygual al angu^f i i D , ( p o r l a , ^ ^ ) 

luego 
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— \ , L I B R O / T E R C E R Q D E 
l«j^p'ca^'Vii'Q^c$Bg'aBgate$.AE:D;BED/e8 re&o.. Luego. 
1 % corta por medio a la, A B.y tangidos recTos,por h. r íl 
3 ) y porq fi eñeleí rculd aigua linea rc&a corta por medio y 
eiíangulosrebosaalgüá fincafe&a£por él corolario31a ;i¿ 
del.30enlaq corta efta el cetro dclcirculo,luego éla.l K(por 
¿1 mifmo corolario, efta el cetro delmifsno círculo. A B C , Y 
por lo a^i^tlfótó-e^a^t«éfta-¿tf«íTfe-dd<áMalo ,A BC. 
y^nirigñootrotien^ 
go elpucioiD.es cetro delcirculo'. A;B:C; Luego fi detro de 
vn circulo le toma algú pú&o ,y defde, élpücto en.el circulo 
étiyere-másq dos Jíneas recta*'yguales,«l púnelo tomado £3 
centro del circulo que coueniademoftrarie 

i C i ó miímo íe demucítra de o t ra mane ra . 
^¿ Jporqdgtro del circulo.A B C^Toai efe «lpúclo.D. y def-
de tekmfmo,D.al'dreuJocayan;m* s <í doslineas reftas ygua 
le^.D A, D B, D'c.Digo 6 elpfi&G.'0,tb mado esectro del cir 
culo.Á FC.Pofq fino,fi eVpóffibfe fca.Ei ytirada.D E.cftien 
dafe afta é los púclos.Z LLuego 
fs.Z l.es;diajnetTO;delmi4no.c}r 
culo.A BC .pues porqeflel diá­
metro. Z I, del circulo. A B C.fe 
t e m o elpúéto.D.,qno és centro 
del raifrno circulo, Ja mas grade 
ferá.Dl,por la,7.del.j,y mayor 
Ja,D C.q no la.D B.y la.D B.que 
n o la,D A.Y es le también ygual 
(ponía fuppfieio)q es impollible 
Luego ía.E,ne es cetro del circulo. A B C.de la mifma mane* 
j-á dsmoftraremos que otro ninguno finp.D.LuegO elpú/?t» 
JJ.zs centro del circulo,A BC, ,.; 

Theorcmi.tf, Prop Qficion. 10. 

CVn círculo no corta a o t r o circulo en mas 
púnelos que dos. 

Porq-
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EVCL1DFS. 
g fi c3<p(5/fible,el circulo; A B Ccor te alc¡rctílo,pEZ 

Ta Zkpor medioCpor l ^ t t ^ú^s^ K L , f 

| o r & i AeLx.)defdelos mifmo$>KiLvtiradasrfobre.BldJ T 
c ángulos reíiósK CÍ LHM r. í iba Ofl o í y ^ t i W f ^ n d 
«•Hiéndanle afta los púclos 
A.S.E.Pues por q en el cir­
culo. A B Gjlaflinc'a'rccia.A 
C,cortapor medio yenan 
gnMfeéios-ala linea reóTá 
B TÍfpor ía.j.del.3:)íuego ¡é _ X 1 

fiiímm^^é/eft¥eíxetro -

qenelmifmo circulo,ABC i 
la linea recTa.N X.q es la.Mlí 3 cortá ala íinta.B I.prtrrtteáW 
y en ángulos rec\os,por la._3.del .3 ;)luego enla.N X.cfta elcé 
tro deldrculb. A B C,por iá mifma) y efta démóftrad<>' qué 
trSfcien-'énlaiA^ 
A ^ d f X ^ n t r e f t finoS.O^Mgo.Ovescétro del circulo' AUO 
Bélarnífnia^^maüefaderaoffFaremos:S tábie. fJ:és el cetro di 
circuío.D E Z.Iuegx? délos dos drcülps'.'AB C.DE Z.qentre 
fi íecortáj.es ramiíinoel cltro,lo)qüaf¿orla,ir.dél.f.)es im 
poüibleXuegoyn círculo a otro crrculb,émas que dospuo 
étoiao le cortajque ftdjauia de-déraoftrar. 

f Lo nttfmojfe d e m u e l a de otra manera . 
«¡Corte-otravezel círculo 

! -O VÍ 
A B C,alcirculo,DE Z, en 
mas que dp*-puá&osqes 
e r ^ B ^ , T . J , ( y p a r l a j i ,dél 
Sitóme fe el centro deW 
*ulo,AB'C Jyfe a,,K,ytire 

dentro del arcillo, D E Z, 
^íqraavn pt;n6tp >K,y en., V ~ ^ 
^ ^ ¿ c u í d ' S e n ^ ' 1 ^ -

que d05 
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•"• • L I B R O T E R C E R O D E 
«jué doslineas reclas,K B.K I,K 2,Uíegofpor Ia. 9 , del í A -i 
ptik&ó,K)CS centtodeIeircuIo,D.E Zfy del cireulo, A B e 
CS centro elmiímo,K_,Luego délos dos círculos que enti sfi 
íe cortan es vno m i í m o i e t ó r o , » . q(por l a^de í , $cS &nJ 
iTiblejLuegovncirculo no cortaa otro'circuio en más que é 
dospuñctós,q.ueiehaüia>dedemoftrar,- : /: • ; 

Theórema. 10. P ropof idon .n . ; 

i p f dos circuios entre íl fe tocaren por dctrp 
y fe toman fus centros,la linea refta, que abra 
ca los centros deelloseftendidá cae en ei to-
c^nicntodelpscírculos, j ¿ J j , ; •;[] '. 

culOjrAB C,y£$¿¿L3y .eWel circulô  D É,fea,E?digp que la 
liftê -fejla t3rada4efdp̂ Z,afta eniE.y eftendida,cae en el pú 
¿̂ pprquejfinq̂ êsjppfli;; o b . 

y tiré 
le^A^^IjJPúss^qrcj^^lAX, 
y la-í Z,por I k C z o . d e l ^ q ^ J 
yores que la. Z 71. efto es,qué 
la.Z Tlquítéfelápblnuii. Hzj 
Luego jajA^qyetefta-mayo-
res queja, I T . que r efta,.Y la 
D Les ygual a Ia,I A(por laj l j 
definíció dél,r,) luego, 1D, es 
nláyor que,l T,Iá menor que 
la mayor , qué es impoílíble, 
Luego la linea refta tirada deíHe,Z, afta e lpúné lo j . n o M 
faerade A punóto del tpcamiento,luego cíe en el m í m o t o 
^mient^Luegofídoí.círcuíos entre fi íc tocaré por d W 

60 2 'JUP 



E V C L I D F S . f j 
y fe toman fus centros la linea r e&a que abraca los centros 3 
l ies «tendida cae eneí tocamiento deilos. 

&Lo miírno fe demuefíra de otra manera. 
Caya como. IZ C. y eftiendafe en derecho.C Z I.hafta eñlpü 
tb.T.y tirenfe.A I.A Z.puesporque.A I.I Z.fon mayores que 
AZ.(por Ia,20.del.i.)y la.A Z.es ygu alala.Z C.efto es ala .Z 
T.quitefe la corñun.Z Lluego la.A I.que reirá es mayor q la 
I T que refta,efto es.I D.mayor que.l T.la menor que la ma­
yor quesimpoífible.Semejantementefe demoftrarafer im-
poíl'ible aunq efte el centro del circulo mayor fuera del circw 
lo pequeño. 

í!3 - " . Thebrema.ru Propoíicion. 12. 

CSi dos circuios entre íi por de fuera fe toca-
ren 3 la linea re&a que abraca fus centros pa-
ifara por el tocamiento . 

#*>Los dos circulos.A E C. A D E.toquenfepor de fuera enel 
punao.A.y tomefepórk . i .deI. 3 .eI centro delcirculo.A BC 
y fea.Z.y el del círeulo.A D E.fea.Ldigo que la linea recta ti­
rada defde.Z.hafta.í.paífapor el tocamiento. A. porque fin» 
pafie como.K 
C D T . f i e s p o 
ílible, y tiré fe 
AK.AT.Pues 
por que.K. es 
centro del cir 
culo. A B C.fe 
ra ygual. KA. 
aia.KC.Item 
porque el pun 

^ o . T e S c e n t r o d e l c i W I o . A D E . f c r a y g u a U j ¡¡ 
H efta 
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L I B R O T E R C E R O D E 
y efta dsmoífcrado q.K A.es ygual ala.KC.luego.K A.v ía AT 
fon yguales a la.K C.y ala.T D.por lo qual toda la.KT.es ma 
yor que las dos.K A. A T.y es menor por la.zo.deL i, lo qual­
es imponible.Luego la linea recia tirada del cetro del vno al 
di otro pafla por el punóto. A.del tocamiento . Luego fi dos 
circuios fe tocaren entre fi p o r de fuera la linea recia que a-
bracafus centros, pallara p o r el t ocamien to . 

Theorema . i í . Propoficion.13. 

CVn circulo no toca a o t ro circulo en maspu 
¿tos que v n o , a u n q u e l e t o q u e p o r de fuera y 
aunque por den t ro . 
p& Porq fi espoííible tocpae el circulo. A B C,al circulo. E B 
C D d o primero por den t ro en mas que vn punóto, que es é 
D.B.y tomefe el centro del mifmo circulo. A B C D . y fea. I. 
(por la. r.del.3.) y el del circulo . E B Z D.fea. T . luego por 
la.iJ.del miímo)la linearecia 
tirada defde.I.afta. T.Cae en 
los pnnétos.B D.como.B i T 
D.y porque elpuucto.Les ce 
t r o del circulo A B C D . p o r 
la.if .definición del.i ,esygual 
,B 1. a la.D LLuego m a y o r es 
B I.que,TD,luegomucho m a 
yor,B T,que n o . T D . Y t e m 
porque el puncto. T.es c e t r o a í 
de l eirculo.E B Z D.es ygua l 
( p o r la milma)la.B T .a l a , T 
D.y viole q mucho m a y o r q 
*lla,q es impoílíble.Luegova 
circulo a otro circulo n o t o -
«a por dentro en mas q u e vn punao .Digo tábien que ni por 
fuera.Porque fi es polTtble,toque el cireulo.A C ¿ a l circulo 
A B C D.por defuera ea maspuaé tos q vno^couicae a fabcr: 

en. A 

Jfltv-
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E V C L I D E S . M« 
« r A ven C,y tke(e,A C,por la.i.peticio)Pues porque en ía 
circfiftrécia de ambos circuios. A B C D , A C K,iean tomado 
Aos í>ú£tos}acafoA.C,cae detro de ambos(por Ia.z.del.;.)la 
l inea recta que los abraca,y cae dentro del_ circulo. A B C D 
y fuera del circulo. A C K,lo qual es impoflible.Luego vn cir 
culo a otro circulo no le tocara pordefuera é mas púnelos q 
en vno.Y efta demoftrado que ni por dentro.Luego vn circu 
lo no toca a otro circulo en mas punctos que vno aunq por 
fueray aunque por dentro le toque, lo qual conuino demo­
ftrarfe. 

Theorema.13. Propoí ic ion.^ . 

nel circulo yguales lineas re&as, ygualme 
te difta del centro,y las que ygualme nte difta 
del centro fon yguales entre í i . 

n 1 

£é¿Sea el circuló; A B C. y efté enel las b'neas rectas, A B C D 
«-Digo q ygualméte difta del cétro,Tomefe por la.i,¿tl, 3. el ce 

t ro del circulo. A B C D.y fea.E.y defde el púcto,E.fobre las 
mifmas.A B.C D(por la.i2.del.i.) tiréfe las perpendiculares 
E2 .E l.y tírenle por la. 1. pet i -

c ion,AE,EC .Pues porq p o r 
la.i.del.3.Ialin ea recta.E 2. t i -
rádapor el cetro corta por el 
medio y é ángulos rectos vna 
linearecta.AB.no eftédida por 
eí cenrre,luegoygual es, A Z . 
a la.B Z.Luego, AB. es el do­
blo de.A Z,y por lo mifmo t l -
bien.C D.es el doblo de Ia.C 1. 
y es yguaLA B a la.C D.Iuego AZ.es ygual a la.C I. Y porq ei 
yguaLA E.a la.E C.por fer del centro a la circunferencia! es 
ygual el quadrado que fe haze dela.E C. al quadrado que fe 
hazedelaA E ,y por la.47.del.i.alquadrado que fe haze de 
ra.AL.lon yguales los quadrados que fe hazen de la. A Z. y 

H z del 
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L l E R O T E R C E R O D E 
de la .2 E po rque es recto el ángulo . Z.y a aquel quefe ha. 
ze dela.E C. ( p o r la mifma) fon yguales los que fe hazen.de 
la,E I. y d e la. í C. porque es recto el anguío.l. luego Iosqn a 

drados que fe hazen dela.A Z.y déla 2 E.fon yguales a los cj 
le hacen dela.C I, y dela.I E.delosquales aquel quefe hacede 
la.A Z.es ygual al que fe hace dela,C I.porque es ygual. A Z. 
ala.C Lluego el reliante que fe haze clela.2 E.es ygual alqu e 

relia que fe haze dela.E I.(por la.3.común fentencia ) luego 
E 2.es ygual a la .E I 3y enel circulólas lineas recias fe dizen y 
gualmente diítar del centro quando las perpédiculares tira 
das del centro hal la ellas fonyguales(por la definició.4.del. 
3«)hiego. AB.CD.ygualmente diítan del centro. Peropó-
go que. AB.CD.ygualmente diílan delcentro^eílo es q-EZ, 
fea ygual ala.E I.Digoques yguaLA B. ala.C D. Porque pue 
ftas las mifmas cofas demoílraremos deía mifma fuerte que 
A B.es el doblo deía mifma. AZ.y la CD.dela.C I. Y porqués 
yguaLA E.ala.C E.por falir delcentro a la circunferentia, es 
ygual el quadrado que fe haze dela.A E.al quadrado que fe 
hace dela.C E. Y a aql quadrado que fe haze deía. A E.fon y» 

. guales los quadrados que fe hazen dela.E Z.y d la.Z A. (por 
ia.47.del.1Oy al que fe haze dela.C E.fon yguales_,por la mif 
mallos quefe hacen dela.ELy dela.1 C.Luegolosquadrados 
que fe hazen dela.E Z.y dela.Z A;fon yguales a aquellosqua 
diados que fe hazé dela.E l.y dela.I C.Delos quales el quefe 
haze dela.E Les ygual al que fe haze deIa.EZ.porques ygual 
E Z.ala.E Lluego el que reíla que fe haze dela.A Z, por ia.j. 
común fentencia,es ygual a aquel que fe hace dela.C LJuegQ 
ygual es.A Z.ala.C l.y dela.A Z.es dupla la.A B.ydela.C Les, 
dupla la.C D.Iuego ygual es.A B.aIa.C D^porlaó. común 1c. 
técia, Luego enel circulo yguales lineas recias ygualmente: 
diílan del centro.Y las que ygualmente diílan del centro fon 
yguales entre fi.Lo qual fe auia de demoílrar. 

•• ' ' , . ' ' . ' • • > • : . J-dÉL 
Theor,ema.i4 .Propoíicion,,-,*, 

la el 
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Encl circulo la m ayor es el diámetro, y de las 
o£ras fiempre la mas propinqua al c e n t r o , es 

%iayor que ía mas apartada. 
' , .-i- ,yci Ci\r- f.'vtí "• :: '": £>' r "•' •'. • • .i .y,~ . "j "'' V ' j y v 4 í ,4 

frSti el circulo,A B C D.y el diámetro fuyo fea.A D.y el cé 
tro fea.E.yla mas llegada al diámetro. A D.fea.B C,y la mas 
apartada fea.Z I,digo que. A D.es la mayor,y mayor es.BC, 
queno.Z I.Tiréfe(por la.!2.deJ.i.)defdeeIcétro.E,fobrela¿ 
dos,B CZ I,las perpendicalares.ET.E K.y porq la mas llega 
da al centro es.B C.y ía mas a 
partada,Zl.Luego porla.4.dí 
finicion del.J.mayor es.E K,q 
!a,E T.pongafe (por la.4.del. 
j.^la.E L.ygna! ala.E T.y por 
Ia.n.del,i.tirada.LM . p o r e l 
punólo. L, enangulos rectos 
con,E K.eftiendafe hafta. N. y 
por la.i petición,tirenfe.E M. 
EN.E Z.E I.Yporque.E T . ee 
ygual aía.E L,(y porla.14.dtI 
3.) y difinicion^.del mefmo,es yguaí. B <3.a!a.M N.yten por 
que es yguaLA E.aia,E M,y Ja.É Dela.E N.luego,A D. esy-
guai ala,E M,y aia.EN.Y la M E,y la.E N.por Ia,z o.deLi.iba 
mayores que:M N.luego. A D.es mayor que.MN .Y porque 
lasdos.M E,E Njfon yguales alas dos.Z E.E I.(por la.íj.defi 
riicion del.i.,por ferdel centro ala circunferencia.Y el angu-
lo.MEN.esmayorqueelángulo.ZE I.Luego la bafis.M N. 
por Ja.24.deL1.es mayor queUbáfis.ZLYeitamoftrado. M 
N,ferygual,aSa,BC.luego,BC.és mayor que,ZI,Luego lama 
yor es el diámetro.A D.y mayorla,BC,que la.Z í.Luego eñ! 
circulóla mayor es el diámetro. Y délas otras fiempre .amas 
propmqua al centro es mayor que lamas apartada.que con 
«mo deraofirarfe. ' H 

Theorema.ij. Propofieion.i6. 

H 3 
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Wtz que fe íacadelaextremidací déldiametrG 
del cireulo enagujos-reábos :cáe£i*srA 4 e l n $ ' 
mo circulory en elluo-ar de entre la mi ímaky 
nea recitay la circuníerecia dei circulo no ca 
era-Gtra íinea r e c t a ^ c l ángulo del iemickcni 
&>"es mayor que todo ángulo -agudo- re ¿ti l i | 
neo^y menor el que relia... .' 

#érSeael circulo. A B C.fobre e l c e n t r o . D . y ei m'ametro .AB 
Digo que ía que fe facadefde.Á.en ángulos reótos con la . A 
B.cae fuera del mifmo c i rcuIo ,Porque lino,fi es poílible ca-
ya dentro como. C A . Y t i re f e . p C.Yporque.D A. es ygual" 
a la.D C.(por la.if. definición 
del.i .)por fer del cé t roa la cir 
cunfer écia, tambié ferayguai 
el angulé.DAC.al ángulo. D 
CA.Y. elangulo.D A C . e s r e -
•oto Juego.AG D .tábien es r e -
cbojLuegq los angu los .DAC 
A c D . f ó yguales a dos rcé tos 
L o qualjpbr la.p.de-l.í^es im­
ponible .Luegolafacada del; 
pücto. A.eu ángulos t ec tos c o n . A B.nó,cae détro del circulo 
Tábieadelamiíma manera demoi t ra íemos q üi'en la mifma 
circúfereneia. Luego cáedm.era como. A E.Digo'q t n e l lugar 
entre laünea.A E.y Iacireuferecia-BC A.no cae otrai ineare 
éla. P orq fi espoílibleeay a co.mo r Z A.y laqu efe ( p o r l a . i i 
deLi.)del pvuicto.D.fobre l a .Z Adaperpendicular .p LYpor, 
qes recito el ángulo. A L D . y menor .q recto eí ángulo. D A L¡ 
Luego mayor es. A D«q no.D.I . Yes ygual la.D A.a la. D T. ; 

por fer del cetro a ía circúfetencia.Luego por.la.j9.del1. ma¡.. 
$o r e s .D T.que Ú Q . D ida jsneaor qJacia);pr a.cj es impofliblé. 
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Luego eneílugar entre la linea rea* y la círcúfe'récía no cae 
otra linea recia.Kgo tábien q elauguío del íemicirculo con 
-enfdo deía linea recta. A B.y deía CTrcüfercnct'a.C TA .es ma 
Cor qtie todo ángulo agudo reél i l íneo^el que refta contení 
¿ Q jeía circúrerencia.C T A.y déla linea tecta.AE,es menor 
q todo ángulo agudo rectilineo.Porq fi hay algún ángulo re 
¿ftliñeo mayor qel aiigulo que es contenido déla circunferé 
cia.CT A.y déla línea recta.B A. pero menor qeí que es con 
tenido deíacircunferécia.C T A.yde ía linca recta.AE.caerá 
enel lugar entre la circun'ferécia.C T A.y la linea recta. A E . 
linea reétaJa qual hará mayor eí ángulo contenido délas li-
neasreéias que el q es contenido de la line a recia. B A .y la 
circunrerecia-QT A. pero menor q el que es contenido deía 
circimferencía.C T A,.y délalineatrecia.AE.y no cae. Luego 
por la po/fibíiidad ya dímoítrada^el-angúlo agudo conteni­
do de lioeas recias_,no es mayor que el ángulo cótenido deía 
linearecia^B A-y deía circunferécia.C T A.ni tampoco m e ­
nor que elecntenidp deía circunfereucia.C T A.y déla linea 
reciajAE. ' - / . •;•/ ", •• 

X , f Corolario. \ • 
f l?^ a ^^^ar i i Í7ci l :G^quela ' íacada deía ex 
trémidad del diámetro de vn'circuloen ano-u 
los re&os toca ai miímo circulo. Y que laji, 
¿earecra,íblameníecri vnpnnrfto íblo toca 
a vn circulo 

ígfdpspun^oseae^cae dentro del^Loqual conuino dio 

Probiema-z, . Propof ic íon . i 7 . 

f De.vnpu&odado tirar ymlmeá recia que 
to£ueavn'c !írcuíodáa"or 

H 4 Sea 



L I B R O T E R C E R O D E 
¿*>Sea el punto dado. A.y el circulo dado fea.B C D.comene 
pues defde el púao dado, A,tirar vna linea reña. q toque a} 

A Z l.y defde el mifmo.D.tirefe.D Z.en águlos reaos tobre 
E A.por la.n.del,i,y por la.i,peticion.tirefle.E B Z,y. AB.Di 
goque defde el punao.A.fe tiro la linea. AB.quetoca al circu 
lo.B C D.Porque el punto,E,es centro del circulo, B C D, y 
det, A Z I,es ygual la,E A,ala,EZ,y la E D,aia,EB,por 1er íl 
centro ala circunferencia,Lue 
go las dos,A E,E B, fon ygua­
les alas dos,EZ,ED,y tiene co 
inun el angulo,E, luego la ba-
íis,D Z,por la,4,del,i,esygu-
• • « . i . . . -alaIabafis.AE,yel triangulo 
D E Z,al trianguIo,E B A,es y ' 
gual,y los de mas águlos a los 
de mas ángulos, Luego ygual 
es el angulo,E D Z,al ángulo, 
EB A,y es r e a o , E D Z, luego 
también es r e a o , E B A,Y la,E B,es defde el centro,y la que 
en ángulos r e a o s fe faca déla extremidad del diámetro dd 
circulo,toca al mifmo círculoporelcorolario dela,i6, del,j 
luego. A B,toca al círcuIo,B C D,luego del p u n a o dado, A, 
fe tiro la linea, A B,tocando al circulo dado,D B C. Lo qual 
conuino hazerfe, 

Theorema. lú. Propoíicion. 18. 

>i algunalineareclia tocare al circulo y def­
de el centro al tocamíéto fe tirare algúalinea 
rc£ba,ía t i rada fera perpédicular a la q toca. 
«¡Alcireulo.AB C.toque le algunalineareaa.DE.enelpu» 
&o .C .y toinefepor lju1.deL3.el cetro del cireulo.A B C.yfe* 

f S i 
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Z ydefde.Z.aftaen.C.tirefeporla.i.periaon,ZC.digo cjZC 
es perpídicoíar fobre la.D £ . Porque ímo,tireíepor ia.iz.df 
primero cíefde.Z.fobre . D E . la 

" ^etpení í icubr .Z LPuesporque 
^ ei anguIo.Z IC.es recto,hiego el 

águloJ C Z.es agudo.Luegoirt* 
yor es elangulo¿Z 1 C.q elangu-
lo.Z C Lydebajode mayor angu 
lo(por la.19.deL1.) fe eitiéde ma 

,yor lado,luego mayor es.- Z C.q \ 
no-Zl.y es ygual la.Z C.a la.C B 
por ferdelcétro a l a circunferí 
cia,luego mayor es.Z B.que !Z l. 
la menor qla mayor,qes impp.-
mbieXiiego.ZLn o es perpendicular fobre. D E . Luego fi a l ­
guna linea reótatocare al circulo^y lo q mas fe figue.Lo qua* 
conuino demoftrarfe. 

Theorema.17. Propofícion.iy. 

f Si alguna linca re&a tocare al circulo, y def 
de eí tocam lento íe le fácare alguna linea re -
& a en ángulos re<5fcos,enla que es lacada efta 
rá el centro deí circulo^ 
H> Alcirc»lo.A B Ctoquelevna 
linea recta.D E.eneí punc to . C. 
y defde.C.porla .ii .deLi.Tire fe 
C A.en ángulos rectos,Digoque 
enla mifma.C A.efta el centrof l 
«rculo,Porq fino,fiespoíFible 
efte en.Z.ypor ia.r.,perícion tire 
fe.C Z. Pues porq ia linea. D E. 

. toca al circulo. A B C. y defde el 
«centro al tocamiento fe t i r oZ G 

luego 
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L I B R O T E R C E R O D E 
IuegoporIa.18.es perpendicular a la D E.y es recio el angu 
lo.Z CE,y ei angulo.A C E.es recio.Lucgo el ángulo. Z CE. 
es ygual al angulo.A C E.el menor al mayor ,que es impofli 
bíe.Luego.Z.no es c e n t r o del circulo.A B G.Tambien dcma 
rtraremos de la mifma manera q ni en otra pa rte fuera del a 
AC-Luego fi alguna l inea recia tocare al circulo, y defde el 
tocamiéto fe facare v n a linea recia en ángulos reelos fobre 

l aque tocaren la que fe faca eftara el centro del circulo .Lo 
qual conuino d e m o f t r a r í e , 

Theorerr ia- i?. Propoficion.zo 

CEncl circulo,el ángulo foore ei cetro, es do 
Blado al de fobre la circunferécia,quandoJos 
ángulos tuuieren ygual circunferencia, 

¿a>Sea el circulo, A B* C.y fobre fu centro elle el ángulo. B E 
C.pero fobre la circunferencia el angulo.B A C,y tenga por 
vna mifma baíis a la circunferencia.B G. Digo que eí ángulo 
B E C.es doblado aí angulo.B A C.Porque tirada.A E. ( por 
]a.2.peticion)efíiendafe afta en.Z. 
Pues porjque es ygua l ala.E B.pór 
fer del centro a ía circunferencia, 
es ygual el ángulo .E A B . al angiir 
lo.E B A.Luego los anguíos.C AB, 
E B A.fon el d o b l o del ángulo. E 
A B (por la . j .deLi. ) y es ygual el 
angulo.B E Z . ( p o r la.32.deL1.) a 
los an^uíos.E A B.E BA.Luego el 
angulo.B E Z.es el d o b l o de.EAB 
y por ía mifma m a n e r a también el 
angulo.Z E C.es el dob lo del anguI°-E A C.por ia mifma.Lu 
ego todo.B £ C.es el doblo de todo-B A C. Yten pongafe o.* 
t ro anguio.B D C . y tirefe (por la.i.peticion. D E . y eftienda 
fe por la.z.peticion afta en.i. Demoftrar emos tambi&n deda* 

mifma 
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E ye LID ES. ?8 . 
• r M --.Ti- «i'íiupuloil E C.es doblado al ángulo. C!-

^ T T S s e í q n e aebaxo de.l E B.es el doblo del an-
I Í E D £ Í É Í ? ° E !V refta .BEC.es el doblo-de . B D C . 

• f e n í circulo elangido fobre el centro es doblado al de 
fobX ta circunferencia, quando los ángulos tuuiei en ygual 
eircuníerencia.Lo qual conuino demoftrarfe. 

Theorema-r?. Propoíicion, zi. 

^Eñ el circulólos ángulos cj eftan en vn mií-
rnoíegmento/oB yguales entre íl. 

: • • 

^Efteheneifegmento.B A E D.del circulo.A B C D. los an 
güiosE A D.B ED.dsgo que los ángulos. B A D.B E D . fon. 
entre £ yguales/. .Toniíri'.: por la 
•i.dei.3.)eí centrodíí circulo. A .. 
B'CDiy fea.Z.y tíreme por í%i^. ..• 
petición. B.Z.Z D . y porque el 
aegulo.B ZD.ejia fobreei.cen-
tro^y c! angulo.B A D. fobre la, 
circinifereíieiajy tíeuépor baíis. \ / 
lamiima circunferencia. B C D . Sk 
Luego eí angalo,BZ D , por la 
precedente,es doblado al angu 

lo.B A D.Y por eft'b el ángulo. B Z D . c - s tambíeh doblado 
al angulo.B ED.Lu.ego ygual es el angulo.B A D. al ángulo 
B E D( por ía común fentéciaque dize.Las cofas que devna 
miima loe mitad entren fon yguales,-Lrego enel circulo los 
ángulos que cñanenvnmifmo legm&o fon yguales entre fi.. 
Lo qual conuino dembftrarfe. < " 

'' ] Theorema.10. Propoficion.zz. -. 

| L o ? ángulos oppaeftoscí los quadriíateros 
en ios circuios ion yguales. a dos rectos 

, \ - Sea 
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L I B R O T E R C E R O D E 
^ S e a el eireulo.A B C D.y efte cnel el quadrilatero.ABCD 
Digo que los ángulos oppueftos fon yguales a dos re&os.Ti 
renfe(porIa . i .peticion)ACB D.Puesporq(por!a,32.dtl.i) 
los tres ángulos de todo triangulo fonygualeí 1 a dos re&osí' 
luego del triangulo. AB C.los tres 
aiigulos-C A B. A B C.B C A,fon y 
guales a dos reótos,y el angulo.C. 
A. B.es ygual al angulo.B D C.por 
laz1.deL3.por eftar eñl miímo fegj 
mento.B A D C.Y el angulo.ÁCB 
(por la mifma) al ángulo. A D B. 
por eftar en vn mifmo fegmento, 
A D C B. luego todo. A D C.es y-
gual a 1 os dos.B A C. AC B.Ponga 
fe por común eí angulo.A B C.luego los ángulos. A B C, B A 
C.B C A-fon yguales a lo* anguloj^A B C A D C y los angu j¿ 
íos.AB C B A C Á C B.fon yguales a dos recios,luegoiosaa 
gulos. A B C A D Cfon yguales a dos re&os.Deía mifma fu­
erte fe demoftrara que también fon yguales a dos recios. B 
A D.D C B.Luego los ángulos oppueftos de los qúadrilate -
ros que eftá en los circuios fon yguales a dos rectos. Lo qüal 
conuenia demoftrarfe. 

Theoreraa. iu Propoficion.13. 

CSoBre vna miima linca reda dada, no fe da 
ra hazia vnas miímas partes,dos fegmctos de 
^ir-culos femei antes y deííguales. 

Porque fi es polfibIe,haganfe fobre vna mifma lineare-
óta.A B.dos fegmentos.de circuios femejantes y defiguales 
A C B . A D B . hazia vnas mifmas*partes , y tire fe. A C D . 
( por la primera petición) y defpues tiren f e . C B . D B. 
Puespor que eí fegmento.ACB.es femejante al fegmento 

V. A D B . 
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E V C L I D E S fj, 
ADB.y fon femejantes fegméntos de circuios los que recibe 
yguales anguíos,por la definido. 
io.deL$,luego elangulo. A C B,es 
ygua! al angulo.A- D B. el exteri­
or a! intenor.Lo qual,por la. 16 • 
del.r.es impofsible. Luego fobre 
vna mifma linea recta dada no fe 
darán hazia vnas mifmas partes dos fegmctos de circuios fe 
mejantesy defiguaíes.Lo qual conuino demoftrarfe. 

Theorema.22. Propoíicion.24. 

^Los fegméntos femejantes de circulos,pue-
ftos fobre yguales lineas re ¿tas fon yguales 
entre ÍL 
H> Ponga fe fobre las lineas realas yguales. A B.C D. Ios fe­
memos decireulos.AEB-CZD,femejantes.Digo queifeg-
mento.A EB.es yguaí al fegmen- -
t o .CZ D.porque fobre puefto el 
fegmento. A E B.al fegmento. E Z 
D.y puerto elpunto.A.fobre elpu 
to .D ¿ y la linea recia. A B. quadrá \ \ 
dofobre la linea reéta.D C.tambi 
en el punto , B . quadrara fobre el 
puneío.C.Porque es ygual,A B3 a 
Ia,C D,y quadrado la linea recta 
A B,fobrela linea recla,C D, qua 
dra también el fegmento,A E B, . $ 
alfegmento.C Z D.Porque íi la hnea recta, A B , quadra fo­
bre lalinea re6ta ,CD,pero el fegmento,A EB.no quadra fo 
bre elfegmento,C Z D,fino que di3ere,como,C 1 D,Y vn cir 
culo a otro circulo,por la,2ó,del,3,no le corta en mas q dos 
puntos,y el circuIo,CI D,cor taa le i rculo ,CZD,en mas que 
.fin dos púnelos que es en,C.l,D,lo qual por la mifina es im-

9 
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L I B R O T E R C E R O D E 
poífibíe,Luego no quadrando la linea recta. A B. fobre la li­
nea recla.C D. tampocd quadrara el fegmento. A E B .fobre 
el fegmento.C Z D,luego quadra y es le ygual.Luego los feg 
mentps femejantes de circulos,pueftos fobre yguales lineas 
rectas,fon yguales entre íi X o qual fe hauia de demoftrar . 

Problema.3, Propoficiomiy. 

CDado vn fegmento de circulo? defcribir el 
circulo cuyo fegmento es. 

e-aSea cl fegmento del circulo dado.A B C . conuiene deferí 
bir el circulo del qual es fegméto.A BC,Cortefe(por la.10, 
deí.i.)la.AC.por medio enelpunclo .D.y defde. D . faquefe 
(por la.n.)del mifmo)la.B D.en ángulos recios fobre A C,y 
tirefe. A B(por ía.i.peticion).C6 
parado pues el angulo.A B D.có 
el agulo.B A D.oes mayor que eí 
o ygual, o menor.Sea ío primero 
mayor ,y por Ia.r3.del mifmo,ha 
ga fe fobre la íinea re¿la.A B. y é 
el púnelo, A.el ángulo. B A E . y -
gual al angulo.A B D . y por Ia.2. 
petici on,eftiendafe.BD.afta en.E 
y tire fe(por l a . i . petición) E C. 
Pues porque el ángulo. A B E. es 
ygual al ángulo. B A £ . luego es 
ygual,(por la.6.del.i,)Ia íinea re ­
cia. E B. a la, A E, y porque es y -
guaL A D . a la ,D C, y común ía. D 
E.Iuego las dos. A D . D E , fóygua 
les a las dos.C D.D E.la vna a la o 
t ra ,y el anguío,AD E,por la.4.pe 
ticion, es ygual al ángulo. C D E. 
po rq es recio cada vno. Luego ía 
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bafis.A E,por Ja.4.dél.i,es ygual a la baíis. CE. y efta derrió-
l i rada que la.A E,es ygual a la.BEduego la.B Ejes ygual ala 
C E luego las tres.A E,E B,E C,fon yguales entre í i , Luego 
deferipto vn circulo fobre el punólo.E.fegun el efpacio. A E. 
oxd^E B,o el eípacio.E C(por la.3.peticíÓ,paiíara por los de 
maspiwños y quedara deferito.Luego dado vn fegméto de 
circulo deferibiofe el circulo. Y cofa clara esque el fegmento 
A B C.es menor que medio circuío ; porque el centro. E, cae 
fuera deí.Tambien de la mifma manera demoftraremos que 
aunque el ángulo, A B D,fea ygual al angulo.B A D.Porque 
fiendo yguaLA D,a cada vna de las dos .B D. DE,luego ias 
treSjD A,D B ,D C fon yguales entre iLy fera centro el mif-
irio.D.del circulo cumplido. Y tambien.A BC .fera medio cir 
culo.Péro fi el ángulo, A B D.fuere menor que el angulo.B A 
Ocharemos por la, 23.delprimero,fobre la linea recia. A B. 
enelpunólo, A,vn anguloygual al angulo,A B D,dentro del 
fegmento. A B C.yel centro del circulo caerá fobre la,D B.y 
fera el fegméto,A B C.mayor que medio eircuío,Dado pues 
vn fegmento fe defcribe eí circulo cuyo es fegmento,lo qual 
conuino hazer l i . 

Tfieorema.23,' ,Propoficion.2ó 

|Los ángulos yguales en yguales circuios ef­
tan íbbre yguales circunferencias, aora eííen 
fobre los centros o íbbre las circunferencias. 

H) Sean yguales los 
cireulos.A B C.D EZ 
yenellosfean ygua- / 
les los ángulos fobre / 
los centros.B I C .ET I 
Z, y fobre las circun - V 
fcreneias,BAC.EDZ # 
Digoquelacircunfc-
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rcncia.B K C .es ygual a la circunfereneia.E L Z . Tifé fe por 
la.i,peticion.B C E Z , .yporque los circuios, A B C , D E Z , 
fon yguales,tambien lo feran las lineas que falen délos cen-
t ros (por la . i.definició del.3)Luégo las dos,BI,IC.fonygua 
les a las dos, E T . T Z.Y el angulo.l.es ygual al angulo.T.Lu 
ego por la.4,del.i,la bafis.B C. es ygual a la bafis,E Z . Y por 
que el angulo.A.es ygual al angulo,D, luego el fegmento. B 
A Cp0r la . z4 .de l , 3-)es femejante al fegmento,E D Z . y ef­
tan en yguales lineas reótas,B C,E Z, y los fegméntos feme­
jantes de circuios que eftan fobre yguales lineas recias ( p o r 
la mifma.24)fon yguales entre fi.Luego el fegmento , B A C 
es ygual al fegméto, E D Z,y todo el circulo. A B C es ygual 
a todo el circulo,D E Z,Luego la eircunferencia,B K C, que 
refta es ygual(por la.3.comun fentencia)a la circunferencia 
E L Z.que refta.Luego é yguales circulos,yguaIes ángulos ef 
ta en yguales círcuníerencias,aora eften fobre los cétros^ao 
r a fobre las circunferencias.Lo qual connino demoftrarfe» 

Theorema .24. Propoíicion .Z7 . 

^~En yguales circuios los ángulos que eirá íb­
bre yguales circunferencias íbnyguales entre 
íi:aora eften hechos foBre los centros5aorafo 
bre las circunferencias. 

En los circuios y -
gua ies .ABCDEZ.fo 
b re l á s circunferécias 
yguales, B C. EZ.efté 
fobre los centros los 
á n g u l o s . B l C . E T Z . 
y fobre las circunferé 
cias eften los ángulos 

BAC. 
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B AC.EDZ.d igo que elangulo.B IC.es ygual a! angulo.E T 
2 y el angulo.B AC.es ygual al 5gulo.E D Z.Puesliel angu'o 
B̂I Ü es ygualal angulo.E T Z. claro es que también el angu 
lo.B A C.es ygual al angulo.E DZ.por la.j0.deL3.Per0 ¡fino 
el vno delíos fera mayor.Sea mayor el angulo.B I C.y por la 
aj.debijhagaiefobre la linea re&a, ELy enlpucto.I.el ángulo 
B íK. ygual al angulo.E T Z.y los ángulos yguales eftan fo-
i r é yguales circímferencias (porla.26.del.3.)quando fueren 
enlos centroSjluego ygual es la circunferencia.B K.a la circú 
ferencia.£ Z.y la.E Z.es ygual ala.B C.luego la,B K. es tábié 
ygual. ala,B C.la menor ala mayor ques impoilible.Luego el 
angulo.B IC;no es deilgualal angulOjETZ.fera pues ygual 
Y el angulo.A. es .la mitad deel angulo.B 1 C.(por Ia.20.del. 3, 
y porlamifma)el angulo.D.es mitad delangulo.E T Z. lúe» 
gp ygual es el ángulo. A.al angulo.p.Luego en circulosygu a 
les^los angulosque eftan fobre yguales circunferencias fon 
yguales entre íi acra eften hechos fobre los.centros aora fo» 
bre las circunferencias_,lo qual conuino demoftrafé. 

Theorema .2f. Propolicioh.28. 

^Enios círculos yguales,laslineasrc¿tasyguá 
les cortan yguales circunfcrendas^mayor 4 a 
mayor 5y menor ala menor. 
^jSeanlos circuios 
yguales. A B.C.D E 
Z.y cuellos eftl las 
lineas recias ygua-
les.BC.EZ.que cor 
ten las circunferen 
cías mayores,BAC 
E D Z.y las ineno-
r e s , B K C . E T Z . 
Digo qué la circun 
ferencia.B A Orna 
yor¿es ygual a la circunfereiicia,E D Z mayor .Pero la circú-

"v ' I ; rencia. 
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ferécia^B K C.menor es yguala la circúferécia.E TZ,meño?. 
Por la.i.del. j . tomen fetos centros délos circuios y fean. I L 
y tireníe.I B.I C L E.L Z.Y porque los circuios fon yguales^ 
fon tábien yguales las lineas que faie-n délos centros (por la 
i;derinicfó del.: ^ f i e fo his dós.B LIC. forí yguales a las dos 
L E i Z . y la bafis.B C(por la fupóficfon)e's ygual a la baíis . 
EZ.Luego el ángulo.BlG.esygual al angulo.E LZ.por la.8. 
tíeLi.Ylos ángulos yguales écrrculosygüalés(p'orla.2ó.dl.3^ 
eftan fobre yguales círcúferencías,quandó fueren hechos fo 
b r e los centros. Luego la circunferencia. 8 K C.es ygual ala 
circunferencia.E T Z. Y es todo el circulo. A BC.ygual a todo 
eleirculo.E D Z X u e g o laeircunfereneia.BA C.que reirá fe* 
ra ygüalá: la rircnnferenéia,E D Z . q r eíta'Qpor ía.3 ¿coníúíert 
teHcia¿5Luego-enIoseir¿níosyguaies^ías íineas-recias yguá 
^^o^i^^^^00m^é^^é^kfo^ a la mayor , y até 
ñor a la menor .Lo qüat conuino demoftrar fe; • 

TheoTema.26. Propóftcromz^ ••• 

^ E n los circuios yguales deBaxó cié• jgoalcs 
circúferécias fe eftiéden yguales líneas r edas 

3¡?$>Sean yguales los cfrcüíos.A'B CD E Z.y en d ios tomé fe 
las yguales circunferencias.BICE T Z.Tirerde las lineas re; 
étas.B CEZ,Di- '; 
go que es ygual j . T> 
la linea r ecia^BC 
a ta linea reé la ,É 
Z,Tomenfe (por 
la.i.deL3,)los ce­
t ros délos circu -
los ,y fean, K, L. 
Tirenfe.KB.K C. 
E L.L Z . Yporq-
la circunferencia 

BICes ygualala.ETZ.esyguar elangulo.B KC. aíanguíó 
" ELZ 
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É L Z\ppr Ia,z7.propoficipn deh^yporq los circuios. ACB 
0 EZ.fóh ygiiaíes,feran también yguales las qu e falé d é los 
-¿£t*ros (poríáU. definí cionídel míímo^Lúegb las dos.BK.KC. 
fonygúaíes & dos .LE.LZ.y comprehenden ángulos y -
pualesjíuego ía bafis.BC(por la>4. del. í.) es ygual a la bafis 
EZ.Luego en los circuios yguales debaxo de ygu ales tircnn 
ferencias fe eíHenden yguales lineas rectas, lo qual conuino 
demoftrarfe^ - ... '. , r ! " " • •>'• - ' 1; 

Problema.4. Propoíicion. 30. : : . 

^J~)í!ndif por medio vna circunferccia dada.' 
«pSéa la circunferencia dada. A D B.eóurene aora diuídjr po r 
medio ia mifma circunferencia-A P. B-.Tireíe.A B,ypor Ia.ió 
del.i.)diuidafe por medio en elpunéto_,C.y defde. C. (por la 
ii.del.,i,)faquefe.C D.en ángulos rectos í ob re laijnea reéla 
A B.y tiréfe. A D.B D.Y porque ¿ 
ía. A C. es ygual a Ia 3C B . y co* • 
müñ'ía.C p . Luego las dos, A G; c 
G D.fon yguaíe&a las d o s , B G> 
CD .y el ahgülo.A C;D,pórla;4 
petició,es ygual ai ángulo. BC * 
porque cada vno dellos es reclo.Luego la bafis. A D. ( p o r í a 
4. del. 1/) es ygii al aI a bafisD B. Y yguales lineas recias cor ta 
yguales circunferencia$,mayor a la mayór,y menor a la me 
hor(por la,iS.deL3.)y cada vna délas circunferencias. A Di. 
D B.es menor q medio circuIo.Luegd ¿5circunferencia. A D . 
és ygual a la eircunfereficia.D B.luego la círcijnferécia dada 
éftadiuididapor medm.Lo qual conuino halPísCe? . 

Theorema. zy, Propoficjon. 3 1. 

^"En el circuío,el ángulo que efta enel medio 
circulo es redo, y el que efta en el fegmento g 
mayor, es menor q re&Ojy el qeñl menor feg 

I z mentó ' 
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mento,es mayor que recto.Y de-mas defto el 
ángulo del mayor fegmento es mayor que re> 
¿to:y el ángulo del menor fegméto es menor 
que r e £ t o . -.. 

£*>Sea el circulo. ABC D,y fu 
diámetro fea.B C.y el cetro fea 
E.ytome fe enel medio circnlo 
vn püeto cómo quiera y fea.D. 
y tírenle. B A. A C A D,D C. Di 
go que el ángulo . B A C. en el 
ínédio circulo es reélo.Y el án­
gulo enel fegmento.A B Cma • 
yor que medio circulo,que es 
AB Ces menor que refto.Pero 
clanguloen.ADCfegraéto menor que medio circulp^ques 
A D Ces mayor que re£to.Tirefe.A E.y eftiendafe.B A.afta 
*n.Z.y porque.BE.es ygual a la.E A. por fer del cetro afta la 
dcircunferenciayes ygual el angulo-E A B.Por la^-del-i-al an-
^gulojE B A . Ytém porque es ygual la. A % & la. E C> es yguaí 
por la mjfma)el angulo^CA É.al angulo.A C E. Luego todo 

Je\ ahguló.B A C e s ygual A los dos ángulos. A B C A C B.Y el 
angulo.Z A Cibera del triangulo .A B C» es ygual a l o s dos 
ángulos. A B C . A C B.Cporía.32.delJ.)Luego el anguIo.BAC 
és ygual alanguío.Z ACLuego cada vno deílos es recto. Lú 
ego eñlJnedio circulOiB A CEl angulo.B A Ces recio. Y por 
que los dos angulos.A B C.B A Cdel triangulo. A B C.por Ja 
17. del. 1.) fonmenoresque 1 dos rectos.Y el arcgulo,B A Ces 
reéio,luegQfilimgulQ.AB Ces menor que re£to.,y efta en el 
fegmento.A B Cmayor que medio circulo. Yporque el q¡aa 
drilatero.A B C D.efta enel circulo,y los ángulos opueftos 
délos quadrilateros que efta enlos circuíos(pÓFla.z2.deL3) 
Íbnyguales a dos rectos. ¡Luego los ángulos. A B C.C D A 
Mot lainifina)fonjguáíes ados re£tos,y elangulo. ABC* 
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«t menor que re&o,Iuego el angulo.A D C. que refta es ma 
yoiAjue re¿to,y efta enel fegmento menor que mediocircu-
lo.Digo pucstambien quel ángulo del fegmento mayar có­
prehendido déla eircunferencia.A BC.ydela linea recta.AC 
es mayor que reélo.Fero el ángulo del menor fegmento có 
prehendido deía circunferencia.A D C.y déla linea reéta.A 
Cesmenor que recto.Yefta manifiéfto.Porque el angulocó 

Í
irehédid o délas lineas reclas.BA.A C.esrefto.-luego el angu 
o comprehendido déla circunferéeia. A B C,y de la liuea re¡ 

¿la.A C.es mayor que re£to,porque eltodo es mayor quefu 
parte (por la.9.común fentencia) Yten porque el ángulo có 
prehendido délas lineas rectas.A C. AZ.esre&oduego elaa 
guío comprehendido delá línea reéta.C A.y déla eireunferé 
cia.A D C.es menor que teóbo.Luego en él circulo el ángulo 
que efta en el medio circulo és reéjo, y el que efta en el feg­
mento mayor és menor que reélo^y él que eñl menor es ma 
yor que reólo,y demás defto eíangulo del mayor fegmento 
es mayor que ret\o,y el del menor fegmento menor que re 
éto.Lo qual conuino demoftrarfe. 

Otra demoftracion que el anguío.B A C. es refto. Porq 
el angulo.A E C. es doblado al angulo.B A E.(por la.32. del. 
i.porqs ygual a los dos interiores y oppueftos ,y los interio 
res(por la.?.)fon yguales:y el águlo.AEB.es doblado al aa 
gulo.E A C.luego les ángulos. A E B.AE'Cfonel doblo delá 
giito.B A C.y los angulos.A E B.A E C.fon yguales a dos re 
étosduego el águlo.BAC es reáralo | 1 fe auia de demoftra* 

{: • Corolario. 
<j"Dc aquí es manifiefto que íi el vn ángulo 
de vn triangulo fuere ygual a los dos que rc-
í tan,queferare£k) .Porqueelque le eftapc-
gado^onuiene a faber el que es hecho eften 
d ido el lado fuera deltriangulo 3cs ygual alos 
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mifmos:y quando de vna y otra parte fueren 
yguales fon reótos. 

Theorema .28. ,. PropoíTcio. 32. 

CSi algíía linea recita tocare al circulo,ydefde 
el tocamiéto fuere tiradavna linea reda qcor 
te al circulólos ángulos q.hace con la q toca 
fon yguales a aquellos ángulos que eftá eníos 
fegméntos alternos del circulo. 
«¡ Al circulo. ABC. toq le la linea recla.E Z. eñl púcloB.Ydef 
deelpúclo.Biaqfe vna linea recia detro di circulo A BCD. 
q le corte yfea.B D.digo qlos águlos q la.B D.haze jutaméte 
có la.E Z.q toca,fon yguales a los ángulos q eftá é los fegmé 
tos alternos del circulo,efto es,q el águlo.ZB D.es ygual al 
ángulo q efta eñl fegméto.B A D.y elanguío.EB D.es ygual 
al ángulo qefta enel fegméto 
BCD^Saq te (porla . i i .del . i , ) 
defde elpáélo.B.laBA.é águ­
los recios fobre. E Z . Y tome 
fe comoquiera vn pilero enla 
circufereucia.B D.y fea.C.ytt 
re fe AD.DC.C B . Y porq al 
circulo. A B C D. le toca vna 
linea recla.E Z.eJB.y defde el 
tocamiéto.B. fe faco la.B A.e ángulos recios có la q toca.La 
ego é ía mifma.B A.efta el cetro del circulo. A B CD,por la. 19 
del.$.y el águlo. A D B.q efta eñl medio circulo es recio(por 
la.3i.del.3.)luego los águlos qreftá.BAD. A BD.fon yguales 
avn recio,y el ángulo. A B Z.es recio.Luego el ángulo. ABZ. 
es ygual a los ángulos.B A D.A B D-quitefe el ángulo comú. 
A B D.Iuego elangulo.DB Z.qreftaes ygual al angulo.B AD 
qefta enel fegméto alterno del circulo. Yporqeúí circulo efta 
el quadrüatero.A B C Ddos ángulos oppueftos fon yguales 
a dos recios(por la.zj.del^Iuego los angulos .DBZ.DBE 

fon ygu* 
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fo yguales a los ángulos.B AD.ECD,de los quales el ángulo. 
B A D.efta demoftrado q es ygual al angulo.D B Z,Luego el 
•ágtóo.D B B.q refta es yguaf al angulo.DCB.q efta eñl fegmé 
t o alterno.Luego li al circulo le tocare alguna linea r eda , y 
defde el tocamiéto fuere tirada alguna linea refta q corte al 
circuíoslos ángulos q hace con la q toca fon yguales a aqllos 
augulos q eftan en los fegmétos alternos del circulo, quefe 
auia de demoftrar. <•'. i- .... • r .' -

Problema.?. Propoficion. 3 3. • ' 

^"Sobré vna linca recia dada deícribir vn feg 
rnéto de circulo que reciba vn ángulo ygual 
a vn ángulo dado re&ilineo. 
q Sea la linea refta da da. A B.y el ángulo reftiíineo dado fea 
C.cOnuieneTobre la linea refta dada. AB.defcribir vn fegmé 
t o de circulo,que recibavn ángulo ygual al mifmo angulo.C 
Es pues el angulo.C.o agudo,o refto,o obtufo.Sea lo prime 
ro agudojcomó en la primer fi­
gura, Y por Ia.^.del.i.hagafe fo 
brelal inea refta.AB.yfobre el 
pufto fuyo. A.el ángulo. D A B 
ygual al angulo.C. es pues el an 
gulo-D A B.agudo.Saquefepor 
la.n.del mifmo)Ia. A E.en angu 
los reftosfobie.AD.y córtele la.A B.por medio en elpúfto 
Z.por la.io.del.i.)y defde el pufto.Z.faquefe.Z I.en ángulos 
reftosí obre.AB.porla.11.del mifmo y tirefe la.l B.Yporq es 
ygual la. A Z.a la.Z B.y comú la.Z Í.Luego las dos . A Z. Z I. 
fó yguales a las dos.Z B^Z l.y el águlo.A Z L,porla.4.petició 
es ygual al águlo.í ZB,Luego la bañs.A I.por la.4. déla, es y 
gual ala bafis.I B.Luego fobre el cétro.I.y el eípacio.I A(por 
ja.3.peti.defcrito vn circulo palfara tábie por. B. Defcriba fe 
y fea.A B E.y tireíe.E B . P u e s p o r q 3 h extremidadál diame 
t ro . A E.dfde el púfto.A.fale.A D.é águlos reftos fobre.A E. 
Luego la.A D.toca alcirculo.AEE.por el corelario de Ja.iá. 
ábj-y P o r q el circulo. A B E . le toca la linea refta. A D.y d e t 

I 4 de el 

http://obre.AB.porla.11.del


L I B R O T E R C E R O D E 
de! tocamiento. A.deatro del mifmo circulo fe faeo la linea 
recia. A'Bduego elangulo.D A B,por Ia.?2,del mifmo.e&y-
gual al angulo.A E B.que efta enel fegmento alterno dtl cir 
culo.Y el angulo.D AB.esygiial al ángulo.C.luego el angu. 
lo.C.es ygual al angulo.A E B.luego fobre la linea recia da­
d a . A B.efta defcripto el fegméto decirculoque recibe el an 
gulo.A E B.ygu al al ángulo da 
do .C .Pero fea recio el ángulo 
C. y fea menefter ©trá vez def 
crebir fobre la. A B.vn fe«mé-
t o de circulo que reciba vn an 
•guío ygual al ángulo recio. G,-* 
hagafe otra vez íbbre la linea 
recia. A B.y fobre el púnelo. A el ángulo. B A D. ygualal an-
-gulo reciiline© dadcQ=por la.23.deL1.como en la.2. deíerip 
tió.y por la.io.deLi.cortefe por medio la.A B.enelpunto.Z 
y fobre el centro Z. y el eípacmyZ A.o.2B.defciiba fe el cir-
culo.A E B.(por la.3.peticion.)Toc'a pues la linea recl a. AD 
al círculo. A EB.porque eí ángulo.Á.es recio.y el ángulo. B 
A D,es ygual al ángulo que efta enel fegmento.A E.B . porq 
también es recto el mifmo que eftaenel medio circulo ( por 
la.3i.del.3.)y el angulo.B AD.es ygual alangulo-, C . Luego 
efta otra, vez deferko fobre la.A B. el fegmento del circulo 
A E B.que recibe vn ángulo ygualal an 
gulo.C. Pero fea el angulo.C. obtufo,y 
hágale le ygual el ángulo. B A Ddobre 
ía linea recia. A B. y fobre elpunélo. A. 
(por la .z3 .delprimero)comoeftaen:ía 
tercera deícripcion ) y fobre la:. A D . 
íaquefe en ángulos recios la, A E(poría 
ii.deí mrfmo)y corte fe la. A B . por me 
dio enel púclo.Z 3 por la.io.del imis?o,y fobre la. AB.faque fe 
é ángulos reclos^Z Lpor la.ii.del mifmo.Y tirefe la.l B.Y allí 
porq es ygual la.A Z.a la.Z B.y común la.Z I. Luego íás dos-
A 2 . 2 . Lfonyguales alas dos.B Z.Z Ly el angulo<. A Z I . po r 
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Ia 4 peticiones yguaí al angulo.B Z I.Luego la bafis.A I. por 
la 4-del raifino es ygual a la bafis.I B.Pues íbbre el centro. I. 
y el ¿ípacio.I A.(por la.?.petici6)defcrito vn circulo pallara 
por.B.Pafle como.A B E.Y porq deía extremidad del diame 
tro.AÉ.en ángulos recios fe faco la.A D-Luego(por el coro 
¡ario dela.ió.del 2). la.A D. toca al circulo. AEB.Y desde el 
tocamiéto. A.fe eftiéde la. A B.Luego el angulo.B AD (por la 
jz.del miímo)es ygual al ángulo. A T B.q ella en el fegméto 
alterno del circulo.Y el angulo.B A D.esygual al ángulo. C. 
Luego el ángulo q efta enel fegmento.A TB.es ygualal angu 
lo.C.Luego fobre la linea recia dada.A B.efta defcrito el feg 
mentó de circulo. A T B.que recibe vn ángulo ygual a!águlo 
C.que conuino hazer fe. 

Problema. 6. Propoficion.34. 

^De vn circulo dadocortarvn fcgmétoqrcci 
ba vn águlo ygual avn águlo dado rectilíneo. 
e&Stx el circulo dado.A B C.y el ángulo reciilineo dado fea 
D.cóuiene aora del circulo. A B C.cortar vn fegmento q re­
ciba vn ángulo yguaí al ángulo. D.Saque fe (por la .17 .dei. 3.) 
vna liuea q toque al circulo y Íea.E Z.y toque le enel púnela 
B . yhaga í e (po r l a .Z3 . d e b í . ) 
fobre la linea recia.E Z.yenel 
púto.B.el anguIo.Z BC. yguaí 
al ángulo. Di Pues porqa l cir 
culo. ABC.le toeavna linea re 
41a.E Z.eneí púclo .B. y defde 
eltocamiento .B .fe faco.B C. 
Luego el angulo.Z B C.por la z 

3'2.deí^.esygual al angulo.B A C.que efta enel fe pmento al-
tserno.y el á n g u l o ^ BC r es ygual al ai:gulo. D. Luego el á n ­
gulo q efta enel fegmento.B AC.es Vgtial al angulo.D.Luego 
de el circulo dado .A B C.fe corto el fegmeoto,B A C. que re 
cibe vn ángulo ygual al ángulo reailineo dado. Lo qual coa 
amo hazerfe.; . . 

., ' Theo-
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Theorema.29, Propoíicion . 3$. 

^*Si enel circulo íe cortaré entre íi dos lineas 
recl:as:el rectángulo comprehendido debaxo 
de las partes de la vna,es ygual al rectángulo 
q ( e cóprchéde debaxo delaspartes déla otra 

¿a>En el circulo. A E C D.cortenfe entre filas dos lineas.AC 
B D.enel punéf o.E.Digo que el rectángulo cóprehendido de 
baxo déla". AE.y de 
la.EC.es ygual al 
recl:angulocÓpre-|' 
hedido debaxo del 
l a .D E .y de la.EB 
Pues fi la.A C.y la 
DB.paíTan por el 
centro de manera 
q.E.íea centro del 
circulo. A B C D . 
Máifiefto es qpues 
A E.E C.D E.E B.fon yguales,que el rectángulo comprehen 
dido debaxo de la.A E.y dela.E C.es ygual al recranguloque 
fe cornprehende debaxo dela.D E. y de la.E B.Eften pues ía 
A C.y la.B D.no eílendidas por el centro,ytom efe el centro 
del circulo. A B C D.y fea.Z.(por Ia.i.deí.?.)y defde.Z. fobre 
la.A C.y fobre la.D B.lineas r edas tirenfe por la.rz. del 1 las 
perpédiculares.Z I.Z T.y tírefe.ZB.Z C.Z E.Y poro por ía 3. 
dei.3. ía linea refta.Z l.tirada por el cetro corta ala linea re­
cta. A C.q no paila por el cétro.é anpulos rrfí-n* r n r » , u , 

w A u a < . u i w u a en parces yguales enel pUcto. l . y en 
defiguales en.E.íuego eí reciágulo cóprehendido debaxo de 
la.A E.y de!a.E Cjuntamete có aql quadrado qfe haze deía 
E I.Cpor la.f.del.2.es ygual al q fe haze dela.I C.Pongafe co­
mún el q fe haze dda.1 Z. Luego el q fe cóprehéde dela.A E. 

y de la 
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y dela.E C.jütamente con los quadrados délas dos.E I.I Z.es 
yguaí^alos q fe hazé dela.C I.y dela.I Z.Y a los q fe hazen dé 
la.E l.y dela.lZ.es ygualel q fe haze día.Z E(por la.47.deL1. 
Pero a los q fe hazé dela.C l.y déla. I Z . es ygual el q fe haze^ 
dela.Z C.(por la mifma. Luego el ó fe contiene debaxo de la 
AE.y dela.EC.iuntamétecon el qfe haze dela.Z E. es ygual 
al qfe haze dela.Z C.y es ygual la.Z C.aLa,Z B.por fer defde 
el centro a la circunferécia. Luego el q fe cótiene debaxo de 
la.A E.y dela.E C.juntaméte con el q le haze de la.E Z. es y -
gual al q fe haze dela.Z B.Y por efto el q fe contiene debaxo 
deía.D E.y dela.EB.juritamente con el qfe haze dela.Z E.es 
ygualal qfe haze de la.Z B . Luego el que fe cótiene debaxo 
d e h . AE.y bla.E C.jútaméte co el q fe haze dela.Z E.es ygual 
al q fe haze de la. Z B. luego el que fe contiene debaxo de la 
AE^yde Ia.EC.juntamentecóelquc fe haze de la.Z E. es y -
gual al q fe cótiene debaxo dela.ED.y dela.E B.jútaméte có 
el q fe haze dela.Z E.quitefe por comü el q fe haze de la.Z E. 
Luego el rectángulo qre i ía cóprehendido debaxo dela.AE 
y deia.EC.es ygual al rectágulo cóprehendido debaxo déla 
D E.y de la.EB.luego fi enel circulo fe cortaré. Entrefi dos íi 
neas rectas,el rectángulo cóprehédido debaxo de las partes 
¿¿la vña es ygual al rectángulo q fe cOmprehéde debaxode 
las partes déla otra. Lo qualconuino demoítrar fe* 

Theorema.30. Propofieion.3 &. 

<[Si fuera del circulo fe coma algún punteo: y 
defde el afta eí circulo cayeren dos lineas re -
£tas,y ta vna dellas coreare al circulG3yla o t r a 
le toca,el rectángulo que es comprehendido 
debaxo de toda la que corta,y la q es tomada 
de fuera entre el punc-toyla circunferécia enr 
na es ygual al quadrado qfe haze déla q toca 

. ~ Fuer 
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¿*> Fuera del circulo.A B C.tome fe algún puncto y fea, D. y 
defde el mifmo.D.afta el circulo.A B C.cayan las doslineas 
recias, D C A.D B.y corte al circulo.A B C.Ia linea recia. D 
C ky Ja.B D.toquele.Digo qué el rectángulo comprehendi­
do debaxo de!a.AD.y de la.D C.es ygual al quadrado quefe 
haze dela.B D,Lalinea recta.DCA.o efta tirada por el cetro 

o rio,Efte lo primero tirada por el cétro,y (por la.r.dl,2.)íé» 
Z.el cetro del circulo.ABC.y tirefe.ZB. Luego el águIo.ZBD 
es recio. Y porque la hnea recia. A C.efta diuidida pormedio 
en.Z.y le efta pegada la hnea recta.C D.el que es contenido 
debaxo dela.A D.y dela.D C.juntamente con el que fe haze 
dela.Z C.es ygualalque fe haze deIa.Z D.(por la.6.del.2.)y 
es ygual la.Z C.a Ia.ZB . por fer del centro a la circunferen-
eia,Luego el que fe contiene debaxo de la. A D.Y de la. D C. 
juntamente con el que fe haze dela.Z B.es ygual al que fe h> 
ze dela.Z D.y es ygual el que fe hace de la. Z D. a los que fe 
hazen dela.Z B.y de Ia.B D(por la:47.del.r.)porq el ángulo, 
Z B D.es reclo.Luego el q fe cótiene debaxo de.A D.y déla. 
D C.juntaméte có el q fe haze dela.Z B.es ygual a los q fe ha 
zen dela.Z B.y de la.BD.Q3ke fe por comú el q fe haze de la 

ZB. 

http://la.BD.Q3ke


f J3 E V C L T D E S 67. 
Z B.Iuego él q refta debaxo déla. A D.y dela.D C.es ygual ál 
qfe haze dla-D B.q toca.. Pero la linea recta.D CA. N o fea 
tirada por eí centro del circulo.A B C,y por la. r. del. 3-fea.E, 
centro del circido. A B C,y defde.E.fobre.A C.por la.12.del. 1 
tirefe la perpendicular,E Z.y tirenfe.EB.E.CED.E s pues re 
ero eí ángulo.. E Z D.y porque la linea refta.E Z. tirada po r 
eícehtro(por'Iá. J2\del.2)corta en ángulos rectos ala linea. A 
G,no tirada por él cen t ro , corta la~tambíen por medio, lúe 
go.la.AZ.es ygual.ala.Z-C, Y porque ía,linéa reata. A C.es di 
uididapOr medió enel puncto.Z.yle efta pégadala linea.C D 
luego el que es contenido debajo Aela. A D.y dela.D C. junta-
mente con el que fe haze dela.Z C e s ygu ál al que fe haze de 
la.Z D.(por Ia.ó.del.2 .Pongafe por común él que fe haze de 
la.Z E.lúégo el quees epntenido.debaxo dela.D A.y deía. D 
C.juntaméhté con los que fe házén dela.E Z.y dela.Z C . fon 
yguales alos q fe hazen dela.ZD'y deIa.ZE.Y alos q fe hazéde 
la.ZD.y delaZE es vgual efqfehazé déla.DE.por la.47.deL1 
porque es reojo elanguío.E Z D í a l o s qué fe.hacen deía. C., 

, Z.y d ela Z E.pór la mifma es yguaí ¡efq fed^ze delá.Cí Edue-
go el qué fe contiene debaxo dé|á.A D y deÍ.a,DC.juhtamen 
te con eí que fe haze dela.E C é s ygüál ál que fe haze déla .E 
D.y es yguálla¿E C ala.E B.por fer délcVntro ala circunferé 

, cia.Luego el qué es contenido debajo deía.A D.y deía. D C. 
juntamente con el que fe haze delalEB.esygual a lque fe ha 

, ze delaED.Y al que fe haze dela.E D,por la.47.del . 1 . fon y-
guales los que fe hazen delaJE B.y dela.B D-porque el angu-
lo.EBD.es re£to.Luego elqueescóntehido dela.A D.y deis. 
DCJun tameh te con el que íehaze dela.E B es ygual a los q 
fe hazen dela.E B.y dela.B D.Quitefe por comu el que fe ha 
ce dela.E B.Iuego el reftante quefecontiene debaxo déla. A 
D.y dela.DC.es ygual al que fe hazé dela,DB,Luego íi fuera 
jdeLcirculo fe toma algunpuucto.Y lo demás que fe figue, lo 
qual ebnuino demoftrafe. 

•The0re.na.3r, ' Pr'ópoficio.37. 
Si fuera 
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^Si fucra-cklreircalo f e t p r ^ ^ l g u ^ ^ O f y def 
de aquel punto al circulo cayeren d0's linceas 
rectas., que la vna deílas corte el circulo, y la 
otra caya, y lea el que £e háze de toda la q cor 
ta,y dé la que fuera es to 
y la circunfcrencia:ciírua,ygual al que fe haze-
de la que caejlaqué cae tocara 

f*> Fuera del circuí o . A B C. TomefeyWpunftay lea. D :

? y¡ 
defde.D.al circule.A B Ccayau las dos lineas rectas.D C A. 
D B.y ia. D C A.corte al circulo y la.D B.caya; Y.el que es cp 
tenido debaxo dela.A D.y delávD' Cfeaj-gual al que fe haze; 
de la .BD' .Digoque .DB. toca \ J ¡ 
al circulo.ABC.Sáquefé(por' ;" 5"" 
Iajíy.del.?.' vna linea recia que % 

toque ai circulo". A B C'ly fta. " 
D E, y fea. Z. él centro déi cit£K,'. 
culo.A B C(por la.'i.dei. 2¡)y t('V: -
renfe.Z E.ZB: Z p ? Lüeg^ e £ V 
ángulo .Z E D, es recto . y por T:. 
que la linea recla^DE.Toca al 
circulo. A BC , y lalinearécla 
D C A.lé co r t a . Luego el-que J.~\\ 
fe contiene debaxo dé la. A D . 
y dela.D CeS ygual al que fe haze de ia .DE. V fuponeíé que­
el que fe contiene debaxo deja.A D,y dela.D C es ygual aj 
que fe haze de l a 3 D B . Luego el que fe haze de la- D E, es y-.. 
gual al que fe haze de já.pB. :L.uegp la.D E.es ygual ala.DB 
y e s t á b i e n l a . Z E ^ g i i á l ' a l á . Z B i P o r f e r defde el centro 
a la circunferencia . Luego las d o s . D E .E Z , fon yguales 
a los dos . D B. B Z.. y la bafis deílas es común. Z D • Lúe * 
go el ángulo. D E Z , ( p o r í a octaua del p r imero) es ygual 

a l ángulo 



¿aBSuio.jafe y.elaiígulo..DEZ.esreéro'.'Luego'tam­
bién esreft» . D B Z.Y la. Z B . ertendida es diámetro y . 

i la quede ia extremidad del diámetro del circulo 
fe/aca en ángulos reótos^to ta áfcír<:uIo(por 

ía.ití.dél.3.)luego la linea re£ta.D B.toca 
al circulo.A B CDelamifinafuerte fe 

demoftrárá fí eftuuieré el centro 
. _ ..,•?;.< -fobre la. A C . Luego fi fuera " 

del circulo fe tomare al . ' 
O s ; ^ ;V 'gunpunéto. Y lo de 

mas que fe figue. ; . • .1 SÍ. - u 
Lo qual conuino djemo&raríé* 

,„ .... — . v -sfifcfíicií ..•>..:. fi".p •• 



L I B R O Q V A R T O 
DEL OS E L E M E N T O S DE E V C L I 

des Mcgarenfc philofopho gricgol 

cíones^r • 
r. ^"Dizcfe defcribir fe vna figura rectilínea é 

otra figura rectilínea quando cada ángulo 
déla figura inícripta toca a cada lado de la 
figura eri l aqua í ícdelMíyer 

x . ^Delamíímamane 
ravna figura fe dizc 
deferibirfe a o t ra fi 
gura quadocada vn 
lado de la deferipta 
a la redonda toca' 
cada ángulo de amella en cuyo derredor 
fe defcribe. 

3. Vna figura recBlincáfé dize deícribiríe c 
vn círculo q u á d o cada ángulo de la figura 
inferípta toca a la círcüferécia del circulo 

4 C Vn circulo 3fe dize dfcribirfe al derredor 
de vna figura r.e&ilinea quando la circun­
ferencia del círculo toca á cada ángulo de 
aquella en cuyo derredor fe defcribe. 

1 . . El 
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y.. CEi circulo fe dize deferibirfe é vna figura 
rectilínea quando la circúferécia del circu 
lo toca a cada lado de aquella en la qual fe 
defcribe.' 

6. Dizefc deferebirfe vna fígurarectilinca al 
derredor dcvfí circulo quando cada lado 
déla quefe defcribeal derredor toca en la 

*- circunferencia del circulo. : 

jr. ^ Vna linea recta fe dize aí íentaríe,quan­
do fus extremidades caen en la circunferí 

: } cía del circulo. r

 : . ~-
Problema.u Propóficlomr. 

^ E n v n circulo dado aífentar vna linea recta 
ygual a vna linea recta da Ja ique n o es mayor 
que : eldiámetro del circuló. . \ ,rr;\ 
iWSea el círcwlo dado.A B C.y la linea recta dada que no es 
mayor que el diámetro fea.D.Conuíene aora en el circulo. 
ÁBC.afl'entárá vna linea re 
¿ta ygual a la linea recia . D . 
Tífelé el diámetro del circu­
lo.A B C.y íea.B C. SiÍa,B C. 
es yguaí a 'a . D.y a efta hecho, 
lo que fe prcpone.Porqyeen 
el circulo dado.A B C. Efta 
féntada la linea.B C . yguaí a. 
iá mifma.D.Pcro fino mayor 
es la.E C.que no la. D. Ponga 
fe por la. vdel.i.)la.C E.ygual ála.D.y fobre el centro.C.y el 
efpacio.CE ( p o r la tercera petición. )defcribafe el circulo. 
Ji ' . K EA2» 
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E'A'Z.y tire fe la.C A.Pues porque el centro del cireulo.E A 
Z.es el pim£lo.C.(por'la quinze definición deí.i.)es ygfaúVk 
C A.a la.C E.y a la mtfrna.D.es yguaí la.C E.Iuego ( por la.i. 
común fentencia)tatnbien la. D.es ygual a ía A G.luego e vn 
circulo dado.A B C.eíla-aíTentada la.C A. yguaí a la Unea re 
cta dada. D.Io qual conuenia hazerfe. 

Problema, z. Propoíicion. s.. H 

CEn vil circulo dado defcribir vn triangulo 
de ángulos yguales a los de vn triagulo dado. 

rft)Sea el circulo dado. A B C.y el triangulo dado fea.D E Z. 
conuiéne pues en el circulo dado.A B C.defcribirvn triangu 
lo de ángulos yguales a los del triágulo.D E Z.Saque fe(por 
la .17 .de! . ?.)vna linea reéta'que toque al circulo. A B C. y fea 
IA T.y toque le en. A . ( y 
porla . i j .deLi.^hagafe fo- . 
bre la liuea recia. A T.yfo ' 
bre elpunólo en ella. Á.ei 
ángulo. T A C.yguaFal an-
gulo.DEZ.y fobre la linea 
recia. A I. y fobre elpúcio 
en ella. A.hagafe el ángulo 
1 A B.ygual al angulo.D Z 
E;por la mifma)y tirefe la 
B C.Pues porque al circulo-A B C.íe toca la linea re&a.l AT 
y defde él tocamiento.A.dentro del circulo fe faca la lineare 
¿ta.A C.luego elangulp.TAC(por Ia.3i.del. 3 )esygualalan 
guio que efta enel alterno fegmento. A B C.y elanguío.TAC 
es ygual al angulo.D E Z.luego el angulo.A B C . es ygual al 
angulo.D E Z.y tambié por ello el ángulo. A C B.es ygual al 
angulo.D Z E.Iuego también el anguloque refta.B A C,es y-
gual al que refta,E D CJuego el trianguío,A B C,es de'angu 
los yguales al triangulo, D E Z, y efta defcrito el trianguí o, 

C A B 
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A B C.en el circulo dado, A E Cjuego en vn circulo dado fe 

ha d-íferito vn triangulo de ángulos yguales a los de vn tnau 
guio dado. 

Problema.3. Propoíicion. 3. 

^Al derredor d vn circulo deícribir vn triágu 
io de águlos yguales a los devn triagulo dado 

¿&Sea. el circulo dado.A B C.y el triangulo dado fea.D E Z 
conuiene defcribir al derredor del circulo A B C . vn triangti 
lo equiángulo al triangulo.D E Z.eftiendafe la.E Z. por vna 
y otra parte afta los púnelos.I.T.y tomefe (por la. 1. del. 3.) 
el centro del circulo.A B C. 
yfea.K.y tire fe como quie 
ra la linea reófa.K B.y haga 
fe(por la.z3.deL1.) fobre ía 
Imea recia.K B.y en el pún­
elo en ella-K.el águlo.B KA 
ygual al ángulo. D E I. y el 
angulo.B K C.ygual al an­
gulo.D Z T.y por los putos 
ABC(porla.i7-de!.3.) tiréfe ¡meas recias que toquen alcir 
culo.A B C.y fean.L A M.M B N.N C L . y porque las lineas 
rectas.L M.M N.N L .tocan al circulo.A B C. en ios puncíos 
AB C.y defde el centro.K.fobre los púnelos.A-B C. fe tiraro 
las lineas recias.K A.K B.K C.luego los ángulos que eíl'í en 
los púneles. A B C.fon recios., y porq los quatro anguios del 
quadrilatero.A M B K.fon yguales a quatro recios , porq el 
quadriJatero. A M B K,fe diui Je en dos triangu!cs,delos qua 
les los dos angulos.K A M.K B M-fon dos recios . Luegolos 
ángulos que relian.A K B. B ív! A.fon yguales a dos rec ios . 
Y losangulos.D E L D E Z . p o r l a treze del primero, fon y-
guales a dos reciosjluego los ángulos . A K B . A M B . fon 
yguales a los ángulos , D E Í . D E Z . d e los quales eí ángulo 

K z ÁKB 
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A K B.es yguaí al ángulo: D E Lluego el arigülb ."A M B.que 
relia es ygual al ángulo que réíta.D E Z.Dé la 'raí fina inane* 
rafe de moftrará'qnetanibren el ángulo"L N'M. es ygual al f 
guio. D Z E.Iuego el arigulo que reita.M'L N.es ygual al án­
gulo que refta. E D Z J u e g o eltriangtílo.L M N. es el equún 
guio a! t ríanguló; D E Z.y defcribefe al derredor del circule* 
A BC.ki egoalderredor devnciirculo dado eíúdefcri to vn. 
tr iangulo- ¡equiángulo a vn triangulo dado.Lo qual couenia 
hacerfe.. 

Problema.4. Propofició. 4 . 

j E r i vn triangulo dado defcribir vntírcüio. 
¿ y Sea el triagulo dado.A B C.es menefter enl triagulo. A B 
Cdeícribsr vncirculo.Cortenfe(pOiTa.9.deívi.) los ángulos-
A B C A CB.por medio con las lineas recias.B D.D C.q con 
cur ran enel puncio.D'.y faqaenfeppr la.i2.deL,i,defde elpú 
ao .D.fobreias mifma's lineas re&as.A B.B C.C A. las perpé 
dicuiares.D E . D Z . D Ly porqués ygual el ángulo. A 3 D , aL 
aagulo.CBD."y eí angulo.B E 
Directo es ygualal ángulo re 
¿lo.B Z-D.SÓU ya los dos tria 
gufbs.EBD.Z B D.quetiena 
los dos ángulos yguales a los 
dos águ!os ?yel vn lado ygual 
alvn lado esa faber.B D.el ql 
es común a ellosy oppuefto a ' 'c , „ -
los ángulos yguales.Luegp l 0 s demás Iados(por Ia.26 del 
tendrán yguales a los demás íados.Luegoía,D E. es ypuaí a 
l a . D Z . y p o r efto también la.DI.es ygual aia.DZ.poi io al 
tambiénia.DE.esygualaia.D Lluego las t r e s .DE .DZ D i . 
fon yguales entre fi(por la primera común fentencia) luego 
defcnpto vn circulo íobre el centro.D.fegun el efpacio. D E 
0.DZ.0 DLpaf larapor los.demas púnelos y toca raa las li­
neas recias. A B.B C. C A.porque los ángulos qpe-eftan en 

los i 

http://la.DI.es
http://ia.DE.es


:: i E V C L I D E S , . r r . 
etilos pua¿*tos.E Z I.fon reóros.Porque fi las co r t a , cáera en 
el circulo ía linea facadá en ángulos recios déla extremidad 
del diámetro del circulo.Io qual fer impoílible fe vio claro a 
rriba en la.tó.del.3 duego el circulo defcrito fobre el centro 
D.y ele lpacioD E.o D Z. o D I . no corta a las lineas recias 
A B.B C.C A.Luego tocar las a,por el corelario de la mifma, 
y eftara defcrito el circulo enel triangulo. A B C.Luego en el 
triangulo dado.A B Cel ia defcrito el circulo,.E Zi.lo qual co 
uenia hazerfe. [ ; . • - : ; ;. ' 

Problema."?. Propoficion. f. 

f AI derredor de vn triangulo dado defcribir 
vn circulo. -

Sea el triangulo dado?. A 
B C. conuiene al derredor 
de el triangulo dado .AB C. 
defcribir yn circulo, Corten' 
fe las líneas recias. A B. A C.. 
por me-dio en los púnelos ,D 
E(por-la decimadel p-imero 
y defde los puniros .D E. fa-
quenfe(por la.i. r. delprjme-
rp,);DZ.E Z. en ángulos re- , 
ti.og fo.bre.AE.A C.y ellas concur,re.n,o'dentro del t r iangn-
lo.A BC.o;en Uíinearecia.B; C.o fuera de la linea recia, BG 
Concurran pues lo primero dentro del mifmo triangulo en 
el púnelo.Z,y tiren.-fe^por la primera peticion).Z B.Z C;ZA 
y porque es ygual la, A D.a la,B D,y común la. D Z.y en án­
gulos recios.Luegp la bafis. A Z(pór la quarta del pr imero) 
esygiíalala bafistzB,üelamifm'á manera demoitraremos 
que también la.C Zyes'yguái a la. A Z , por lo qualia. Z B. és 
^ ! f i»P l c t ir i í np • . . o : i - ~ - . ^ . ; . & y. .. yg»al 
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yguaí a la.Z C . luego las tres 
Z A.Z B.Z C. fon yguales eu 
t re íi.luego fobre el'centro.Z 
y el efpacio.Z A.o.Z B.O.ZC. 
defcrito vn circulo pallara 
por los de mas puncios:y ef-
tara defcrito el circulo al der 
redor del triangulo . A B C . 
defcribafe ya como . A B C . 
Pero concurran las lineas re 
¿ias.D Z.EZ.fobre la linea re 
éia.B C.en el púnelo. Z . co­
mo efta en la fegunda deferí 
pcioa,y tire fe la. A Z . y de-
moftraremos también de la 
mifma fuerte que el punóto 
Z. es ei centro del circulo de 
feripto al derredor del tria­
gulo. A P C.Coacurranpues 
las lineas re ¿tas. D Z . E Z. 
fuera del mifmo trianguio.A B C.en el punóto.Z.otravez^co 
mo efta en la tercera deferipciomtiren fe las lin eas-reélas. A 1 

Z.Z B.Z C, Y porque también es ygual la. A D.a^la.D B} y co ¡ 
man y en ángulos recios la.D Z.luego la bafis. A Z|.( por la 
q r a r t a delprimero es ygual a ía baíis.BZ.Déla mifma mane 
ra demoftraremos también que la,C Z.es ygual a la. A Z.íue 
gpot ravez fobre eí centro.Z,y el eípaeio. Z A.o.Z B. o,Z C. 
defcrito vn circulo paífara por los de mas puncros , y eftara 
defcrito. alderredor del trianguio.A B C.defcribafé puesteo 
mp.ABC.luego al derredor de vn triangulo dado efta de£< 
crito vn circuíoslo qual conuenia hazerfe. . 'a 

Corolario \ 
Y es manifiefto que quando dentro del trían * 

guio cae el centro del circulo , el angulo.B A C. que efta en 
mayor fegmento de circulóles menor que recio y quando 

" " " - - - - - - g a f e 
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cae en la linea rc£la. B C. el ángulo eílando en medio enca­
lo es reci.o¿Pero quando cae el centro fuera de la linea re-
élaíB Cel a.ngiilcB A Cerrando en menor fegmer.to ¿t t ir-
¿ulo.es mayor que recio.Por ¡o qual también quando el an 
«>ulo dado fuere menor que re61o,las lineas recias.D 2 . E 2 
concurren deht iodel mifmo triangulo, y quando es recio, 
fobre la. E C. Pero quádo mayor que recio concurren fuera 
de la mifma.B C í o qualconumo hazerfe, 

Problema. 6. Propoíicion. 6. 

cEn vh circulo dado defcribir Vn quadrado. 
¿*Sea el circulo dado.A B G D . es menc-ftev en el circulo. 
A B C D.defcribir vn quadrado . Saquen fe los diámetros 
del mifmo circulo.A B C D . ,,».. • 
en ángulos recios entre íi, 
y fean. A C. B D. y tiren fe 
A B . B C . C D D A . Y por 
que es ygual la.B É. a la . D ; 
E ; (por la decima quintante 
finicion del primero). Por 
que.E.es el centro,ycomun 
y en ángulos re 61 os ía. E A. 
Luego la bafis. AB; (por la ^ ____ 

. qüartadel primero) es ygual a k bafis. A D. y por efto t a m ­
bién cada vna délas dos.B C.C D.esygual a-cada,vna de las 

.dos.A B.A D.Luego es equilátero el quadrilatero. A £ C D. 
Digo que también reciangulo.Porque la linea recia. B D . 
es diámetro del circulo.A B G D.Luego el ángulo es de 

rmedio circulo. Luego el angulo.B A D.es recio ( p o r í a 
31. del tercero )y por cito también cada vno de los ángulos 
contenidos debaxo de.ABC.BC D . C D A.es rec io . Luego 

K 4 es recia 

http://�ulo.es


L I B R O QJV A R T O D E 
es reStángulo el quadri latero. A B C D.y efta demoftrado (j 
también equilateroduego es quadrado(por la.30.definición 
del. r.) y deicnpt o enel circuí o.A B C Ddo qual conuino ha-

• zeríe. •• í • • 

Problema .7. Propoíicion. 7 . 

E 

^Al derredor de vncirculo dado defcribir vn 
quadrado. 

Pé> Sea el circnlo dado. A B C D.es menefter al derredor del 
circulo.A BC D.delcribir vn quadrado. Saqueíe dos diaine 
tros del circulo. A BC D. en án­
gulos recios entre fi,y fean. A C 
B D.y por los puncios. A.B.C. D 
por la.l 7.del.3.tirenie lineas re­
cias que toquen al circulo. A B. 
C D.y feá.Z K.K T.T I.I Z. pues 
porque la íinea recla.Z l.toca al 
miímo circulo.A B C D . enel pú 
ñ o . A.y defde el centro.E. halla 
elpuncio.A.deltoca-.niéiofalelalineareüa.E A. Ia egoíos 
ángulos que eftájuto ala.A.fon reéios^por Ia.18.del.*. y por 
efto también los ángulos que eftan cerca de los púnelos.B. 
CDj íon recios.yporque ei angulo.AEB.es recio., y tambié 
í l angulo.E B í.es recio.Luego.I T.es palela ala. A C.por la. 
aS.deLi.y por efto también la.A C.es parallela ala.Z K. déla 
mifma manera también demoftraremos que cada vna délas 
d o s J Z . T K.es parallela ala^B E D, luego fon paralelogra-
mos,I D, IC.A K,B KJuego ygual es la.l Z.ala^TK.yla.I T. 
ala.Z Kporla .34.del .ry porqués ygual la.AC,ala,B D.y Ja 
AC.es ygualacada viradlas dos,I T. Z K.yla.B D.esygual 
a cada vna délas dos JZ .TK. luego cada vna de las dos.I T 
%1L> .es ygual a cada, vna délas dog.I Z.TK.iuego el quadrila 

•• — " - tero-
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•'•t'ero.Z LTK.es equilátero . Digo que también rectángulo 
Porque.IBE A.es paralleIogramo,y el ángulo. A E B . es re­
cio íuége también es reélo el angulo.A I B.por la. 3 4.del.r. 
déla miíma manera también demoftraremos que los angir-
los.T.K.Z. fon reólosduego esreclangu'lo el quadrilatero.Z 
1 T X.v efta demoftrado que también jequilaterojuego es 

• qúadrádoiy al derredor del circulo.A B C D.eftadefcripto. 
Luego al derredor de vn circulo dado efta defcripto vn qua 
drado,lo qual conueniahazerfe; 

Problema.8. Propoíicion. 8, 

~C-En vn quadrado dado deícribft- vn circulo. 
¿ £ Sea el quadrado. A BC D.conuiene.enel quadrado. A B 
C D.defcribir vn circulOjCortefe^por la.io del.i. cada vna cf 
las dos.AB-A D.por medio enlos púnelos.E.Z.y por elpun 
ciojE.tiíéfle.fc T.parallelá áeada vna 'délas dos .AB. D C. 
porla.3 i.deí.i,y por elpnnélo'.Z.tirelfé.Z.'K,paralela a cada 
vna délas dos. A D.B C.porla.3i.del,i.luego es paraíelogra-

' m o cada vno deftos.,A K,K- : 
B.A T.T D.Al.l D.B 1,1 C,Y 
los ladbsfuyos conuiene afa 
ber los opueftos fonyguales 
poí lá. 34.de! primero y por 
que A D . es ygual a la . A 
B,y ¡a. A E,es la mitad de la 
A D,yla, A Z.es la mitad de 
la, A B 3luego ygual es la A E 
a l a , A Z, por lo qual tam­
bién las oppueftas(por ía mifrri'a)fon yguales. Luego la,Z L 
es ygual ala.E l,Semejantemente también demoftraremos 
que cada vna délas dos , íT . I K,esygu.il a caJa vnaoiasdos 
Z í,ÍE,luego las quatro,IE,IZ,1 T ; I K¡ fonyguales entre íi, 
porla,i,comunfentencia) luegodeferipto vn circulo fobre 
tí centro,I,fcgun el efpacio,í E,o,l Z,o,l T,o,l , K, paliara 

tara 
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también por los: demás pimclos y tocara a Jas lineas recias. 
A B.B C.C D.D A.porque los ángulos q eftan en los púcios . 
E.Z.T.K.fon reélos.Porque ,fi elcjrculq corta alas lindas.AB 
B C.CD-D A.la linea.-q fe tira é ángulos reélos deideia extre 
rnidad del diámetro caeriadentro.del.mifmo circulpjloqual 
(por la.i ó.def. 3.) es impqflible.Luego fobre el cetro.-!, y el ef 
pac io . iE .o . IZ ,p4T .o 1K . defcrito-vn circulo no corta alas 
lineasreftas.A B.B C^D C.D Aduegp.tocalas,y efta eñl qua 
drado.A B C D.Iuego en vnjquadraáo :dado y lo que de mas 
fe figue.Lo qual conueniahazerie. 

Problema^».» j Propoficio. 9. t 

^Al derredor de v:n cjüádrado dadddejcribir 
VílcirCüío. , • f. - ' ,. , -,\ •/'••{. >'.';) 

Hf$ea elqüadrádo dado.A B C D.conuieneal derredor del 
quadrado. A B CD.defcribir yn circulo.Tiradas las lineas re 
cias.A C.B D.corten fe entre fi en.E.yporque esyguaila.DA 
a la. A B.y común la.A C.luego las dos.D A.AC. fon yguabfS 
a las dos.B A.A C.la vna a IAO 
tra^y 3a baíis.D C.es ygual ala 
baíis.B C.Luego el ángulo . D 
A C(por la.S.del.i.)es ygual al 
angulo.B A C. luego el ángulo 
DAB.eíla diuidido por medio 
con ia linea. A C. De ía miima 
manera también demoftrare­
mos que cada vno de los angulos.A E C.B C D.C D. A.eftadí 
uidido por medio con las lineas recias,A C.D B.y porque el 
angulo.D A B.es ygual al angulo.A B C,y ei angulo.E A B.es 
mitad del angulo.D A B.y el angulo.A BE.es-mitad del angu 
lo . ABC. luego el anguIb.EAB.es ygual al ángulo, E B A.por 
lo qual(por la.ó.deí.í.ellado.EA.es ygwai al lado.B E.Dela ( 

mifma manera demoftraremos q cada vna dslas dos lineas 
. ,. ° recias 
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ré-clas.E A.£0.es yguaí a-cada vna de las dos.E C . E D . L u e -
g®if^tfaá«ti«í^AíE.B.E G,E -D.fon yguales entre fi. Luego 
fod?e-'eí:céñtfí>:E;y elefpacio/E-A.o.É B.o;E C ,o .ED. deferí 
to yncircidopaílaraporlos de mas púnelos v fera defcrito 
al derredor del qu ad rad o. A B C D. Defcribafe como, AB C 
P.Luegoal derredor 'devnqiiadrado dado éitá defcrito vn 
drcula-Loquarcbííuiíiodíazerfep -:--• • '. 

• ••• P r o b l e m a . i o . r P r o p o f i c i o u . i o . 

^Hazer yn triangulo y i^ée íesque téWa ca 
da vno délos ángulos dé íbbre la bafis dobla 
do dei'que refta. 

pftiTirefe vna linea re 
cia.AB.ydiuidafe(por 
ía yndecima del.2.) en, 
ei puñera.C. de mane-
ra que el re&agulo <zó 
prehédido debaxo de 
la.A B.y de la.B C . fea: 
yguaí alqu adrad oque r 
fe haze de la.C A,y f o ­
bre el centro, A. y el ef 
pació, A B.(por la ter­
cera petición) deferí-, 
bafe el circulo. B D E.. 
y affientéfe eeíeircuío . 

B D E.la linea recla.B D.yguííí a ía reftalmea. A C í a qual 
no es mayor que cl&m?t:o delcirculo,B D E . ( nor ia pr i -
mera del quarto)y tiren fe.A D.B C.y (per la quintado!?* *)* 
defcribafe el circulo.A C D E.al derredor del triangulo. A C 
D.Y porque el rectángulo que fe contiene debaxo déla, A B; 
yde ia.B C.es yguaí al quadrado que fe haze de la. A C . P o r 

que 



L I B R O CiVARTO DE 
que aífi fe admitió efto,y la. A C-es ygual a la;B^Dj.lUego el q 
fe contiene debaxo de la.A B.y de la.B C e s ygji%liaj quadra 
do que fe haze de la.B D.Y porque fuera del circulo.A C DE 
fe toma vn punfto.B.y defde eimifmo pun¿T:o.B.fobre el cir 
culo .ACD E.cayeronlas doslineas recias. B C A . B D , y la 
vna dellas le corta y la otra cae,vel contenido debaxo déla 
A B.y de la.B C.es ygual al quadrado dela.B Dd.uego(ppr la 
37.de!.3. Ia.,B D.toca al circulo.A C D E, Pues porque. B D . 
le toca en elpuncf o;D.y deíde el puncT:o.D< del tocamiento 
fe tiro la.D C.luego elangulo.B DG.(por Ia.32. del mifmo) 
es ygual a lque efta en él fegmento -álternodel circulo3^ques 
aj angulo.D A C.Pues porqué es ygual el angulo.B DC.al an 
gulo.D A C.pongáfe común el angulo.C D A. Iuegcjtodo el 
angulo.B D A.es ygual a los dos águlos.C-D A.D A C.ya los 
dos,C D A.DjA C,es ygual el ángulo exterior.B C D (por la 
3z.dcl.i.)luego elanguío-B D A.es ygual al angulo.B C D. y 
el angulo.B D A (por la qüintadel primer o)es ygual a! angui 
lo.CBD.porque el !ado.AD(por la quiuzé definición del pri 
mero) es ygual al lado. A B. Por lo qual también el ángulo 
D B A(por la primera común fentencia)es ygual al ángulo.: 
BG D.Iuego fon yguales entre filos tres angulosiB D A.D B 
A.B C D.Y porque es ygual el anguloiD B C.alangulo.BCD. 
fera también ygual el lado.D B.a! ladbiDC.yB D(por.lá.íu-
pofícion)es ygual a la.C A.íuego también lajC A.es ygual a 
la.C D.por lo qual también el ángulo ,G D A (por. la quintar 
del primero)es ygual a! ángulo. D A C.Luego los ángulos. C ¡ 
D A.D A C.íbn el doblo del ángulo, C AÍDipéfO el angulo.B 
C D-esygual alos angulos.CD A.D A.G.Iáegotambié.elánj-
gulo.B C D.es el doblo del angulo.C AdZLyesygualeí angu, 
lp.B C-D. 3 cada vno délos dos anguíosíB DA.DB A.LuegQl 
también cada vno de los ahgulos.BD..£>P-B A . es elídobíaí' 
del ángulo. D A B.Iuego efta hech&el triangulo yfofcéles.A? 
B D.que tiene cada vnodelosárfgulos de fobre labáfis. DB: 
doblado del que refta.Lo qual conuino hazerfe. ¡ .. •• - -

it .... •"• .^,.:^1;-:̂ :..;;L1; :/jdfcilí v«.>.U»áBl*Mfi 

http://37.de


gjgftvñciituló ciado; defcribir vn pcntangd 
no equilátero y cequiaiígulo;.. 
é&-S.c*cfrf circulo dado>¡ A B C ;D £. es meñefter en el circulo. 
A B.C •D.E.defcrtbir viv. pentágono ¿equilátero y equiangu-
lo,tomefe(por la.ió.defte ) vn triangulo y fofceles , y fea.Z 
iT.aue tenga el angu 
lo qualquiera delobre 
la baíis doblado al q 
reíta,ques.Z.-y deícri- . 
bale poj|la.2.del,4j en 
el circulo. A B C D. el 
triaguIo,A CD.ygual 
en ángulos al triaíigu-
lo,ZiT,de tai manera 
q al ángulo.Z.fe le ha 
ga yguaí eí angulo.C A D.y cada vhóde los'dos ángulos. A C 
D,C D A,fe haga yguaí a cada vno de los dos ángulos.T.y af 
si cada vnode los dpsj A G D,C D A, es el doblo del ángulo, 
C A DjGorteile,pbr lanouená delprimero cada vno de'los 
dos angulos.A C D.C D A . por medio có las liaeas recias.G 
E,D B.y tir.enle,Á B,B C.CD|D E, E A, pues porq cada vno 
délos águlos,AC D,C D A,es el doblo del ángulo,CAD,y ef 
tádinididos por rriedio có las lineas recias, C E, D B , luego 
los cinco águlóírq fon, D AC, A C E,E C D,G D B,B D A,fon 

'yguales entre €v,y los-angulos yguales eftá fobre yguales cir 
ciuiferécias,pória,2(5,del,;,luego fonyguales entre íi lascin 
co circunferencias, A B,B C,C D D E,E A, y a yguales circíí 
ferentias,por la,29,del mifmo fe eftienden yguales lineas re 
íias.Luego las cinco hneas recias. A B.B C.C D.D E.E A.fó 
ygualesentreíi.Luego equilátero es elpétagono.A BC D E. 
Digo ya que también equiángulo, porque la circunferencLi. 
A B.es ygual a la circunf erencia.D E.PongafecómunB C D. 

Luego : 
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Luego toda la circunferencia. A B C D.es ygual a toda la cir-
cunferencia:E D C B.y efta fobre la circunferencia. A B»C D, 
el angulo.A E D.Y fobre la circunferécia.E D C B. efta el an 
gulo.B A E.Iuego tábien el angulo.B A E . es ygual al ángulo 
A E D.y por eíl'b cada vno délos angulos.A B C.B C D.C DE 
es ygual a cada vno délos angulos.B A E.A E D.Iuego el peri. 
tagono.A B C D E.es equiangulo^y efta demoftrado q tábié 
equilaterOjluego I vn circulo dado efta defcrito vn pcntago 
no equilátero y equiángulo lo qual conuenia hazer fe. 

Problema.12. Propoficion.ií. 

<̂ Ai derredor de vn circulo dado deícribirvn 
pentágono equilátero y equiángulo, :,¡ 

H> Sea el circulo dado.A B CD E.es menefter al derredor 51 
circulo.A B C D E.defcribir vn pentágono equilátero y equi 
angulo.E ntiendanfe los pun&-os.A,B,C.D.E. de los ángulos, 
del pentágono defcripto(por la.n.del.4.) de tal manera que 
(por laprecedéte)fean yguales 
las circunferencias. AB.BC.CD 
D E.E A.Yporlos-puncios.AB 
C D E.feautiradas(por la.17.cti 
.filas lineas reólas.I T .T K.K L ? \ 
L M. 1M. que toquen al mifmo 
círculo, y tome fe el centro del 
mifmo circulo. A B C D E. y fea 
Z / p o r la.i.del,3.)y tírenle las U 
neas re6ras.ZB.ZK.ZC.ZL.ZD-
y porque Ja linea reéla.K L-toca enel pnncí o.C. al circulo. A 
B C D E.y deide el centro. Z . íbbre eí mifmo tocamiento fe 
tiro la.Z C.Suego(por la. indebida.Z C. fobre b.K L.es parpé 
dícularduego es recto cada vno délos ángulos q eftan cmC, Y 

por 

http://la.17.cti
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por eftb l°s ángulos que eíláu en los pucYosvB.D. fon rectos 
y pesque el angulo.ZÍC K.es refto.luego el quadrado de la. 
í¿ j5.es ygual a los que fe hazen dela.Z C.y dela.C K ( por la. 
47.del.1Oy por efto alos que fe hazen de la.Z B.y déla. B K. 
e sygual el que fe haze dela.Z K . (por ia mifma.) luego los 
quefe hazen de Ia.Z C.y dela.C K.foiiyguales a los que feha 
zen dela.Z B.y dela.B K.de los quales el q fe haze dela.ZC es 
ygual al qfe haze dela.Z B.Iuego el q refta que fe haze de la 
C K.csygual a lq refta que fe hazé de la.B K . luego ygual es 
la.CK.ala.KB-Y porqués ygual la.Z B.a la.Z C.y coinúia .Z 
K luegoIasdós.B Z.Z K.fon yguales a las dos . C Z.Z K.y la 
bafis.B K.es ygual a la baíis.C K.luego el angulo.B Z K.(por 
la-H.del«.)esygual al ángulo.K Z C.y el angulo.B K Z.al an-

. gulo.Z K C.luego el angulo.B Z C.es doblado al ángulo.K Z 
C.y el angulo.B K C a l angulo.Z K C.y por silo tábien el an­
gulo.C Z D.es doblado al angulo.C Z L.y el angulo.D L C a l 
angulo.Z L'C-Y porq la circunferencia.B C.es ygual a la cir-
cunferecia.C D.el ángulo.BZ CfjpórIa.-Z7:del. 3-)esygual al 
angulo.C Z D.y'el angulo.B Z Ces,doblado al ángulo.K Z C 
ye langu lo .DZ Ca langu lo .LZ C.luego elangulo.K Z C.es 
ygual al ángnío.L Z C.luego ya fon los dos triangulos.Z KC 
Z L C.que tienen los dosangulos yguales alos dos ángulos, 
y el vn lado ygual al vn lado(por la.íó.deLi.)ycomú deelios 
que es ZC.efto es,que es a ellos comú.luego lo s demás lados 
tendrán yguales a los demás lados , y el ángulo que refta al 
ángulo que refta.Luego ygual es la linea recia.K C a la.C L . 
yelangillo-Z KC.aianguio„Z LC.yporqu ;.es ygual lá.K C 
a la.C Lduego es doblada la.K L.ala.K C.y por efto tambié 
fe demoftrara que.T K.es doblada a la.B K. y porque efta de 
moftrado q.B K.es yguai a lá.K C.y la.KL.es doblada ala.HC 
y la.T K.ala.B K.luego la.T K.es ygual a la.K L.De la mifma 
manera también fe demoftrara que cada vna délas Iineas.í T 

, I M.ML .es ygual a cada vna délas lineas.T K. K L. luego es 
equilátero elpemagono .1T K LM.Dis;o q tábien eqrdáeuío 
Porque el a n g a l o . z ' K C.es ygual al ángulo. Z LK.y e í U d e -

moítra 
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demoftrado que el 'angulo.T-KL.es doblado al anguIo.ZKC 
y el angulo.K L M.es doblado al angulo.Z L C.luego etangu 
lo .T K L.es yguaí al angulo.E L M.Semejáte mente federno 
ftrara también quecada vno deios angulos.K T Í.T I M.I M 
L.es ygual a cada vno de los angulos.T K L.K L M.luego los 
cinco ángulos que fon J f K.T K L;K L M . L M C.M I T . fo« 
yguales entre fiduego es equiángulo eí pentagonoXT K LM 
y efta demoftrado que también équiIatero,y efta defcrito al 
derredor del circuí o. A B C D E.lo qual conuino hazer fe. ) 

Problema.!̂  Própoficion.rj. 

^"En vn pentágono dado equilátero y £qüian 
guio deíeribir yn circulo. 

¿fcfSeá elpentagono dado equilátero y equianguío. A B C D 
E.es menéfter enel pentagonp,.A B<C D E.defcribir vncírctt 
lo.Corte fe(por ía .9 .del .iv)por medio cada vno délos angu 
íos. BC D.C DE.con las lineas rectas.C Z .ZD.y defde eí'pú 
£to.Z. en el qual concurren entre fi las lineas rectas.C Z .D Z 
Tiren fe las lineas recfas.Z B.Z A.Z E . Yporque es ygual i* 
B C a la.C D.y comúnla.C Z.lue 
go las dos.B C.C Z.fon yguales a 
las dos.D C.C Z . y el angulo.B C 
Z.es ygual al angulo.D CZ.luego B. 
la bafis.B Z(por ía.^.deí . i . ) es y-
gual a la bafis.D Z. y el triangulo 
B C Z.al triangulo.D C Z.ylosde 
mas ángulos ion yguales a los de 
mas ángulos debaxo de los qua-
les fe eltiendenyguales lados.lue 
go ygual es el angulo.C B Z.al an 

guío.C D Z.Y porque el angulo.C D E.es el doblodel angul» 
C D Z.y eí ángulo. C D E.es ygual al anguío-A B C.y el águlo 

C D Z 
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C D Z.al angu!o,CBZ,luego elanguIo.CBA.es doblado al 
anguJo.CB Z.Iuego el ángulo, A B Z.es ygual al ángulo. Z B 
C, Luego el angulo.A B Ce l ta diuidido por medio con la li­
nea reóia.B Z.de la mifma manera también fe demoftrara q 
también cada vno délos ángulos.B A E.AED.eftadiuidici© 
por medio conlas dos lineas reclas.AZ.Z E.Saquenfe,por la. 
.i2.del.i.)defde el púóio.Z. fobre las lineas.A B.B C . C ü . D E 
E A, las perpédiculares, Z K.Z T.Z I.Z L. Z M. y por que es 
ygual el'águlo.T C Z.al anguío.l C Z.y el ángulo recioZ T C 
ygual ál ángulo recio.Z I C.fon ya los dos trianguIos.Z T C. 
Z IC.q tiene los dos ángulos yguales a los dos águlos e lvno 
ti otro y el vn lado ygual al vn íado,porq, C Z.es común de 
líos efté¿ido debajo de vno délos yguales angulos.luego ten 
árá los demás lados ygualesa los demás lados(por ia.26.eL1 
luego es ygual la perpendicular. Z T.a!aperpendicu;2r,Z L<f 
la mifma manera tibié fe demofi rara qcada vna délas lineas 
ZL.ZM.ZK.es ygual a ca Ja qual délas dos.Z T.Z I,luego las 
cinco lincas reélas.Z LZ T.Z K.Z L.Z M.fon yguales entrefi 
luego fobre el centro.Z.y el efpacio.Z L o Z L.o,Z M.o Z K. 
o.Z T.defcripto vn circulo por la.j.peticion vendrá por ios 
demás punptosjy tocara alas lineas recias. AB.B C.C D.DE 
E A.(por el corolario deía.ió.del.3.)porque los ángulos que 
eftan junto alos punctos.K.T.I.L,M,fon recios,porquefino 
las tocare,íino que las corta acontecerá que la íinea tirada 
déla extremidad del diámetro en ángulos rectos caerá den­
tro de! circulojo qual fer impofsible efta demo lirado ( p o r 
la.ió.del.3)!uego fobre el centro.Z.y el eípaciovno délos pu 
étos.K.T.I.L.M.defcripto vn circuío,en ningúa manera cor 
taraalas lineas recias, A B.B C.C D.D E.E A . Juego tocara 
las(por el corolario dela.(i6,del.3.)defcribafe como. K T I 
E M.Iuego enel pentágono dado equilátero y equiángulo ef 
ta defcrito vn circulo.Lo qual conaenia hazerfe. 

Problema.14. Fropofícion.14 
L A l d e f 
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<¡A1 derredor de vn pentágono dado ^quila-
tero y equiangniodeí'cribir vn circulo. ©' ; 

«jSea el pentagonodado equilátero y equiángulo. A B C D E 
coiiuiene al derredor del pentágono.A B C D E.defcribir vrt 
circulo.Corte fe(por ía.p.del,!.) por medio cada vno de los 
anguíos.B C D-C DE.con las dos Imeas.C Z.D Z . y defde el 
punóio.Z.en que concurren las mifmas lineas recias afta los 
pun&os.B. A.E.tiren fe las lineas recias.Z B.Z A.ZEÍ.Semejá | 
temente a la precedente fe de 
moftrara que cada vno de los 
ángulos. CB A.B A E . A E D . 
es diuidido por medio,con ca 
da vna délas lineas rectas.ZB 
Z A.Z E. Y porque es ygual el 
angulo.B C D.al ángulo CDE 
(por la fuppoílcion)y el angu 
lo.Z C D.es ía mitad del angu 
lo .B C D . y el ángulo. C D Z. 
es mitad del angulo.C DE.Lucgo(por la.7.comun fentecía) 
el angulo.Z CD.es ygual al angulo.Z D C . P o r t o qualtábié 
el lado.Z C.es yguaí al íado.Z D.(por ía.^deí. i.) De femejá 
te manera fe demoftrara que también cada vna de las lineas 
Z B.Z A.Z E.es ygual a cada vna de las üneas.Z C.ZD.luego 
las cinco lineas rectas.Z A.Z B.Z C Z D.Z E.fon yguales en-
t r e fi.Luego fobre el centro.Z.y el efpacio.Z A.o.Z B .o. Z C, 
o.Z D,o,Z E, defcrito vn circulo(por la.j¡,peticion ) paífari 
por los de mas púnelos, Y eftara defcrito al derredor del pé 
tagono, A B C D E,que es equilátero y equiángulo.Defcriba 
fe y fea, A B C D E.Iuego al derredor del pentágono dado á 
esquilatero y equiángulo efta defcrito vn circulo 3 Lo qual 
conuenia hazerfe, - ' 1 

Problema.!? * Propoíicion. if» 

http://CD.es


E V C L I D E S . 70 . 

^Énvn circulo dado defcribir vn hexágono 
equilátero y equiángulo. 

£&;Sea el cireulo dado . A B C D E Z , conuiene enel circulo 
dado,A B C D E Z,defcribir vn hexágono equilátero y equi 
angulo.Saque fe el diámetro del circulo mifmo.A B G D EZ 
y fea, A D,y tomefe(por la primera del tercero)el cetro del 
circulo y fea.l,y fobre el centro, D , 
y elefpacio,D l,por la,3,peticio def 
.críbale el circulo, C 1 E T, y tiradas 
las lineas rectas,E I,í C,Eftiendanfe 
alia Iospun6ios,B,Z 3 y tirenfe.A B. 
B C,C D , D E,E Z,Z A,Digo que, A 
B C D E Z, es hexágono equilátero 
y equiángulo ? Porque el punóto, 1, 
es centro deí circulo, A B C D E Z, 
es ygual(por la quinze definido del 
pr imero)ía , lE, a la , 1 D } Ytenporq 
el púnelo, D , es centro del cireulo, 
C 1 E T , es ygual ( p o r la mifma) la 
D E,a la ,D í,y ia,l E,efta demoftra­
do que es ygual a la,1 D,luego la,l E j e s ygxxú a ía,E D (po rU 
primera común fentencfa)luego es equilátero el triangulo,, 
E1 D,Luego los tres ángulos fhyos ? e fto es.E 1 D.l D E.D E1 
fon yguales entre fi. Porque por la qumta del primero ) los 
ángulos de fobre la bafis délos triángulos y fofceles , fon y-
guales entre íi,y los tres ángulos d e l triangulo(por la , 32 .del 
primero)fon yguales a dos reños.luego el ángulo, E1.D. es 
el tercio dedo.5 rectos.Semejanteméte rabié demoftraremos 
que el angulo,D 1 C.es el tercio d e dos reclos,yporq ía íinea 
re¿ta,C heftádo fobre la.E B(por !a , i 3 ,del , ! ,de ambas par­
tes haze los águlos.E 1 C,C 1 Baguales a dos reBos luego tá 
fosé elangulo que refta,C í B, es eí tercio de dos r e ñ o s > e g o 
ios angulos.Ei D.D I C.C I B.fon yguales entre fi,porlo qual 

h z los 
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los ángulos opueftos q lbn.BIA. AI Z.Z IE.fon yguales a los 
mifmoSjE 1 D.D I C.C IB. por la.if.del.i.luego íes feys'angu 
los.E I D . D 1 C.C 1 B.B 1 A,A I Z.Z I E.fon yguales entre fi,y 
los ángulos yguales eftan fobreyguales circuníerencias,por 
la.2ó.deí.3.luego las feys circunferécias.AB.BC.C D.D E.E-
Z.Z A.fon yguales entre íi.y debaxo de yguales circunferen 
eias fe eftienden yguales lineas reótas(por la.29.del niifrno). 
Luego las feys lineas recias. A B.B C.C D.D E.E Z.Z A.fon y 
guales entre íi,luego es equilátero el hexágono.A BCD E Z . 
Digo también que equiángulo. Porque la circunferécia. A Z 
es ygual ala circunferencia.E D.jnnteíe por común la circun 
ferencia.AB C D . luego toda la. Z A B C D . es y gual. a toda 
la.E D C B A.y fobre la circunferencia.Z A B C D . eíta ei an­
gulo.Z E D.y fobre la circunferencia-E D C B A.efta el angu 
lo. A Z E.Iuego eí angulo.A Z E.es ygual al ángulo. D E Z . 
Deia mifma manera también fe demoftrara que tarabíeníos 
demás ángulos del hexágono.A B C D EZ,efto es,cada vno 
délos anguíos.Z A B. A B C B C D .C D E.fon yguales a cada 
vno délos ángulos. A Z E.Z E D,íuego equiángulo es el hexa 
gono.A B C D E Z . y efta demoftrado que también equiíate 
ro ,y efta defcripto enel eircuío,A B G D EZ,?uegoeneicircu 
lo dado, A BC D EZ,efta defcripto vn hexágono equilátero 
y equiangulojlo qual conuenia hazerfe, 

Corolar io . 
C D e a q u i e s manifieíío 
que el lado del hexágo­
n o es ygual al femidia-
me t ro álcircuío.y íi pol­
los púnaos .A .B .C .D.E 
Z. t i ramos lineas que t o 
«qúen alcirculojfe deícri 
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i)Il;a al derredor del circulo vn hexágono x-
qüijatefo yequiangulojlp qtjaiíe iegüira' de 
lo dicho enel pentágono;Y demás defto por 
lo que fémejanterri^ pen-
thagono ¿nferÍDÍ!remós vácirctilo en el hexa 
gono dado,yledeícribiremos aí derredor 3lo 
qualconueniaha2,eríe^oq Í . ; : Í ¡ Í ^ 

Froblemaa 60i - i " o r n ; ¡Propoíicion. 16. 

'^En wi circulo dádo^éícf Ifcir vna figura de 
quinze ángulos equírateía y equiángula, 

f Sea el circulo dado.A BC D.conuiene en el circulo. A B C 
D.defcribir vna figura de. I J . ángulos equilátera y equiangu 
la.defcribafe enel cir^ulo.ABC D.ellada.A C. de vn trian­
gulo equilatero,y del pétagOrioe^uiíatero eí Iado.A B.en el 
arco.A 'Cluegode los Tegmentos que eí circulo.A BC D.fue 
re quinze yguaíeSjde los éales la circunferencia. AB C.que es 
el tercio del mifmo cir J^~Jo 
culo fera cinco, y ía cir 7 
cúferencia.A B. que es v-J^^A . ,< / 
la quinta parte defcirV' / : / 
culo fera á tres. Luego / / '., 
lareftante.BC.fera'-de, / / 
dosyguales.Corteféía', j - 7 
BC.(por la treyntadel ' Y / 
tercero) por medio en V ; / 
E.Iuego cadavna délas \ y 
doscircuíeréciasJBE.E 
C, ferá la quincena pté , r X f " J,, 
del mifmo circulo. AB \ . 
C D. Luego fi alfentare 

L 3 mos 
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mos é el circulo.A B C D.las lineas reélas.B E,C E. o yguales 

a ellas(por la primera del quarto) eftara enel deferirá 
vna. figura de quince ángulos equilátera yequian 

M gula.Loquale6ueniahazerfe,Delamifmafueir ib O í 
te como en elpentagotio,fi porladiuifiou .... r j 

' ; del circulo tiraremos lineas que toqué * ' 
\. • al circulo, fe deferibira al derredor O fi G*> R fi. 1 

del cireulo vna figura de quinze 
ángulos equdateray équíah 

gula. Y por la demoíira 
«ion como enlos pen 

tagonos deferibi , ¡ » > f h 
remos dentro 

y al derre­
dor de 

vna "' '"• ' •" • 9 
figura de quinze ángulo* 

•* equilátera y equian 
; ' •'• gala vn circulo. '•' 

y - . % r : ;< ( * ) ' r ' - ^ t í l t Z 
. - • / , :<fn!' : ¡ i i 'kb ÚTtfttñ 

f K a del ejuarto libro>i 
Libro 
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L I B R O Q . V Í ' N T O 

D i - i O S E L E M E ^ N . T O S D E E V C L I ^ . ^ ^ 
des Megarenle phiiofopho griego. ji**9* *^ a U 

f Definiciones. A U V * ^ I % 

i. ^Partees cuantidad de quantidad, me -0 <**jtA*£L¿> <Jj-

ñor déla mayoi\>quádo la menor mide a la******- * E E € * Q 

mayor. ' . ' < " - ^ . * ' * j 3 
z. Multíplice es mayor de la menor, quado*****J/Ut*<' * r "*" 

r ¡ l a mide la menor. : ^ 
y Razón cs ;yncierto reípeclo que tiene d o s ^ ^ %axt ^ | 

quantidades de vn miímo genero entre 
en alguna manera. É / ^ Í * ^ ^ * 

4. Proporción es la femejaca de las razones.?**5
 m*2r**-**- \ 

5, Dize íe tener razo entre fidos quátidadesá 
qfe puedémukiplicadas exceder entre íi. * 

C. En vna mifma razó fe dize citar las qua-
tidades,la primera con ía fegunda y la ter 

. cera conlaquarta 3quando;los ygualmcte» 
multíplices de la primera y de la tercera a 
los ygualmente multíplices de la fegunda 
y déla quarta,fegun qualquier multiplica 
cion,o juntamentelos exceden,o júntame 

; ;tcj ion yguales,© juntamente fon menores 
tomados entre íi el vno al otro. 

L 4 Llamen 



re al multíplice delaquar ta , entonces la 
\ primera íedira tener mayor razón eoia íe 

n gunda,que no ia tercera con ta quarta. 
• ¿pm La proporción por lo menos es erres ter-

*~*'' : minos, 
1 0 . Quando tres quantidades fueren propor 

v. u . - I i • i V f. ... 
clónales ia primera con la tercera le aira 

" ^ t ^ ^ f tener doblada proporción que con la fe -
• • ^ ^ f t V , gunda . Pero quando quatro quantida-

des fueren proporcionales la primera con 
' • A la quarta fe dirá tener tres dobladapropor 

cion que con la fegunda,y íiempre de ay a 
delante vna mas mientras la proporción 
fuere.. 

f i. Las quantidades fe dízen de femejanre ra 
zon,las antecedentes a fas antecedentes, y 
las,confequentes alas confequentes. 

aioPermutadarazones el tomar del antecede 
te conel antecedente: y del confequente 
conel confequente. Coa 

L I B R O Q V A R T O D E 

7 . Llaméíe proportionales las calidades; que 
^ tiene vna mifma razón. 

* ' J»S. Quando el ygualmente multíplice de la 
fi. primera excediere al multíplice déla fegü 

da,y el multíplice de la tercera no excedie 
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lyi&Gtillei'fk fazdri es,el tomar del coníe-qué 

te, con el antecedente, como del antecede 
- tealconíeqüente. - • -
i 4.:Comporicion de razón es,el tomardeí an 

tecedente con el confequcnte,como dev-
: noalmiímoeonfequente. 

l5' Diuiílon de razones, el tomar del exceíTo 
en que excede el "antecedente al coníequé 
te,a el mifmo coníequente. 

i o'.Coñueríion de razón es,ei tomar del ante 
¡ cedente al exceílo-en que excede el antece : 

dente al mifmo confequente. 
27. Yguaí razón es,íiendo muchas'cacidades 

y otras yguaíes a ellas en numero tomadas 
juntamente y en vna mifma razó, quando 
. fuere como en las primeras cantidades la 

: primera a la vltiraa,afii en las fegundas ca 
tidades la primera a lavltima ,0 é otra ma 
ncra, el tomar de las extremas por quita­
miento de las de en medio. 

ig. Ordenada proporción es,quando fuere el 
antecedente al coníequente, y eí coníe­
quente a otra cofa, como ei coníequente 
a otra cofa. 
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ig. Defordenada proporción es quando fuer 

re el antecedente al coníequente,corno cl 
antecedente al coníequente, y ei coníe­
quente a otra coía^como otra cofa ai ante 

_ v ccdente. ( . ; . ¡no^ha-s. 
2 ° . Lítendida proporcio es quado fuere co 

mo el antee edén te al coníequente, allí el 
antecedente al confequente; y fuere tam­
bién como el confequeme a otra cofa,aífi 
el coníequente a otra coía, ; ; y v 

2 4 . Perturbadaproporción .esvquando ítedo 
tres cantidades:y otras yguales a ellas en 
numero y fuere q como en las primeras ca 
tidades el antecedente al coníequente , 
aílienias fecundas cantidades cl.antece*-
dente al coníequente : y como en las pri­
meras cantidades el confequente a otra 
cofa, aífi en las fegundas otra cofa al ante-

.- xedente. : • \u :t : > ? , f:, >n 

Theorema.i¿ Propoíicion. i. " ' 

Si fueren algunas quantidades, de otras al­
gunas quantidades yguales en numero cada 
quales de cada quales ygualmente multípli­

ces 
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ces,c!iian multíplice de la vna es ia vna qu; 
dad tan multipliees de todas feran todas. 

t i 

•fi-gv JE ;3l .JL 

¿S^Sean alguúa$-q.uantidades.A B.C D. de otras algüas-qná 
ncta'dcsyguaies en níime'rÓ.E.Z.ygualmentemuitiplices ca 
da quales de cada quales. Digo que quan multiphc e es la . A 
B:de}a.E.ía|í multíplices feran la. A B.y la. C D . dé las dos . 
E.Z.Porquee'sygrjal.mente multíplice la 
A Bfde.la.E.y la.C D.de la.Z.luego quan 
tasquantidades avenía. A B.yguales ala a 

E*tantaís ayj enla,C D^ygualesa la.Z. Di-
uidafe paes la.A B.en quantidades ygua 
les a lá7E 3efto es,A l.l B¿y.también la. C 
D.enquantidades yguálésa Iá.Z.eíto es 
C T.T D.Iuego el numero délas . C T .T 
D.fera ygual al numero de las. A I.I B. Y 
porqués y gualda. A 1.a la.E.y la.C T.ala 
Z.laego la. A l.y la.C T.fon yguales a las 
dos.E.Z.y por efto porque también es y B i 
guaí ia . lB.ala .E.yíalTD:ala .Z. tambie >'•"•&.. * 
Ia.I B.y la.T D.lo feran a las dos E.Z.luego quantas 'dy en ía 
A B.yguáíes a la.E.tanta-s también eala.A B.y enla.C D.ay v 
guales alas dos.E.Z.luego quan multíplice es la.A B.de la.E. 
tan multíplices fon. A B.C D.delas dos.E.Z.luego íi fuerenal 
gratas quantidades de otras algunas quantidades yguales é 
numero cada quales de cada quales ygualmente multiolices 
quan multíplice es la vna quantidad de ía vna, tan multípli­
ces feran todas de todas,lo qual conuino demoílrarfe. 

. : í, Theorema .J . Propoíicion. z. 

f Si la primera fuere ygualmente multíplice 
de la fegunda, que la tercera de la qua?ta,y la. 

quinta 
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quinta de Ja fegunda yg.uglmffnt.Q:miiItipJieC 

que la fexta de la quaitajta^^j^cpiiipiiefta 
la primera y la quintalera de la fegunda ygu 
ákné-te multiplice^qíi/éJafterc^ 
la quarta IZZtiio cpQ.vAmft ¿báish'ikr.'-.ysib 
<^¿Sea la primera-A B.ygualmente multíplice dei'a íégimda 
C.que la tercera.D E.deía quarta.Z.Yfea también laquinta 
B I.ygualmente multíplice deía iegúnda.C.éomoda fexta. E 
T.deía quarta.Z.digoquedaiATcómpueft» déla ^rimér-a y 
déla quinta lera deía fegunda;G.ygaiatóte 
la tercia y fexta.DT. deíamiíma.Z:p pfañ h.t.l f.o8qsÍÉbio 
quarta.Porquela.AB.esyguaímenteri 1.1 A ̂ 3 oíto t 

multíplicedela.C.quela^D E.dék¿Z* :» v ¿t>bri 5tnií;pr>o.Q: 

luego quantas cantidades .hay tenv¡tú u¡. lo ogiuD d T.T a 
la.A B.yguales ala.C.tantas cantida­
des ay también enIa.D E.yguales ala 
Z.y por efto también quantas ay en. 
la.El.yguales ala.C.tantas. támbiéay. 
enla.ÉTyguales aía.Z.Iuegó quStas 
ay en toda la. Al.yguáles aía.C.tátas 
ay en toda la^D T.yguales ala.Z. lúe 
go quan muítiplíce es la. A Ldela.C. 
tan multíplice es ía.DT.dela.Z Jue-» 
go también compueíla.A. I. deía primera y deía quinta fera; 
déla fegunda. C.yguaiuiente multíplice queía.D T.terceray-' 
fexta ¡dela.Z.quarta, Lu^gofilápjrimera\dejWÍÍeg.íidá fiier*$> 
gual mente multíplice queJaíeTfiejádélaq!«ttájydaqTliíitl3 
déla fegunda ygualmente multíplice que ia fexta deía quar-
ta^tambien compuejla laprimera y Ja.quinta íéra de la fegú 
daygualmente multíplice que la tercera y ía fexta déla quar 

ta , loqualcouuino denioftrarfe, . rrtt-f/iW'? £•! " '•• 
Theoreraa.?. Propoíicion . 2. 

• . ; Si el 

-1® 
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^•Si el primero del fegundo fuere ygualmen­
te multíplice que el tercero del quarto.-y feto 
maten del primero y del tercero ygualmente 
multipíiccs.-tambié por yguaí el vno y el otro 
délos que fueren tomados íera ygualmente 
multíplice del vno y del otro 3el vno del fegu-
do y el otro de! quarto . 

p^Sea.A.el primero de.Biegúdoyguaíméte multíplice que 
el tercero.C.de eí quarto.D^y tomeníe cíelos mifmos . A C. 
los ygualmente muítiplices.E Z.I T . D i g o que de. B. es.E Z. 
ygualmente multíplice que.l T.de.D. 
porque.EZ.de. A. es ygualmente uml 
tipuce que.l T.de.C.Luegoquantascá 
tidadesay en.E Zaguales ala. A.tatas 
quantidades ay también en i T . ygua­
les a la.C.Diuidafe.E Z.en quatidades-
¡yguales a la. A.qué fean. E E¿K Z . y la 
IT.en yguaíes a ía.C.que íéand L.L T 
y aífi fera ygual eí numero de.E K.KZ 
al numero de.l L*L T . Yporqne. A. de 
Bi.es multíplice ygualmente que. C.de 
D.y es yeuaLEK.a la.A.y la.l L.a la.C 
luego.E K.de la. B es multíplice ygual •' 
mente que.l L.de la.D., y por eíto tan ygualmente multíplice 
es.KZ dela.B.como.L T.de'la.D.Luego porque el primero 
EK.del fegundó.B.es multíplice ygualmeníe que eí tercero, 
IL.deí'quartOjD.yes elquinto.KZ.d.e.B.fegúdo ygualrnéte 
multíplice q el fexto.L T.dél quarto.D.íuego(por ía.z.deLy. 
eí cópuefto primero y quinto.EZ.del mifmo. B . fegundo es 
multíplice ygualmeníe que el tercero y fexto.1 T.de el quar 
to*DJLuego íi eí primero de el fegundo fuereygualméte muí 

tiplicg 

http://porque.EZ.de
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tiplice que el tercero de el quarto^y fe tomaren del primero 
y del tercero ygualmente multíplices también por ygual el 
vno y el o t ro de los q fuero tomados fera ygu almete multí­
plice del vno y del otro,elvno di fegúdo y el o t ro del quarto 

Theorema.4 . Propofició.4. 

^"Si el primero alfegüdo tuuiere la mifma ra 
zon que el tercero al quarto,tabien los ygual 
mete multíplices del primero y del tercero a 
los ygualmente multíplices del fegundo y del 
quarto,fegun qualquiera mulriplicació,ten~ 
dran la mifma razón, tomados entre í l . 

£&>Elprimero.A.al fegundo.B,tengala miíroarazon q eltet 
cero.C,al quarto.D.y tomeníe délos dos.A.C.los ygualmen 
te multiplices.E.Z.y de los dos.B.D-otros ygualmente mul­
típlices como quiera.LT.Digo que como feha.E.con.l.aílifc 
habra.Z.con.T. Toméfe 
de los dos.E.Z.los ygual 
mente multíplices.K.L. 
y délos dos.I. T .o t rosy 
gualmete multíplices co 
mo quiera que feá.M.N. 
y porq.E.es multíplice d 
A.ygualméte q.Z.de.C.y 
délos dos.E.Z. fe toma­
ron 1 o s yg u alm é t e multa 
plices.K.L.luego. K.por T f 
la.j.del.f.es de.Amultí- r I } 1 
püce ygu almete q.L.de < { j i I í 
C. y por la mifma caufa Sí É ABIM tZCDÍÑ 

ggtasa 
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es tabien.M.multiplice de.B.ygualmente qu6.N-de._D. y por 
que es como. A.a la.B.aíTi ¡a.C.a la.D. y fe tomaro délas dos 
A.CAos ygualmerite multíplices.!?. L.y deks dos.B. D.otro^ 
ygualmente multíplices comóquiera_,eílb és.M.N.luego fi.K 
excede a.M.tambien excede.L.a la.N.y fi es ygual ygual,v fi 
menor_.menor por la.6.dirInicion del.y.)y fon.K.L.delos dos 
É.Z.yguaímente multiplices.y ion.M.N.délos dos.l.T.otros 
ygualmente multiplices como quiera.Luego como fe ha . E, 
con.I^Aili.Z.con.T.luego fi el primero con el fegundo tu ufe 
re la mifma razón que el tercero con el quarto también 1 os 
ygualmente multiplices del primero y del tercero con los y-
gualmente multiplices del fegundo y del quarto fegun qual-
quiera ^ultiplicacion^tendran la mifma razón tomados ea 
t reí i (por la.ó.deíiuicióyio qual conueaia demoftrarfe. 

L e m m i j O aílumptíom 

<¡~Pues porque eíta demoftrado que íi.K.exce 
de ala.M.cambien.L.excede a la.N.y íl ygual 
ygual.y í i menor menor.Es manifieíto q fi.M 
excede a la.K.tambicn.N.excede a l a . L . y í l y a ­

gual yguaL,y íi menor menor.Y por'efto fera 
que como fe Ka.I.con.E aífi.T.con. 2 • 

> i Corolario. 

De aqui es manifieílo que íl quatro quatida-
des fuere proporcionales^ la contra tambie 
feran proporcionales, 

Teore 
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Theorema. j . Propoíicion.^. 

^"Si vna quantidad fuere ele otra quantidad 
ygualméte multíplice que la cortada déla cor 
tada,tambien la que refta de la que refta fera 
ygualméte multíplice q la toda déla toda. 

¿&;La quantidad.,A B . de la quantidad.C D.fea ygualmente 
multíplice q la cortada. A E.de la cortada.C Z.Digo q tábien 
la.E B.q refta de la q refta.D Z.es multíplice ygualméte q to 
dalá.A B.es multíplice de toda la.C D.hagafe la_,E B-tá multi 
plice de la.C I.quan multiplice es la.A E.dela 
C Z.y porque(por la fuppoficion)Ia.A E . es 
de.CZ.yguaímente multiplice que.A B.dela 
C D.y ponefe que.A E:es de.C Z. ygualméte £ 
multíplice que.E B.de. C I.Luego. A B.es de 
las dos.l Z.C D.ygualmente multiplice. Lúe 
go la.l Z.es ygual a la.C D.quite fe la común 
CZ.Luego la.l C.que refta es ygual a la.D Z 
que refta.Y porque. A E 3es déla. C Z. ygual­
mente multíplice que la.E B.dela.I C. y es y-
gual la.C I. a la.D Z. luego la A E.es delaC Z 
ygualmente multiplice que la.E B. de laZ D 
y ponefe la. A E.de la.CZ. por ygualmente 1> B. 

multiplice que la.A B.de la.C D. luego la.E B t ¿ e fa £ D 
ygualméte multíplice que la.A B.de la.C D . l u e g 0 la.EB.que 
refta fera ygualmente multíplice de la. Z D. q U e relia } q U an 
multiplice es toda la.A B.de toda la.C D.Luego íi vna quaoi 
tidad fuere de otra quantidad ygualmente multiplice que la 
cortada de la cortada^tambien la que refta de la que refta fe 
ra ygualmente multíplice que la toda de la toda. Lo qual ca 
uino demoftrarfe. 

/ Theorema.<>. Propoíicion. 6. 
Si dos 

es 
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^S'í dó¿ quantidades Fuere de otras dos qua 
tidades ygualmentemultiplices, y algüas cor 
radas fueren ygualmente multiplices de las 
miímas, también lasreílates feran o a las mif 
mas yguaíes,o ygualmente multiplices délas 
miímas. 

V 

om03p.fc>-í:::-¿'J a l io ¡ v.b. 

#¿Las dos quantidades. A B.C D.deiasdps quátidades.E.Z 
fean ygualmente multiplices y algunas cortadas.A 1.C T.feá 
tambier^gualmente multíplices de'íás mdímas.E. Z. Digo q 
también las rcftantes.I B..T D.alas mifmas.E.Z .o l e s fon y-
guales^p ygualmente multiplices delías.Sea lo primero. I B . 
ygual ala.E digo que también. T D^es ygual ala.Z. pógafe la 
CK.ygual ala.Z.y porque. A Les de.E.ygualmente multípli­
ce que,C T.de. Z.y la.i B.es ygual ala.E.y la.K C.ala.Z. lue­
go . A B. de la .E . es ygualmente multiplice 
que la.K T.de la mifma.Z,y ponefe la. A B.d 
la¡.E.ygualmente multiplice que la.C D.dela 
ZduegOjK T.de.Z.esygualménte multíplice Q 
que,C D.de. Z.pues porqué cada vna de Jas 
dos.K T.C D. es ygualmente multiplice d.Z-
luégo(por la.i.comuh fentéeia)la.K T.esy-
gual ala.C D.quitefe la comun.C T luego la 
K C.que re-fta es ygual ala.TD.que reirá. Yla 
Zyesygüálaía/K C.lUego también laig.esy 
güál ala. T D.por lo qü al íi la.1 B.es ygu a la 
la.;E.féra tambié.DT.ygual ala.Z.Dela mif 
•fifiafiíertétámbiédemoírraremosqué íifúé *2 
re-.í>B.inú1tipÍicede'.E.tan multiplice fera.T D.dela.Z.lue<»o 
fi dos quantidades fueren áe otras dos quantidades ygual­
mente multiplices y algúas cortadas fueren ygualméte mul­
típlices délas mifmas.Tambien las relias feran a las miímas 

M oygua 
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o yguales.. o ygualmente multíplices délas mifmas lo?qual c5 
umademoíl ' rarfe. J" ; *;-• ' ; - s -- ; - > ; >./ - 'uu í ^ | r 

Theorema.y. 

"<rT 

Propoíició.t. 

fLas yguales tienen--vna mifma razón a vna 
mifma,y la miímaa:las j yguales; - ? ; 

f Sea yguales las quátidádes, A.B.y fea otra cátidad.C,como 
quiera .Digo que qualquieradelas dp.s;A.B ittenewáamÍfafa 
razo ala mifma..C.y la.G.a cada vnadlas- n ~ ?ris K . ' S U 1 y iudl 
mifmasA.B. Tómenle por la. j f . del 
las ygualmente multíplices délas dos. A 
B.y lea n . D .E, y déla. C, fea o t ra como 
qniera multíplice y fea. Z. pues, porque 
D.es ygualmente multíplice dela.A.que 
la.E.dela,B.yla.A.>es ygual ala.B. luego, 
(por la fexta común lentecía ) ygual es 
la,D_,ala.E.yes otra ^íquiera.Z.multipli" 
ce déla mifm i.E^luego íi excede la.D- a-
la,Z.,eXcede también la.E.ala mifma. Z y 

y íi ygual ygual,yfi menor- ins-nor^Y fon •. 
D.E.ygualmente multíplices dejas dos 
AjtS.yla.Z.de.C. o t ra multíplice como ¡ 
quieraduegocomo es la.A-alajC-aífila-B.ala.C .Digotibie 
q la,C.a cada vna de las dos.A.B.tiene ja mifma razón. Porq 
difpuercas f ia mifma manera„d.emoftraremos femsjáte'méte 
q l a D. esygual.ala.E.y es o6r4!q{q iutóra^dtiego.ff.la.Z."es¥e 
de ala.D.excederá;tábien4'l"á.E )yíi ygualjygual^y (i rñeflor 
snenor.Y k.Z.e*-multiplice deía .Q,y la. D>.E.deJasdos.A¿Bí 
fon otras multiplices;qUalefquiera.iuegp como fe ha.G^c6rA 
aífi tábien.C tcon.B.!iifgo las. yguales tienen vna mifma razó 
a vna mifmaty la mifma alas yguales^lo qual feauiadedemo 
firar. • ., , [¡ -; , . . . . ¡ A n . ]-• 

~:\7_„',.." M Theo 

3 O.T b 
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Theorema.8. • Propoíicion . 8. 

^ D e k s quaiitidádes -deílgualeSj la mayor a 
vna miima tiene mayor razón que la menor 
y ía mifma a :la menor tiene mayor razono ue 
alamáyor. / ;> 

3 

f Sean las quantidades deííguales. AB:. C.y fea mayor la. A 
B.que Ia.C.y fea otra como quiera como.D.digó que ta. A B 
ala.D. tiene mayor razón .que no.G;có la.D.y ia.D.có la . G 
t i e n e m # o r razón que- o©'colla;AB.Porque es mayor la .A 
B .que ñola . C.pongafe la.B E. ygual a la mifma . C , y aífi la 
menor de las dos-A E.E B.'multiplicada,vendrá a fer mayor 
queno la.D.Sealo primero.A E.me>,l. 1 ' •:.*{ ;•' -.:•'.< v.' .-.> 
nór queno.E B.y multípliquefe.AE 
afta que lo quefehiziere, venga a fer.. 
mayor que , D . y fea fu multiplice.-
Z í.eí qual es mayor qi:e,D. y quan: 
multipiíe es.ZJ.de. A E.fea t anmul -
tiplice.I T.de la.E B. y ía.K dé la.C. 
ytomefe el doblo dela.D. y fea. L.y • 
deípues el tres doblo y fea.M. y def 
pues aífi vno mas,afta que el toma­
do venga a fer hecho multipbee de 
la.D .y primero mayor que. K.y Jro^ 
nieíb y fea ?N,el quadriipulo.de 3D.y primero ••mayor que .K* 
p»ésporque,K-,es primero menor que.N.íueg'oík,no es toé' 
ñor que,M.Y porque ygualmente multiplice é s , I T , de la 
EB^ cerno es ygualmente.multíplice,-Z I,-déla', A E . Luego 
(por la primera del .f.}la.Z T.es de la.A B , vgu almete muí* 
tipíice que ia.K.de la.C.lucgo la.Z T.y la.K.'fon ygualmente 
multiplices de la.A B.y deía .C.(por lamifma) . Otrofipor q 
i T e s dela.E B. ygualmente multiplice que Ia.K.de Ia.C.y es 

" - i M 3 . ygu a 
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ygual la.E B-a la.C.luego la.l T.es ygual a la.K.y la.K. no e$ 
menor que la.M. luego tampoco la.l T.es menor que ia . M. 
Pero és mayor la.Z I.que Ia.D.luego toda la.Z T .júntamete 
es mayor que las dos.D.M. Y fon yguales las dos.D.M.a la.N 
porque.M.es el triplo de.D.y las dos.3VÍ,D.fon el quadr «pío 
de.D.y es.N.el quadruplo de .p . íuego las dos.M.D.fonygua 
les a la.N.y es mayor .ZT. que. M. D.Luego la.Z T. excede a 
la.N.y no excede la.K.a la,N.y fó la.ZT.y la.K.dela. A B.yde 
la.C.multiplices ygualmente y la.N.dela.D.es otra qualquie 
ra multipliceduego la.A B.con la.D.mayor rázoii tiene que 
no la.C.con ia.D.(por la.S.defiriicion del.?.) Digo pues que 
también la.D.con la.C.tiene mayor razón que la. D.con la. A 
B. Porque defcritasaquellás aifijdelamifm'amanefademó. 
ftrarémos que la.N.esmayor queda, K. pero no mayor qué 
la.ZT-y la.N.es multiplice de la.D. pero las dos.Z T .y la.K. 
de las dos. A B.y de la.C.otras qualesquiera ygualmentemul 
tiplices.Luego (por la.S.difinicion de el.?.)la. D.con la. C.tie 
ne mayor razón que la.D.con la. A B.arPero aora la. A E.es 
mayorque Ja.E B.Iuego multiplicada lamenor.EB.fera alga 
na vez mayor que.D.mukipliquefe y fea.IT.eí maltiplicede 
E B.y mayor que la.D.y quan multiplice es.I T.de la.E B.ha-
gafe tánmultipiice.Z I.dela. A E,y Ia.K.de la C. De la mifma 
manera demoitraremos que la.Z T.y Ia^ K. fon ygualmehté 
multíplices déla, A B.y de ia.C.Tomefe de la mifma fuerte el 
multíplice dela.D.pero el primero mayor q . Z í.por lo qual 
t i b i e n l.no es menor q.M.y esmayor, l T.q no.D.luego to> 
da.Z T.excede a ías .D, M. efto es,a la.N.y la.K.no excedeá 
Ia.N,porq tápoco.Z í.q es mayor q.I T,efto es,q.K. no exce 
deala.N.y de la mifma forma repitiédo lo á arriba haremos 
la demoítració.Luego délas quátidades deííguales ía mayor 
a vna mifma tiene mayor razón q la menor } y la mifma ala 
menor tiene mayor razón q a l a mayor, lo qual cóuino de-
Bioftrar fe. 

TÍKorema-9» Propoficion.9, 
; • • Las 
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^"La s qü¿ a vna mifma tienen vna mifma ra-
Ion* fon ygnales entre íi:y a las que la mifma 
tiene vnamifma razon^ellas miímas fonygua 
Us. ; U r r . x . ' , ...... </v - • . ,c . i /> ,: 

¿«¿Tenga cada vna de las dos.A.B.con fa. '•• 
C.vna míímalrazon. Digo que es yguaí l a ; 
Á.a la.B . porque fino cada vna de las dos 
Á.B. no rendria coníaiC. la miímarázon. 
(por la o ñ a u a d e l quinto) tiene l a , luego 
ygual es la.A.a |a¡B. Tenga pues la.C. vna 
mifma i^zoma cadavna de las dos. A . B. 
digo qu e es ygu alia, A, a la. B,po rque fin o 
la,C,a cada vna délas dos , A, B,no tédria 

\ la, miima razam tiene la^hiégq ygual és la 
.Ajada^jlnego las que avna mtfilfa^tienéh 
vna mifma razón fonyguales, entre fi,y a 
las que la mifma tiene vna mifma razón, • 
ellas mifmas.fon, yguales. ^ Q ) ; *; n' 

Theorema. io . Propoficion.ío 

^"De las que tienen razón avna mííma,Ia que 
tiene mayor razon,aquella es mayor: y a la q 
la mifma tiene mayor razo,aquélía és menor 

ÍNuTetiga la.A.con la.C.máyor razón que Ja.B.con la.C. di­
go que la.A.es mayor que la.B.porquefi 110,0 la.A. es ygual 
ala.B.o menor que ella.Ygual en ninguna manera es la. A. a 
la.B-porque cada vna de las dos.A.B.tendria la mifma razón 
con la.C.por la nona del quinto)no la tiene,Iuego.A.en nin­
guna manera es ygual a la.B.Ni tampoco es menor. A.que la 
B.porquela.A.tendria conia.C.menór razón que la . B. con 
" M 3 la. C. 
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Ia.C.(por Iaoctaua del quinterno la tieue, lúe - , 
go la. A, no és rríenor que la.B.y ella demoftra­
do que tamooco es ygual . Luego mayor es la 
A,que la. B, Tenga pues la.,G,conla,B,ni4yor r a 
zon que la,C,con Iá.A.Digo que es menor. B, 
que n o . A, porque fino, ole es ygual o menor 
que ella.yguai no lo. esla¿ Bxala,A yporque la 
C . tendría vna mifma razón; a.cada vna de las 
dos,A,B,( por ía nona del quinto ) no ía tiene, 
íuego4a.A.en ninguna manera esygual ala.B.ni 
tampoco es mayor la.B.que la.A. p o r q u e la. G. 
con la.B.tendria menor razón que no con la. &. 
(por la oólaua deí quinto)no latiene,luego mayo, es la .B.-
que la. A.y demoftrofe que tampoco es ygual , Jnegomenor 
es la.B.que Ia.A.luego de las que tienen razón a vna mifma 
la que tiene mayor razón aquella es mayor,y a la que la rn'if 
ma tiene mayor razón aquella es menor . L o qual fe auiade 
demoftrar. '.. c^rt-? r a ,e*.1st«t$vnoí : JOSI I J i T¡ -r> 

Theorema.i *• -íi'1' Frapon*cíon,i x. 

.as razones que fon vnas a vña mífraá, fon 
vnas niifnias entre íi. 
£»>Sean como la.A 
conla.B.aífila.C.có 
l*.D.y como la . C. 
con la. D. aífi ía. E. 
con la.Z.digo q co­
m o fe ha ta. A.có la 
B.aíTi la.E. con ia.Z 
Toméfe de las tres 
A.C.E. ías yguaímé 
t e multíplices y fea 
í.T. K.y de las tres 
B.D.Z.otrasquaíes 
quiera ygualmente multiplices,y fean.L.M.N. y porqueco-

mofe 

I A B L T C D M K B Z . " 
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mo fe ha la»A.co Ia,B.aífi la.C.con ía.D.y tomarorrfe dela.A 
y de l^Cdas ygualméte multiplices. LT.y de las dos.B. D.b 
tras qualesquiera ygualmente mukiplices.L. M.luego fi la.f. 
excedea Ja.L.tambien.T.excede a^M.y fi'yguaiyguaijy fime 
ñor menor(por IH cóuerfa delaJ6.dfefini.dL; .)Otrofi porqco 
mo fe ha la.E.a la,Z.alíi la,C.a la ,D .y de las dos.C.E.fe toma 
tó las ygualméte multiplices.T.K,y délas dos.D.Z,otrasqua 
lesquieraygualrrrentemultiplicés.M.N.luego fi excede la. X 
ala.M.tambiéexcede la.K.a la.N.y fi yguáf ygual^y fi mensr 
menor(por la mifma)y fi excede la.T.a la. M. tábien excede 
lail.a la.L.y fi ygual,ygual.,y fi menor menor ( por la -miima 
conuerfion)por lo qual fi excede la.l.a la.L.exeede también 
la.K.a la^f.y fi ygual ygual,yfi menor,mensr(pGr la mifrna) 
y fon la.I.y la.K.delaiA.y dek.Eiygualmente multíplices .Y 
las dos. L.N.otras qualesquiera ygualméte multíplices de la 
B.ydela,Z.luego como fehala.AjCon la.B.aflila .E.cóía.Z. 
Luego las razones que fon vnas avna milma,fon vnas mií­
mas entre fi.lo qual cóuino demoftrar fe . ';c-v' .:i-éf¡'.:¿.':i 

T , , .... ' : • ' >;..' ..-'. ,./..f - A. ¿¡.odor;. :;. •-• :::úz 
Theotema.-.12a Propoficion.12. t m 

f Si fueren qualesquiera quantidades qué té 
gan proporción,fera que cqrrio la vna de las 
antecedentes a vna de las confequctes,aiíí to 
das las antecedentes a todas las confequetes. 

ftfcSean algunas qiiátidades que tengan ptoporciomA. B.C. 
DjEjZ^comQÍajA^lajBjaflljajCjala^DjyjajE^aía.Z, D i ­
go que como fe ha la, A.a la^af í ' i fe han las. A C E , con las 
B D Z, Temen fe las ygualmente multíplices de.las,A.C,E,y 
fean.I,T,K,y delas,B,D,Z,otras qualesquiera ygualmente 
nuúdpíicesy fean,L,M,N,Y porque como fe ha la.A. a la,R, 
afii ía,£,a la,D.y tifái la,Z,y de las, A,C,E. fe tomaron las 
ygualmente multíplices ,1 T,K,y de las, ByD!,Z. otras <qu¿~-

]VI 4 les • 
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les quiera ygualme 
ente multiplices y 
fean.L.M.í\L y por­
que comofe hala. A 
ala.B.afsi la. C a la 
D.y la í E.alá.Z J y de 
1 a s. A. G.E, fe i om a-
f on las ygualmente 
muítiplices.LT, K. 
y d elas.B.D.Z.etras 
«malesquíera ygual 
mentemultipíicesq 
íbn-LjM.N.iuego fi 

¿r,i. 

1 f K A C E 3 D Z X M K 
—J • - - — o - ' •••• 

la . I . -excede ala,L.excede tábienla.T.ala.M,y la.K.ala.N. y 
i i ygual •yguál,y íi menormenor.(por. la conuerfá déla, é.át 
finicion dél.;í.)por lo qual también fi excédela.Lala-L. exce 
den tambiénlasd.T.»K.alas.L,M/N,yfi ygaalesyguale$,y fi' 
anenores menores (por la mifma) y ion la.l. y las.fT.K; ygu­
almente multíplices deía.A.y delas.A.CE.porq (por ia..i.del 
5 '.)íifueren quales quiera quátídades de otra •: quales quiera 
-cátídades yguales é numero cada quales :S cada quaies ygual 
unentemultiplices^quan multiplice de lavna es íav.na,tá mili 
tiplices feran todas de todas. Ypor efto también la.L.ylisX 
M.N.dela.B.y delas.B.D.Zjfon ygualmente multiplíces^lue 
go como fe ha la.A.conla.B.afsi ía. ^C.E.alas.B.D.Z.Qsoria 
j6.defiQÍcíon del.?.)Iüego fi fueren quales quiera quátídades 
que tengan proporcionyfera que como vna délas antecedía 
tes a vnadelas conféqüentes afsi todas las antecedentes ato 
idas las confequentes.Lo qual fe hauia dedemoArar. 

Theorema.13. Propoficion. 13. 

^Silaprímeraalafeguda íuuuierela míúnz . 
jrazon que! a tercera ala quarta^ y fecga lacer 
. " ^era 
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cera ala quarta mayor razón que ía quinta a 
la féxta.tambien la primera ala íep-unda ten-
dra mayor razón que xa quinta aia íexta. 

¿»i La primera. A.ala fe ganda. B.. tenga la s i i faa razón que 
la tercer a.C, al a quarta.Esperóla tercera.C,a!aquarta.D.té 
ga mayor razón que la quieta. E.ala fextajZjDigo que tam­
bién la primera.,A,ala fegunda.B.,tendramayor razón quela 
,qumta,E>aía fexta.Z.porque la Ca la . Detiene mayor razón 
q^uelajE^alá^tomeiifepues délas d o s ^ E d a s ygualmente 
mu!típlices.I.T,y deías -
dos . D^Z. otras quales, 
quiera ygualméte muí-
tipbces,KX.d tal mane ; 
raque.!,excedaala^K^y ' 
la.T.áia.C¡,nola exceda 
Y quan multíplice es , I , ¡. 
deía,C,tá midtiplieg ta 
bien fea la^Mjdela, A,y 
y qua¡í multíplice es la -
E.de la ,D, tan mnltipli 
.ce fea tambien.N.dela, 
B,Yporq corno íe hala 

A,a la,B. afsi la,C,a la, M A B |Sf I ,c o i< T :E ¿ i 
T.y í e tomaró déla. A. 
•y ála.C.las ygualmetejmúítÍpl.ices,Mj,ydeIas dos, E s o t r a s 
quales quiera ygualmente muÍtipUces.N,K,íuegofi excede la 
M.ala.N.excede tábien lad,ala,K,yij ygual,yguaí,.y íl menor 
sneaor (por la cocuería de la A - definición del.5- .) y excede 
(por laconftrucjoii) la.l .a la,K,lueg'o excede también.la..M. 
al a.N,y#o excede Sa,T,ída U y foa.M, T , las yguahneate,, 
multíplices délas dos-A-E.y Las„N £j,delas,fi Z, otras qualeí 
quiera ygualmente mult-iplices.Luego la'.A,aU.B,tiene ma­
yor razón que ia.E.aía.Z.por la.8,definícíon del.f,lueg.o íi la 
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primera a la fegunda tuuiere la mifma razón qía t c c e r a a la. 
quarta,y tenga la tercera a la quarta mayor razón q la quin­
ta a la fexta,tambien la primera a la fegunda tendrá mayor 
razón que ía quinta a la fexta.Lo qual cóuenia demoftrarfe 

Theorema.14. Propoíicion. 14. 

^ Si la primera a la fegunda tuuiere la mifma 
razón que'la tercera a la quarta, pero la pri­
mera fuere mayor que la-tercera, también la 
fegunda fera mayor que la quarta: y íi vjgual7 

ygual:y íi menor menor. ^ 

£»• Lapr imera . A,a la fegúda.B.tenga la miima = 

razón que la tercera.C. a la quarta.D. y fea Ja 
A.mayor que la.C.Digo que también la.B . es 
mayor que la.D .porque la. A.es mayor que la 
C.y es otra algún a quantidad.B.luego(por la 
oótaua del quinto )la. A.a la.B.tiene mayor ra 
zon que la.C.a la.B.y como Ia.A,ala.B. afli la ' 
C.ala.D.Luego la.C.a la.D.tiene.mayor razó 
que 110 la.C.a la.B. Y a lo que vno mifmo tiene • 
mayor razo,aquello es menor( por la decima 
del quinto)íuego menor es la.D. que no la.B. • 
por lo qual mayor es Ia.B.q no la.D.Déla mif- « 
ma manera también demoftraremos queíifu D C B A 
ere ygual la.A.a la.C.fera también ygual la.B. 
a ía.D.y íi fuere menor la.A.que la.C.fera también menor la 
B-que la.D.Luego fi la primera a la fegúda tuuiere la mifma 
razón que la tercera a la quarta, pero Ja primera fuere m a ­
yor que la t'ercera,tambien ía fegúda fera mayor que laquar 
ta,y fi yguaí ygual,y fi menor menor . Lo qual conuenia de-
moítiarfe. :

 LÍIIO* 

Theo 
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- ---r ; Theorema.iy. Propoíicion.tf t 

2 O , 

fl[ Las parces de las multíplices de vna mifma 
manera tienen vna mifma razón tomadas en 
tre í¡. 

£*)Sea la.A B.de Ia.C.ygualméte multiplice que la.D E.deía 
Z.Digo que como fe ha la.C.con ía.Z.aíli la, A B.con la. D E , 
porque la.A B.es de la.C.yguahnente multíplice que la.D E-
de la.Z.luego quantas quantidades hay en la.A B . yguales a 
la-C, tantas hay en la.D E.yguales a Ia.Z.Di 
uida íenaJA B. en quantidades yguales a la 
G.eílo es. A I.I T .T B.y la.D E. en quantida 
des yguales a Ia.Z. efto es. D K.K L.L.E. fe­
ra pues el numero de las. A1.1T.TB. ygual 
al numero de las.D K-K L.LE. Y porque las 
A 1.1 T .T B } fon yguales entre fi, también 
D K.K L . L E . feran yguales entre fi, luego 
como fe ha la. A La la. D K.aííi la.l T. a la.K 
L.y la .T B.a la.L E.Iuego ( por la doze del 
quinto)como fe ha vno de los antecedétes 
a vno de los confeqnenteSjaíli todos los an 
tecedentes a todos los cófequentes. Luego 
como fe ha la. A 1.a la. D K.aífi fe ha la. A B. 
a la.D E.y esygual la.A 1.a !a.C.y la. D K. a 
laZ.luego como fehala.C.aía.Z. allí fe ha lá.A B. a í a . D E. 
Luego las partes de las multíplices de vna miüna manera tie 
nen vna mifma razón tomadas entre fi. lo qual conuino de­
moftrarfe. 

Theorema. 16. Propoficion . 1 6 . 

^"Si quatro quantidades fueren proporciona 
les cambie traíhrocadas fera proporcionales. 

Sean 

T 1 

Z B C B 



L I B R O Q V I N T O D E 
q¡Sean las quatro quátídades propürcionaleá.A.E.C.D. q u e 

como la.A.a la.B.aífi la.C.a la.D. Digo que tráftrocadaiTerá 
proporcionales.que como la.A.a la.C.aífi la.B,a la.D.tomen 
fe délas dos. A. B.las ygualmente multiplices. E , Z . y de las 
dos.C.D otras qualesquiera ygual 
mente multiplices.I.K. y porqne la j 
E.de la. A.es ygualmentemultiplice ' 
que la.Z.de la.B.y las partes délas 
multíplices de vná miima manera 
tienen la mifma razón tomadas en 
tre fi(por la precedente) luego co­
mo fe ha la. A.a ia.B.aífi la.E.a la.Z. 
Y como fe ha la. A.a Ia.B.aífi la. C a 
ía.D.Luego también como fe ha la 
C a la.D.aífi la.E.a ia.Z . (por la.ii. 
dei.f.^ocro fi porque las.I. K. délas 
dos.C.D. fon ygualmente multípli­
ces , y las partes délas multiplices 1 
de vna mifma manera tienen la mif E/ 
ma razontomadas entre fi (por la.if.deL?.) luego como fe 
ha la.C.a la.D.aííi la.K.a la.I.y como fe ha la.C.a la. D. aífi k 
E.a la.Z.luego también como fe ha la.E.a la.Z .-afli la.K.ala. 
I.(por Ia.li.del.f.)Y íi quatro quantidades fueren proporcio 
nales,pero la primera fea mayor que la tercera , fera tambié 
la fegunda mayor que la quarta., y fi ygual ygual, y fi menor 
m.enor,por la catoizedel quinto.luego fi la.E.excede ala.K 
también excede la.Z.a la.I.y fi ygual ygual , y fi menor me-
nor,y fon las dos.E.Z. ygualmente multiplices de las dos. A 
B . y las dos.K I.de las dos.C, D . otras qualesquiera ygual' 
mente multiplices.Luego (por ía fexta definido del quinto) 
como fe ha ía.A.ala. C . afli es la. B. a la. D. Luego fi quatro 
quantidades Fueren proporcionales tambié traftocadas fe-
ran proporcionales.Lo qual conuino demoftrar fe. 

Theo 

A B Z K C D I 
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«Theorem?.i7 Propoílcion.17. 

9 I ' 

jS i las quantidades compuertas fueren pro-
porcio.nales.rtambicn diuididas feran propor 
cionales. ' • • 
p&íSean las quantidades copueftas proporcionales. A B . B E 
C D.D Z.y como fe ha la.A B.a la.B E.aíh ia . C D.a la. D Z. 
Digo que también diuididas feran proporcionales quecomo 
la.AE.fe ha con la.B E.Afli la.CZ.con ía;D Z.tomeufe las y-
gualméte multiplices de las.A E.EB.C Z pjf 
Z D'.y f»an. I T J K . L M . M N . y délas 
dos.E B.Z D.otras qualesquiera ygual­
mente multiplices, ello es . K X . N P . Y 
porque.! T.deía. A E.es ygualméte mul­
típlice que la.T K.dela. E B.Iuego ygual 
mente multiplice es.I T.dela.A E.queía Kr 
IK.dela.A B(por la.i .delf.) y es.I T, y-
guaímente multiplice dela.A E. que la.L 

te mui-

PT 

A T 

M.la.C Z.luego la.l K.yguaímei 
ttplice es dela.A B.que la.L M.dela.C Z. T 
(por la.z.del mifmo.)Otrcíi porq . LM. 
es ygualmente multiplice de. CZ, que la 
M N.dela.D Z.luego la.LM.üla. CZ.es y 
gualmente multiplice que la. L N. de la 
C D(por la.i.del milmo) y era la.L M. ygualméte multiplice 
deia.CZ.que la.l K.dela. A B.Iuego ia.í K.dela. A B.es ygual­
mente multiplice que la.L N.dek.C D.Luego la.l K.y la.L N 
fon ygualmente multíplices de las dos. A B.C D . Ytem porq 
la.T K,de la.E B,es ygualmente multiplice q lajíví^N^de k ,Z 
D.y es la.K X.dela.EB.ygualmente multíplice quela.N.P.de 
kjZ D.Luego(pcr la fegunda del mifmo)corapueíta la. T X 
dela.E B,esygualmente multiplice que la.MP. de Li,Z D . Y 
porque como fe ha la, A B.a ia,B E,aiíi es Ía,C D . a la. D Z .y 

fe 
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fe tomaron délas dos.A B.C D.ks ygualméte muInpIJces.íK 
L N,y délas dos.E B,Z D. otras qualesquiera ygualméíernul 
tipl'ces^efto es;T X.MP.Luego fik.lK.txcedeaia.TX.tam 
bien k . L N.a k . M P , y fiyguaí3yguá4yfíméhóípmenor(por 
la conuerfadekjí.definicion deL^ésíSedápoesía .1 K. a la 
T X.luegó también quitada la comun.T K.A cede^lad T . a l a 
K X.y íl excede la.l K ; a k , T X.excede tambié la.L Ñ.a'ía. M 
P;excéda pues iá¿L:N.ada.-MP:y quitada'la.comú.M N^exce 
de tambiénla ,LM.a la,N P.por Jó qual fi excede k , í T. a la 
K X.exeede también, k , L M.a Ia.N P,De femejante manera 
demoflra remos que fi fuere l á J T . y g n a l a l a . K X . lera'tá'btli 
la.L M,yguai a la ,N P,y.íi menor meíior,y ;foh ía¿X T , y la.LJ 
M.de las dos,A E.C Z,ygúahr,ent é ñmiíipíices,y h¡M X.yía 
NP .o t r a s qualesquiera ygualmentemiiltiplicesdeksdos.E,. 
BiZ D.Luego como íe ha lá,A E¿a Jn,E B,afii es íá,:C -Z.ak.Z 
D í ( por k.<5.definición de eL?.;)híego-fi las quantidades cora, 
pdeítas fueren proporcionales-, también diuididas feran pr& 
por clónales. Lo qual conuino demoftrarfe.-. •. j '.< •'' • '• -•• ••>•; - v,-. r a 

]/i i- " ¡ i , 2 3 -(. ( . - { j A:.\,'A t o r - ' n ,L.HÍ 

Theorema.18». 1 •:• r.1 r- .3 í. P ropo í i c ion . i S . y r r -n í l r .m 

\ : •!•' ' -T-.-.V.-m.'-sy. X.¿; O>-.;ÍÍ."S Ó.d.l| 
CSi diuididas las quantidades fuéreft1";- ' A T 1 

p r o p o r c i o n a l e s , tambié compuertaseT!; 
íeranproporcionales. — : , - 4 : ' 

Sean las diuididas quantidades proporciona- j - * - ! ¡ / ' 
i és .AE,EB.GZ.Z D . q u e c o m o f e h a í á , A E ; a l a , =-:<-" v; 
E B.aíll fea la,C Z ak .Z D,digo qae también co- !- . : ; 
puertas feran proporcionales ,qué como l a . A B3

Z '' - : • * 
ala.B E,- aífi k , C D. a la, D Z. Porqtie fino fehkn ' 
qcomo la,A B.a la.B E,aífiía.C"D, a la.Z D , f e r í l • 
q como ta ,A B, a la.B E.aíí: la.C D,a otra menor 
q i a . Z D , o mayor.Sea'loprimero álímenor,Dj 1 l 
y porque como fe-hala. A B,ála, B'E,aílí ía, C U¿ B 3 ' -

ala 
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Ja.A.,aIa.5.mayor razón tiene que la.C,aIa.B. y como fe ha 
la. Aaía.B.,afsi es la.D.ala,E.y como la.C.ala.,B.otro fi, tam 
bien la.Z.aIa,E.luego tábien la. D . ala.E.tiene mayor razón 
que la.Z.ala.E.(por el corolario dela.^dél.?.)y delasquetie 
nen razón a vna mifma J a que tiene mayor razon,esmayor 
( por la decima del.?* )luego mayor es la .D. que la.^. Tam­
bién déla mifma forma demoftraremos que íi es ygual la.A. 
ala C.tambien fera ygual Ia,D.ala.Z.y fi menor,menor , lúe 
go fi fueren tres quátidades y otras a ellas yguales en mime 
ro,tOHtiadas de dos en dos en vna mifma razon,pero por y-
guaí ja primera fuere mayor que la tercera^fera también la 
quarta mayor que la fexta:y fi ygual,ygual: y fi menor me* 
ncrjoqgsal conuenia demoftrar. 

Theorema ,2i. Propoíicion .21. 

CSi fueren tres quantidades , y otras a ellas y 
guales en numero, tomadas de dos en dos y 
en vna mifma razón, y fuere laproportio de 
ellas perturbada, pero por ygual la primera 
{aere mayor que la tercera , lera rambienla 
quarta mayor que la fexta:y íi ygual,yguaí: y 
fi menor,menor. \ > 
|*> Sean las tres quantidades. A B C. y otras a ellas yguales 
én ñüraero.DEZ,tomadas de dos en dos, y envna mifma ra 
zon,y fea la proporción deílas perturbadajque como la. A, 
ala.B.afsi íá.E.ala.Z.y comola.B.ala.C.afsi la.D.ala.E. pero 
por ygual la.A.£éa mayor que la.C.digo que también la . D . 
fera mayor que la.Z.yfi ygual, ygual:y fi menor,menor.Por 
que es mayor la. A.que Ia.C.y vna otra.B.luego (porla.S.deí 
quintojla.A.ala.Bjtiene mayor razó que la.C.ala.B.y como 
la, A.a Ia.,B3aíii la.E a la.Z. otro fi como La, C,a la.B.aíli la.E. 
a la.D.Luego tábien la.E.a la.Z.tiene mayor razón que la.E. 

"Í " v ' * N ala 
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a la ,Djpar el corolario de 
[a,4,del,$:,y a la q v n a mif-
nn tiene mayor ra r o n , a-
quella es menor,p or la.io. 
del.fduego menor es la,Z. 
que la.DJuego mayor esla 
D,que la.Z. Tambié demo 
viraremos déla mifmafuer 
te que fi la. A , es ygual a l a 
C.fera tábienia.D. ygual a 
la.Z.y fi menor menor .Lu 
egp finieren tres quantida 
des, y otras a ellas yguales 
enumerOjtomadas de dos A . B C CC P JO D £ ¡9? 
en dos y é vna mifma r a z o 
y fuere íapr oporcion de ellas perturbada,pero por ygual la 
primera fuere mayor que la terceraifera también la quarta 
mayor qlafexta ,y fiygualygaal,y fi menor menor^lo qual 
conuenia demoftrar fe .. 

Theorema .22, Propoficioa. 22V 

Si fueren qualesquiera quantidad'es, y otras 
a ellas yguales e numcro,tomadas de dos en 
dos en vna raifma razón, también por yguaí 
eftará en la mifma razón, 
H) Sean q üaíesquiera quantidades. A B C.y otras a ellas y 
guales en numero.D.E.Z.tomadas de dos en dos en rna mif­
ma razojq eomoIa.A.aJa.B.afl*¿ ía.D:ala.E.y como la.B. a ía 
e.afliía.E.ala.'Z.Digo que también per ygual eltaran enda 
mifma razón, que como Ia.A.a la,C.aflí ía.D.a la*Z. Tomen 
fe de las doSiA.D.Ias ygualmente multíplices. L T.y delasdos 
B.E.otras quales quiera ygualmente multiplices.K.L. y tain 
feié délas dos .CZ.o t ras qualesquiera ygualmente multipli* 
ees.M.N.yporq como fe hala.A.ala.B afilia. D , a la . E.y de 
|asrdos.A. D.fe t omaron las ygualaiéte multiplices,I.T.y de 



I. 
I 1 
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Iasdos.B.E.otrasqua 
lesqúíera ygualméte 
multiplices.K.L.lue* 
go(porlí?, 4. del, j .) 
como fe ha la. I. a la. 
K.aflila. T. ala. L . y 
porefto como l a .K . 
ada.M.aífila.L.ala.N • 
luego porque fó tres 
quátídades.I.K.M. y 
otras a ellas yguales 
en numero , T. L . N. 
tomada? de dos édos 
y en vna mifma razó J K M A ¿ 
luego por ygualípor 
la. 20. del. ?,)íiexcede !a. N.a la.M. excede también la . T. a 
la.I.y ii ygual ygual, y fi menor menor. Y las dos.l T.fondelas 
dos.A.D.ygualméte multiplices^y las dos.M.N. de las dos.C 
Z.otras qualesquiera ygualméte multíplices Juego(porÍ3.6. 
definido deI.j\)como fe ha la. A.á.la.C.aífí la. D.a Ja.Z. luego 
fi fuere qlesquieracátidadesy otras a ellas yguales e numero 
tomadas de dos é dos é vna mifma razó tábie por ygual efta 
rá en la mifma razon.Lo qual conuino demoftrarfe. 

Theorema .23. PropoficioH.25. 

CSi fuere tres quátidades,y otras a ellas ygua 
les é numero tomadas de dos 5 dos evna mif 
marazo,y la proporcio dellas fuere perturba 
da tábien por ygu al citara en la mifma razo. 
p&> Sean las tres quantidades. A BC. y otras a ellas yguales 
¿nUmnerotomadas de dos en dos'é la mifma razon.D.E.Z 
y la proporcio deílas feaperturbada,que como la. A, a la. B. 

• afsi ía.E.ala.Z.y como la-.B.ala.Cjaísi la ,D.ala.E. Digo que 
fera también como la.A.ala.C.afsi la.D.ala.Z, Tómenle de-
las.A B D.las ygaalmentemultiplices.I.T.K.y délas. C E Z . 

. ^ i . otras qualefquieraygualmenteihultiplices.L.M. N ,yporq 
N 2 las 
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las. IT.delas.AB.fon 
ygualmente multipii 
ces,ylas partes délas " 
multiplices d vna mif 
ma manera tienen v-
na mifma razon(por 
la. i?.del.?.) luego co 
m o feha la.A.ala.B.a 
ffila.I.ala.T.ypor e-
fto también como la 
E.ala.Z.afsi la.TvLa la 
N.y como fe ha la.A. 
c51a,B.afsila.E,cóla 
Z,luegotábiencomo I T K A B C D BZ l U ST_ 
la.I.ala.T.afsi la.M.ala.N.(por Ia.11.del.5r.) Y porq como fe 
ha la.B.con la.C.afsi es la.D.ala,E.,yeftan tomadas delasdos 
B.D.Ias ygualmente multiplices.T K.ydelas dos.C,E,otras 
algunas ygualmente multíplices.L,M, luego como fe ha la 
T.ala.L.afsi la }K,aIa,M,y al traftrocado,por la.,iá, deboco 
mola,B.ala.,D,afsi la,C,ala,E,y porque las ,T.K, delas,B, 
D ,fon ygualmente multiplices^y las partes de las ygualmé-
temultiplicés tienen la mifma razon,por la^i^del, 5, luego 
como fe ha la B,aIa,D,afsi la,T,aIa.K.y como la.Bjala D,af 
íl la,C,ala,EJuegotábié como la,T,ala.K.aífi laC,ala,E,por 
la, 11, delquinto.Otro ííporque.L.M.delas.C, E , fon ygual­
mente multiplícesjuego como la,C,ala,E,aífi la.L.aía,M,y 
como la,C,a la.E,aífi la ,T ,a la,K.luego como la,T,ala.,Kja4i 
la .L ,a la ,M 3 y tambié altraftrocado,por Ia.i6.del,<r.como la 
T .a la,L,tambien la,K,a h}M} Y efta demoftrado que como 
la,I,a la,T,aífila,M,a la,N.Pues porque tres quátídades fon 
proporcionales,! ,T,L,y otras a ellas yguales ennumero,K, 
M,N,de dos en dos tomadas en vna mifmárazo 3 yla propor 
cion de ellas es perturbada,luego por ygual_,por la,21, del,j, 
fi excede lad,a la,L,tambié excede,K,a la,N,y fi ygual yguat 
y íi menor menor, Y fon, I,K, ygualmente multiplices de las 
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A.D.y la?.L.N.de las.C.Z.fon ygualmente multiplices. Lue­
go c ímo fe ha la. A.a la.C.aíli la.D.a la.Z.(por la.6. definido 
del quinto)luego fi fueren tres quantidades,y otras a ellas y 
guales en numero,tomadas de dos en dos en vna mifma ra -
zomy la proporción dellas fuere perturbada,tambien por y 
gual eítaran en la mifma razon.Lo qual cóuino demoftrarfe 

Propoficion.z4. 

do tuuiere la miímarazo 
Theorema .24 

Si el primero al í'egu 
que el tercero al quarto,pero tuuiere el quin 
toalíegundo la miima razón queelfexto ai 
quarto,tambien compueftos primero y quin 
to tendrán la mifma razón al fegundo,que el 
tercero y el fexto al quarto. 
£^E1 primero. A B.ai fegundo. C. tenga la mifma razón que 
el tercero.D E.al quarto.Z.y tenga también el quinto. BI. al 
fegundo. C í a mifma razón que el fexto ^ _ 
E T.al quarto.Z. Digo q también cópue ( 
ítos primero y quinto. A I.al fegundo.C. 
tendrá ía mifma razón q el tercero y fex 
to.D T,al quar to .Z. porque como fe ha 
B í.a la.C .afli es.E T . a la.Z . luego tábie 
conuertiendo,como fe ha la.C.a la.B l.af B 
fi la.Z^a la.E T , Pues porque como la.A 
B.a la.C.aíli Ia,D E.a la.Z. y como la.C.a 
la3B I.affi la.Z.a la.E T.Luego porygual 
(por la.2 2.del.f.)feraque como. A B.ala 
B Laífi la.D E.a la 3E T. y porque diuidi­
das las quantidades fon proporcionales 
también cópueftas ferá proporcionales 
(poría. ig.del .f .) luegocomola.AI-a la A i C l D i ^ ~ 
IB.aííila.D T.a la.T E.y como la.B 1.a la.C. afli tábie la, E T. 
ala.Z,luego por ygual (por la.22,deí. j .)fera que como. A I. 

%-.• N 3 a l a 
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ala.C.afsi la.D T.ala.Z.luego fi el primero al legÚdo tuuiéra 
la miima razó, qe l tercero al quar to , pero tuuiere el quinto 
al fegmido ía mifma razó q el fexto al quar to , tábien copue 
ftos primero y quinto al fegüdo tendrá ia miima razón quel 
tercero y fexto al q u a r t o , lo qual conuenia demoftrarfe. 

Theorema. 25-. Propoficron. 2 > . 

CSi quatro quantidades fueren proportiona 
IcSjia mayor dellas y la menor feran mayores 
que las que relian. 
e& Sea quatro caridades proportionaíes. A B.C D.E.Z.qeo 
mo la.A B.a la.C D.afsi la.E.a la .Z.y fea la. A B.la ti.ayor de 
llas,y la menor fea.Z.digo q las dos.A B.Z. fó mayores q las 
dos.C D.E.pongafe,por.la.3.del.i,la. A I.ygual aía.E> y la . C 
T.ygual a la . Z. pues porque como fe 
ha la.A B.ala.C D.afsi la.E,aía.Z.y es y 
gualla.E.ala.A l.y la.Z.ala. C T. luego i-f. 
como la.AB.al.a.C D.afsi la, A l.ala.C T 
y porque como t o d a l a . A B. a toda la. 
C D.afsi la parte. A I.alaparte.C T. lúe 
go la refta.I B,por la.i9.del.?.a !a refta. 
T D;fera como toda. A B.a toda.C D.y 
es mayor la.A B.que la.C D. luego m a 
yor es la .1 B .q l a .TD. Yporq es ygual 
la. A I.ala,E,y la.Cr.a!a,Z,Iuegoda. A I 
y la,Z,fon yguales a las,C T, E, v porq 
fia defiguales fe les añaden yguales,los 
todos feran hechos defiguaies,porla.4. A i CÍ E i Z : 

común fentencia, luego como la.I B,y 
j a .T D rfeá defiguales y la,IB,fea mayor , y afeTSjfe le añada 
la.A l,yla,Z, y ala,T D.ie le añada la .CT.y íaE.produciráfe 
la.A B.y la. Z. mayores q las dos .CD.y la.E. luego fi quatro 
quátídades fueréj?toporcionales,la mayor delías yla menor 
lera mayores _q lasque refta. Lo quaí cóuenia demoftrarfe; 

f Fin del quinto libro Libra 
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L I H R O S E X T O D E 
L O S E L E M E N T O S DE E V C L I -

des Mcg¡areníe philofopho 
Griego. 

CDefiriicioncs. 

C ^mcjátes figuras rectilíneas fon las que 
vno a vno tienen los ángulos yguales,y los 
lados que contienen a los angulosyguaícs 
ion proporcionales, 

i . Figuras reciprocas fon, quando en ía vna 
y otra figura los términos antecedentes, y 
los confequ entes fueren racionales. 

3, Dize íc ícr di ui elida vna linea re ¿ta con ra 
zon extrema ymedia quando fuere queco 
mo fe ha toda a la mayor partCjaíTi ía ma­
yor a la menor-

4, La altura de cada figura e¿ la perpedicular 
tirada defde la punta afta la bafis, 

5, La razón fe dize confiar de dos o masrazo 
nes quando las quátidades de las razones 
multiplicadas hazen alguna quantidad. 

N 4 Sea 
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qSea la, A B.queten 
ga dada la razón a la 
C D .como doblada 
otres doblada o otra 
qualquiera 3y la.C D. 
a la.E Z.tambien ten 
ga la miima dada. Di 
go que la razón de la 
inifma. A B.y de la,E 
Z.confia de la, A B.a 
la.C D.y de Ia .CD.a 
la .EZ. o que la quan 
tidad de la razó. A B D Bl Zl D E 

S 

a la.C D.multiplicada p o r la quantidad de la razón dela.CD 
a la.E Z'Jiaze la razón dela.A B.a la,E Z.y fea lo primero la 
A B.mayor que la. C D.y la.C D.que ía,E Z.y fea la.A B. do­
blada ala.C D.Iuego la.A B,fera feyscupla de Ia.EZ,porque 
II doblamos el tr iplo 
de alguna cofa, haze 
fe feys cuplo,p orqu e 
efto es propríaméte 
compoíicion,Odefta E 
manera^porque la.A 
B,es doblo dela.C D A J 
diuidafe la.A B.en y -
guales a la r C D . que 
fea. A 1.1 B, y p o r q u e 
C D. es tripla de la.E 
Z , y e s y g u a I l a . A l , a ^1 Di B 
la.C D.Iuego también la.A I,es tripla a l a . E Z. y por eflolá 
I B.estambíeutrípla a la.E Z.Iuego toda la. A B. es feys cu> 
pía dela.E Z.luego toda la r azonde la. A B.a la.E Z. fe junta 
por la.C D.termino medío.,eompuefta déla razón dela.A B, 
a la,C D.y de la. C D,a la,E Z.Dela mifma manera también fi 
fuere menor la.C D.que cada vna délas dos.A B.E Z.fe eolle 

g i r * 

D 
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gira lo miftno.Porque fea otrofi la.A B.tripla a la.C D. pero 
lajCO.fea mitad de la.E Z.y porque la.C D.es mitad de la.E 
Z.y la,A E.es tripla de la^C D, luego la. A B. es fefquialtera 
dela.E Z.porque fi triplicamos ¡a mitad de alguna cofa, con 
tendrá la vez y media.y porque la.A B. es tripla de la. C D.y 
ía,C D.es mitad dela.E Z.luego délas que la.A B.es tresygua 
les dela.C D.de tales es dos la.EZ.por lo qual la.A B. es fef­
quialtera dela.E Z.luego la razón dela.A B.ala.,EZ. fe copo 
ne por eí termino medío.C D.cópuefta déla razón de la.A B 
ala.C D.y deía,C D.a la.E Z.Pero fea ya la.C D. mayor que 
cada vna de las dos. A B.E Z.y feaía.A B,mitad deía .C D . y 
ía.C D. feiquitereia dela.E Z.Puesporque délas q la. A B . es 
dos de'fcles la.CD,quatro,y de quales Ia.CD.es quatro deta 
les la,EZ.tres.Luego de quales la.A B.es dos de tales la. EZ. 
tres,íuego copón enfe la razón deía.A B.a la. E Z. por el ter­
mino medio.C D,que es de dos a tres ,?De la mifma manera 
también en mas,y en los cafos qreftan. Y manifiefta cofa es 
que fi de vna razón compuerta fe quita vna qualquiera délas 
c6pueftas,echado vno de los fimplesfé tomara laque refta 
délas compuertas. 

Theorema. r . Propoficion. i¿. 

CLos triángulos y losparallelogramos que ei* 
tan debaxo de vna miima altura íe han entre 
íi como las bafes. 
¡?§¿Sean los triángulos.ÁBC.A C D.y los paraílelogramos. 
E C.C Z.que eften debaxo de vna mifma altura conuiene a fa 
ber,d la perpédicular tirada defde la.A.afta la.B D.digo que 
como fe ha la bafis.B C^cou la bafis.C D.'afíi fe ha el triangu -
lo.A B Cj.al triangulo.A C D,y el parallelográmo.E C a l pa-
íallelogramo.C ZEftiendafe (por ía,2.peticion ) la .D B. de 
vna y otra parte afta en los punétos.T.L,y(por ¡a.z.del pri-
mero)ponganfe yguales ala bafis.B C.algunas.B 1,1 T,y a la 

'<•'" bafis 
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• baíis.C D.otras ta-itasygua 

les.D K.K L.y tiren fe ías 1¿„ 
néas.A l .AT .A K. AL.y por 
que,C B.B 1,1 T.fonyguales 
entre fi,feran yguales tam­
bién entre filos triángulos, 
ATl .A lB .ABC. (po r i a . 3g 
ál.i.)luego q,n multíplice es 
la baíisTC.déla bafis.BC.tá 

multíplice es el triangulo, A 
T C.dcl triagulo. A BC.y por lo mifmo quan multiplice es la 
bafis.L C.dela bafis.DC.fárnultiplice es tábien el triagulo.A 
L C.del triangulo,A D C,y íi es ygual la bafis. T C. aCía bafis 
C L.t.ambien(porla,58,del.i.)fera ygual el trianguio.A T C.: 

al trianguio.A L C,y ñ ia bafis,T C,ex.cede ala bafis,G L.tam 
bien el trianguio.A T G.excede altriáguío. A G L.y fi menor 
menor(por la.6.deflnici6 del.f.)íuegG á las quatro quantida 
desjdos bafes,efto es.B C.C D,y dos triángulos eflo es, ABC 
AG D.eftá tomadas las ygualméte multíplices deía baíis,B C 
y del tri5íHi!o,A E C,la bafís,T C,y eltriágtdo,A T C,pero í 
la bafis.C D,v del triagulo, A C D , otras algunas ygualméte 

menor,Luego como fe ha labafis,B C,a!abafis,C D,aff¡ el tri 
ángulo , A BC,al triagulo, A D C (porl3,6,dfinieiód.el,?,)y 
po rq (por la,4i,del,i,el parallelogramq,£C,es duplo al tria 
guio, A B C,y del triagulo,A C p ,es ,por la mifma, duplo eí 
parallelográmp,C Z,y las partes de las yguaíjnét-c multipH-
ces.por la,rf,d.e!,í,tiené la niífma razon,íuegp como fe hael 
triangulo, A B C,a! triangulo,AC P , aífi el parallelográmo 
EC,al para l le lográmo,CZ,Puesporque eítiiuo claro que 
como la baílSjB C,a labaíis ,C D ,affi el t r iangulo, A B C,aí 
triángulpvA Cp,y.í ;omo el triágulo,AB C,aJ triágulo.A CD 
aüíelparaUelográmójEC, al^ailelogrimdjZ Cyíuego úhié 

. por 
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(por Ia.i«del.í .)como ta bafis.BC.a la bafis.C D.afsi el para 
lelo^ramOjEC.alpallelograrao.Z C.luego los triángulos y 
los paraieíográmos que eíía debaxo de vna mifma altura fe 
ha entre fi como las bafes, lo qual conuema d emolir arfe. 

"i. 1 (nía:: 
Theoremá .2 . ' Própoficion.t¿\:psa-i '• .1' 

fueretiradaalgVia línea ré&á'ea üidiíláte 
a vno délos lados deltrilgufo )cori;a. (pportio 
nalméte los lados del triang-uío.Yíi los lados 
del triagulo fuere cortados propor,tionálme 
te,ía4inea reóta q abraca lasdiuiíiones ferae 
ejuidiftateal"lado qrefía;deí miínio triagulo 
ím Th-efe la hnea.D E.palela aííado.B C.del triagulo. A 3-C 
Di?o q como fe hala.BD.ala.D A.aísi es la.CE.ala.EA.tiréfe 
B E.C D.luego(por la.^7-31.i.) yguales 
el triágulo.BDE al triágnlo.C DE.por 
q eftá en la mifma bafis. D E.y I-vnas mif 
mas galelas.D E.BC.y es o t ro triagulo 
ADE.vpor la.y.dl.f .las yguales tiene v 
nandfmara^p^yna miíiriajluegoepmo 
léhaeltriágulo'.B D E.al triagulo. A D 
E.afsi el triagulo.C DE.ál triagulo: A D 
E.y como el triagulo.B DE.a í maguió* 
A D E.afsi es la,B D.ala. D A . porq co 
mo efeé dbaxo $ vna mifma alcurá > per 
pédicular esa fabierdfde. E. fobre.AB.fe 
ran entre ficpmo las bafes,porla,i.déí.6. y p o r t á t o e o m o el 
triangulo.'CDE.al trianguio.A"D£.afsí.laX'É.abf.E A . lue­
go también( por la.11.del.? 1) como.B D.a!a,D A.afsi la. C . 
E.ala.EA. Pero córtenle aora los lados. A B. A C.del trian 
g u i o . A B C . proportionalmetite que comola .B D . a l a . 
DA.afsiIa.CE.ala.E A.ytu-efe.DE:,digo que esparalleía la 

•• v - , DE» 
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D E.a la . E C, porque diifroefto como antes, poique como 
la.B D.fe ha có la .D A.aflfi la.C E.có la.E A.y como l a . £ D . a 

la.DA,aífi el triágulo .BDE .aítriágulo .ADE(por la.i.del.é.) 
y como Ia.C E.ala.E A.alTi ettriágulo.CDE.al triagulo. A DE 
(por la miima) (luego tábiépor la .n .del .^como el triagulo 
BDE.al triagulo; ADE.aífi el triaguIo.CDE.al triagulo. ADE 
luego cada vno délos dos triangulos.B D E.CD E. tiene vna 
milina razó con. A DE . (por la. 9 ,del .5 ' . ) luego(por la mifma) 
yguales eltriágulo,B D E.al triangulo. CD E .y eftan en vna 
mifma bafis.D E.y los triaguios yguales y q eftan en vna mif 
m a bafis,tambien eftá en vnas mifmas parallelas (por la . 3 9 . 
del .1. luego.D E.parallela es a la.B C. luego fi fuere tirada al 

•guna linea recta parallela avno délos lados deltriág©locorta 
proporcionalméte.los lados del triágulojy fi los lados del.tri 
ángulo fuere cortados proporcionalménte la linea recfa q a 
bracalas diuifiones fera : equidiftánte al lado que refta del 
mifmó triangulo.Lo qual conuino demoftrarfe. 

Theorema.3/ Propoficion. 3. 

f[Si el ángulo de vn triagulo fe diuidiere por 
rnedio,y la línea recta que diuide el angulodi 
üidiere también la balistas partes de la baíis 
tendrá vna mifmaxazon á los demasiados di 
mifmo trianguíory íi las partes deía bafis tu­
uieren vna mifma razo a los de mas lados del 
mifmo triangulojla-íinéa reóta tirada defdcel 
püncfco a la diñiñqn diuide por medió el án­
gulo del mifmo triangulo. \ : c . ; ¿:'•,]',' 
. . : ' • ':•:(:!.•'''.:. :•. i'"., ' ¡ 
£a>Sea eí triangulo. A B C.y(por la nona del primero) corte 
í epor medio elangulo.B A C.con la linea reéfa,A D.digó q 

gomo 
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como fe ha la.E D.con la.C D . áffi es 
la,B A.co la^A C.Saquefe(por la. 31. 
deí .i.) por el punéto.C.la. C E.para-

parallelas. A ' D ^ C É j C á y olal inea re­
cia. A C.luego el ángulo. AC E (por 
la.zp;del,i.)es ygual alangulo.C AD 
y íuponefe que el ángulo. B A D.es y 
gualalangulojCADjluegoel ángulo 

B A D,es ygual al ángulo,A G E,Otrofi porq fobre las para-
líelas.A D;E G.cayo la'linéa-reéía.B A E,(por;la,-z'S,del.i.)eI 
ángulo ípxterior.B A D.es ygual al ángulo interior. A EC. y 
efta demoftrado q el angulo.A CE.es ygual al angulo.B A D 
luego tábie el angulo.A C Efés yguaí ál áhguío.A £ C?por í ó 
qual tambié el Iado.A E.es ygual al Iado.A C(porla .6 .deí.7.) 
y porque ai vn Iádo.E C.del trianguIo.B C E.fe t i ré paralle­
la la. A D,Iuego corta los lados.B E. B C .proporcibnalmén-
te(p®rIa ,2 .deí.j6.)luegocomo.BD.ala.DG.affila.BA. a la 
A E.y es ygualía, A E.a la.A G.lüego(por la.i i.dél.j.comófe 
ba la.B D.á la.D C.aíli fe ha ía.B A.a la.A C.Pero fea que co -
mo Ia.B D.a la. D C.afli la.B A*a la.A C,y tire fe la. A D. digo 
que cotila linea reala. A D.es diuidido por medio el ángulo 
B A C.Porq diípuefto todo de la mifma. manera,porque co-
mofe ha la.B D-a la.D C.aífi es Ia,B Á.a la.A C . y afli'como. 
D B.cón.D C.aífila.B A.con la .AE(por laa.del , 6 . ) porque 
al vn lado.E C.del triánguIo.B C E,fe.tiro parallela la. AD.lu 
ego como ía.B A.a la.A C.affi la.B A.a la.A E. Luego por Ja. 
9 )del.y.)la.A C.es ygual a la.E A.por lo qual también el angu 
lo;A E C.(por la quinta del priméro)es ygual al ángulo, A C 
E.y por l a . j 9 J d e l . i . ) e l ángulo, A EC.es ygual al exter ior . B 
A D.y el angulo.A C E.es ygual al angulo.C A D.Luego.B A 
D.esygual alanguío.C A D.Iuego elangulo.B A C. es diuidi 
do por medio con ía linea recia.A D.Iuego ii eí ángulo de vn 
triagulo fe dmidierepor medio y ladinea recia qdiuide al an 

http://CE.es
http://EC.es
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guio diuidiere tábien la bafis, Jas partes déla bafíi-tédrá vna 
miima razó a los demás lados del mifmo triagulo.Y fi kispar 
tes déla bafis tuuiere vna mifma razó a los demás lados del 
mifmo triangulo. Ja linea recta tirada defde la punta a la di-
uifion,diuidepor medio el ángulo del mifmo tr iangulo. Lo 
qual fe hauia de demoftrar, 

Theorema.4. Propofició.4^ 

^"Los lados délos triángulos equíáguíos que 
abracan yguales ángulos íbnproporcionaíesi 
y ion deíerncjante razón los lados qufeíe 0 -
ponena yguales ángulos. . 

«;Sean los triaguios de yguales angulos.A B C D C E.qtengá 
ygualel águlo.A B C,aí angulo.D C E.y el águlo,B A C,ai aíi 
gulo,C D E,y el ángulo, A C B,al águlo,D E C,Digo que fon 
proporcionales los lados deíps triangulpí,A B C , D C E,que 
abracan yguales ángulos, y 
que Ion de vna mifma razó 
los lados que eflá opueítos 
a yguales anguíos.Fonga fe 
en linea recia l a , B C . con 
la,C E, y porque los águlos 
A B C,A C B,ípn menoresq 
dos recios (ppría, iy,del ,r) 
y es ygual el ángulo, A C B , 
al anguío,D E C.luego los angulos,AB C,D EC,fon meno* 
res que dos recios.Juego produzidas la,B A,y la, E D;vedra 
a juntarfe. júntenle y vengan a tocarle enel p u n S o , Z,y por 
que(por ía fuppoficion)es ygual el angule,D C E, al ángulo 
A B C.luego(por la, z8, del, r/)es parallela la,B Z , a la.C D, 
Otrofi porque(por la fupp oficien) el angulo ,A C B.es ygoal 
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al a'ngulo,OEC(por la,28,dcl,t,fera parallela la, A -C.aIa,ZE 
luegcjZ A C D,esparallelográmo,luego ygual es l a ; 2 A,ala 
D C,y ía rAC,a'la,Z D,y porque(por la fegúda del,6,)fetiro 
la.A C.parallela al vn lado.Z E.del triangulo.Z B E.Iuego co 
mo fe ha la.B A.a la.A Z.aíl! la.B G,a la.C E.y es ygual la.A Z 
ala.CD.luego(por la.i i.deL<r.)como fe ha ia.BÁ.a la.C D.a 
ifila-BCala-C E.y al traftrocado(por la. ió.del.f,)como la. 
A B.a la.B C.a í l i la .DCa la .C£,Ytenporque.G D.esparalle 
la a la.B Z.luego(por la.z.del.ó,)coniofe ha Ia.BC.a la,C E . 
aífi la.Z D.a la-D E.y es ygual la.Z D^á la.A C.luego comoía 
B C a la.C E.aíli ía. A C a la.D E.Iuego al traftrocadó(por la 
16.del.?.como la.B C a la.C A.afli la.C E .a la. E D. pues porq 
eíta deríioftrado q como la.A B a la.B G.aííi la.D C a la. G E 
y como la.B C a la.C A.aífi la.C E.a la.E D. luego po r ygual 
(por ía.2i.deí.y.)comoía.B A.a la.A C.aííi la,C D ? a i a . D E 
Y por t an to los lados de los triángulos éqniágulós que abra 
can yguales ángulos fon proporcionales,y fon de femejante 
razón los lados que fe oponen a yguales angulos.Lo qual fe 
huuode demoftrar. -

Theoreltía.f. Propoíicion.?, ; 

"̂Si dos triángulos tuuieren próporcrónales 
los lados,ícran triángulos equiangulos.y ten 
dran yguales los ángulos,a los quales íe opo­
nen lados de vna miima razón. 

íftiSean los angulos.A B C , D E Z.q'ue tengan los lados p ro -
porcionales,q como fe ha la.A B.có la.B C,aífi la.D E. con ¡a 
EZ.y como Ía.B C c o la.C A.aíll ia,E Z.có la.Z D,y tábié co 
mo la.B A.co la.A C.aífi la.ED.có Ia.DZ. Digo q el triagulo 
A B C.es equiángulo al triagulo. D EZ. y tendrá yguales los 
ángulos a los quales fe oponen lados de vna mifma razón, 
efto es, el ángulo . AB C . con e l a n g u i o ^ D E Z . y el ángulo 

BCA 
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BCA.eon el angulo.E Z D.y dé mas defto el angu-'o. B A C. 
con el angulo.E D Z.hagafe pues,por Ia.23.deL1, fobn? Ia li­
nea recla.E Z.y en el púnelo fuyo.E.el ángulo. 2 El. ygual 
al angulo.A B C.y fobre el punclo.Z.el angulo.EZ í.yguál al 
angulo.A C B.luego(por la.32.deI.1Oei ángulo. B A C.que re 
ftaesygualalangulo.EIZ.querefta.Luegoes equiágulo el 
triangulo. ABC.al triagulo 
Z E Lluego los lados délos 
triángulos. A BC.E I Z.que 
comprehenden yguales an 
gulos fon proporcionales 
(por la.4. del. o'.) y fon de 
vna mifma razón los lados 
que fe opponen ayguales 
anguIos.Luego como fe ha la.A B.cou la.B C.aífi la. I E . con 
la-E Z.y como la.AB.con la.B .C, aífi. fe preíüpohela.D E.có 
la.E Z.íuegóeonao laiDE.eon la.E Z.aífi ía,I E.con la.EZ.ltj 
ego cada Vna de las dos. D E . I E.con la.E Z.tiené vna mifraa 
razón.luego(por Ia^.del.ffjla.D E.es ygual a l a . E I.,y por 
tanto también la.DZ.es ygual a la.Z I. pues porque la. D E , 
es ygual a la.E l.y común la.E Z.luego las dos. D E.E Z . fon 
yguales a las dos.I E.E Z.y la baíis.D Z.es ygual aJabafis.Z 
E.Iuego el angulo.D E Z,por la.S.del.i.es ygual alanguIo.IE 
Z.y el triangulo.D E Z,por ¡a.4.del. r.,es ygual a! triangulo. 
1E Z.y los de mas ángulos ferá yguales a los de mas ángulos 
debaxo délos quales fe eftiédé yguales lados.Luego eí águlo 
D Z E.es ygual al águlodZ E.y eíagulo.E D Z. á! ágtrlo.EÍZ 

y porq el águlo.Z E D.es ygual al águlo. 1E Z.y ei águíoj EZ 
al angulo.A B C.luego tábié el águlo; A BC.es ygual ai águlo. 
ZED.ypor ei ta to tábié el aguio.ACB.es ygual alanguio,D 
Z E.Y demás defto el águlo del púfío.A.y el del púcio,D.!ue 
go el triagulo. A BC.es equiágulo al triagulo. D EZ . luego íi 
dos triagulo s tuuiere los lados proporcionales ferá los tria­
guios equiágulos y tédrá yguales los angulos,a los quales fe 
les oponen Jados devnamifma razó, ío qual fe aniadedemo 
ítrar. Theo-
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f t r. f*Theorema.6. Propoíicion. 

:^ Si dos triángulos tuuieren el vn ángulo y-
gualaí vn anguío,y proporcionales los lados 
de junto a yguales angulos,íeran equiágulos 

! |os triángulós,y tendrán yguales los ángulos 
/¿ebaxo de los quales íe eítiendé lados devna 
miíiriaTazón. 

^*)Sear¿os dos triángulos, A B C,D E Z,que tégan yguaí el 
vn anguío,B A C,al vn angulo.E D Z,y los lados de junto a 
yguales angulos,pr.oporcionales que como B A,c6, A C, afli 
E D,con,D Z,Digo que el triangulo, A B C,es equiángulo aí 
triangulo, D £ Z,y tendrá eíángulo,ÁB C,ygual al ángulo 
D E Z,y el ángulo, A C B.al angulo,DZ E,Hagafe,por la,??, 
del,i, íbbre la linea reéta, ; 

D Z,y íbbre el púnelo , D , 
el angulo.Z D I , ygual a ca 
da vno délos dos,B A C , E 
D Z,y eí ángulo, D Z I , y-
gual al ángulo, A C B, lúe-
go el ángulo, B , que refta '— 
e?. ygual al ángulo ..I.que . 

refta.Luego el triangulo. A B C. es equiángulo al triangulo. 
D I Z . l u e g o hanfepropoFcionalmente q u e c o m o í a . B A . 
con la. A C.aífi la.l D.con .la.D Z(por la.4.del.ó.) y efta rece-
bido que como la.B A.con lá. A C.afTi la.E D.con la.D Z.lue-
gotambien(por la.ii.del.j,)como la,E D.con la. D Z. aífi la 
1 D.con la.DZ.luego(por la.9.del.?.ía.E D.es ygual a la.D 1. 
y cornil l a .D Z.Son pues yguales las dos. EDl D Z,a las dos* 

, 1 D.D Zy(por la fupoíjció)el águlo. E D Z. es ygual al águlo, 
| D Z,íuego la bafis.E Z(por.ía.4.deLi.)es ygual a la bafis.l Z 

y - - / ' 1 - ' o y d 



L I B R O S E X T O D E 
y el triangulo.D E>Z.es ygual(por la mifma¡)aí ttVangulo.ID 
Z.y los demás ángulos feran yguales a los demás aagSlos de 
bajo délos quales fe^ftiende^yguaies ladosjhjegp elaogúlo 
D Z L.es ygual al angulo.D Z E . y el ángulo . I . ygual al an« 
guio. E . Pero él angulo.D Z Les ygual al anguld.AC B.Iue­
go el ángulo. A C B.es ygual al angulo.D ZE.y. efta admitido 
quel ariguldjB A C¿es ygual.al ángulo.ED Z.luego el ángulo 
B.que refta és'ygual aíangulo.E.que rcfta,luego el triangulo 
A B C.es equiángulo al triangulo. DEZ,Luegbfi dos triángu 
los tuuieren el vn ángulo ygual al vn a"ngulo,y proporciona 
les los lados de junto a yguales ángulos , feran equiángulos 
los triángulos y tendrán yguales los ángulos, debaxo délo» 
quales fe eftienden lados devna mifma razón,lo,qitál fe oítp 
cío demoftrarfe. 

i"--, "r , * F , •:: ivr.nc - r o t o ' ~ - '••">;f 

^•'^•'Tbñotem^^ •;;/; :f.-Prpp.qfiqoá.7;.S'' 
f Sí dos ttíáhguldstüuícre;cíyftajffg'ulo ygual 
lá vn anguío,y (pporcidnálesJos lados dejutó 
alosotrbsangulos^peró élvnáyteí otro jüúr 
tamcntedélos que reftano,menor ,onome­
nor que ree^Ojferan equiángulos los triángu 
los-y tendrán yguales los an gulos, junto a los 
quales los lados fon proporeiorralés^ 

efe1 Sean los dos triángulos.A B C.D E Z.que tengan eí vnaii 
guio yguaí avn angulo,cbnuiene a láber, el anguío.BAC. a! 
angulo.E DjZ.pérb proporcionales los lados de junto alos 
o t ros ángulos. A B C.DE Z.de manera que como fe ha. A B. 
con.B C;afsi.D E.con E Z.y ambos a desjúntamete losqu* , 
eftan eníos punclos.C.Z 3 quanto a lo primero mayores que 
.ie&o.Dig© quel trianguio.A B C.es equiángulo ai triangulo 

DEZ 
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D E Z.y qjie fera ygual eí angulo.A B Cal angulo.D EZ.y el 
angulo.C,que refta al ángulo.Z-.que refta Porque fi es defiV 
gualel angulo.A B C a l ángulo . D E Z , el vhp dellos es ma-, 
yor,Sea mayor el argulo.A B Cypor•Ia.23i'deL'|̂ fofcreiali; 
nea refta. AB.y en el pún­
alo fuyo;B.hagafe el angu' 
lo. A B í-ygual ángulo.. D . 
t, Z.y .porque, el ángulo. A 
es ygual ángulo.D.y el an 
guío'vÁ B í.al ángulo. D E 
Z.Ia«g0.€Íangulo, A1 B,.q 
refta es ygual al águloJP !, 12*1 u • • • , ?<*: ¡* 
Z E.que^efta,luego el ;tHanguIó.A Bd.es equiángulo al trií» 
gulo.D isZ Juego por la^.deLóiComo fe ha la.AB.con la BI 
afsi feha la .DEiConla .EZ.y efta. admitido q como ía . .DE. 
con ía.ÉZ.afsi la.A B.cqnla.BG.itiegO por la.i i . del quinto^ 
como fe ha la.A B,con la.B C.afsi la. AB.có la,B Lluego, po r 
la.9.del.5.1a.AB.tieneyna mifma razoncon cada vna délas 
dos.B C B Lluego yguaí es la.B C 3aía.B I.por lo qual, por la 
j.del.i.tambien el angulo.B I C e s ygual alágülo.B CLy ftipo 
gafe elaHgulo.C.menór que recto.íuego elangulo.B I C . es 
menor que r eño .Po r íe quálpor lai13.deL1.el ángulo déla o 
tra parte.A I B,es mayor que refto,y efta demoftrado q es y 
guaíalañgulo.Z.Iuego el ángulo. Z.es mayor que refto,Pe-
ro fupponefe por-menor quereft:o,lo qua,l es abfi¡rdo,luego 
el angulo.A B C.en ninguna manera es defigual al ángulo. D 
E Z.yes yguaí el angulodeípüntp.A.aí angulo.D. luego tam 
bien el angi5lo,C,quesrefta¡es ygiiaí aiagulo.Z.que reita,por 
la,3J.del,i.Juego el triagulo. A BC.es equiángulo al triagulo 
DEZ.Gtro fi prefupongafe que el vno y e l otro de íes angu* 
los.C,Zmo es menor que recfo.Digo otra vez q es tábien e<-
quiáguío el triágulp. ABC.al triangule». D E Z.p'érque.eftan-
do difpuefto t odo deía mifma manera, femejátemétedemo 

i d a r e m o s q.B C.es ygual ala.BI.por lq ql tábié el agülo.C.es 
ygualal águlo.BlC,y e l Igulo .Cuoes menor qre¿cp luego ni 

0* ' O z tampo 
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Theorema.8.. Propoíicion . 8 . 

^Si enel triangurQ*re£tagulo. fe tirare vna per 
pendicuIarfobreJa baíis, defde,el ángulo re-
£to,íos triangulos.de fobre láperpendicular, 
fon femejantes,atto_db,y entre íi„ 

Sea el triagulo recTráguloiABCq tiene recto el agulo.B'A C. 
y tirefe(por. la.iz.del.i.)defde;A;fob.re.B.C. la perpendicular 
A D. Digo q cada vno 
de losdos triángulos.. 
A B D. A D„C.es feme> 
jante a todo eítriagu-
lo. A B C. y tábien. en­
tre í i . Porq es(por la». 
4vpeticion)yguaíeI angul&a ACal ángulo.A D B.porque él 

rao-

tapoco es menor qre&o elan 
gulo.B IC.lnego(por la.17.del 
.•i.)los dos ángulos del triágu 
ÍO.B 1 C.no fon-menores qdos 
rec tos , lo qual es impoííible. 
No luego otra vez es defigual. 
el ángulo. A B C a l ángulo-. D 
E.Z.luego es ygual. Y e's.elanA 
guío. A.ygual al angulo.D.luego el angulo.C.q refta esygual 
al reftante.Z.luegO:el.tr.iáguIo.ABC.es.equiágulo al triagulo 
D EZ.Luego fi.dos;triágulbs tuuiere el vn águlo ygual al. vn 
ángulo y proporcionales los lados de jun to a los otros angu 
los, pero efvnb-y el otro delosq reftá juntamenteM menor, 
O-no menor que réctOjierá equiágulos los triaguios, y tédrá 
ygualeslos angulos,jüto-a los quales los lados fon propor -
«ionale.s;LQ.qualconuinodemQftrarfe,; " ' ' ; : 
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vno y él ó'tro es recto, y el angulb.B.es común délos mifmos 
dos ¿riangulos.A B C A B D.Iuego el.angu.Bo que refta.A CB 
"es ygual al ángulo que refta.B A D(por la.32.deL1.") luego el 
trianguio.A BC.es equiágulo al trianguio.A B D.luego(por 
iaV^del. ¿.)como-fe hada.'C B.pppuefta al ángulo recto del 
triangulo.B A C a la.B A.oppuefta al ángulo recio del trian 
•guloVB A D'áífi la'mifma.A B.oppueftá ai angUlb.C.deftrii 
guio. A B C a la.B D.oppuefta al ángulo yguaLB A D;del tri 
ángulo mifmo.Á B D.y también la. A C a la-A D. opuefta al 
anguIo.B.comü délos dos triañguios.Lueg'o el triangulo . A 
B C e s equiángulo al triagulo. A B D.(por la .7. del 6 . ) y tiene 
proporcionales-lbs lados que eftan junto aygu'aíes ángulos 
Luego€l trianguio.A B C.es femejante al triangulo . A B D . 
rfpor laprimer.ad?finicíon dei^Éxto^Dela?mifma fuerte d e ­
moftraremos también que el trianguio.A D C . es femejante 
al triangulo, A B C.luego cada vno de los dos triaguios. Á B 
D.A D C.es femejante.a todo.A B C. Digo también que aun 
entre fi fon femejantes los triángulos. A B D.A D C , porque 
el ángulo reéto.B D A.es ygual ai ángulo reétb.AD C(porla 
quarta peticion)y efta demoftrado que también es ygual él 
angulo.B A D'.al añgulb,C.Luegb el angulo.B.que relia ésy-
gual al ángulo q refta.D A C.lüe¿o él trianguio.A B D. es e-
quiangulo al triangulo. A D C.luegp como fe ha la.BD.opue 
fta al angulo.B A D.deí triaúguléíÁ B D,có la.D A. opúefta 
al angulo.C.del trianguio.A D Cygua l al angulo.B A D.afl'i 
la.A Dopuef taa l angulo.B.del trianguio.A B D. con la.D C 
oppuefta al angulo.D A C.del trianguio.A D C ygual al án­
gulo, B.y demás defto la.B A,c.on la. A C.que eftá' oppueftas 
a los ángulos reclos.Luego el trianguio.A B D. es femejante 
al trianguio.A D C.Lüego fi enel triangulo rectángulo fe ti­
rare vna perpendicular fobre la bafis defde el ángulo recio , 
los triángulos de fobre la perpendicular fon femejátes- al to 
db,y entre fi.Lo qual conuino demoftrarfe. 

Córela rio. 
O 3 * De 
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IT De aqui es manifieftoque íi en el triangulo 
rectángulo defde'cl anéalo-redo fé t i ra Vna 
perper n^icütar rf̂ l̂ r̂  ̂ ^^^g^i^^U^^i^íri^da 
es media proporcional alas partes déla baíis: 
y de mas defto el Jado | ¿ juro ajlapatte es nip 
dio proporcional entre toda lá baíis yla mif­
ma párterque fe hauia de demoftrar .< 

Probíei ema.u 
u .... 

^ D a d a vria Enea re&ajcottarvna parré que 
nos mandan!';';["'•' ; }-:^%^-':^^¿"'^i"-'"' Tí" 

Sea-1 a linca refta ciada. A B. cqnuíene 
dé la miuna.Á B, cortar vna parte q nos 
mandan.Mahdefe vna tercera par te , yjti. 
re fe defde. A t a fintea refta.A C.que ^ag.a f 

Con la. A B.ángtjlQ,^ tpmefe enla. A ¿>.vn 
puncfco'a cafo,y fea.D.y .hagafe(por ía.i . 
deI.í.)Ja.D E.ygual a la, A D.y tantbieii la 
EC.y tireíe,BC.y por elpimfto.D. ( p o r 
la,3i.del.i.)tirefe k.DZ.parallela ala.BC 
Pues porque al v n lado.B C.del triagulo 
A B C.fe t i raIa .Z D.pa ra l l e l a , luego es. 
proporcíonalmétefpor ía.z.del.6.) qco- . 
m o la.C D; C 6 la.D A.alll la.B Z.cóla.ZA 
y i a . C D . es dupla a Ia.D A. luego tábien 
es- dupla la. B Z.a la.Z A.luego la.BA.es tripla a la.A 
go dada la linea refta.A B.fe corto fa t e rce rapar tcA 
fe m s o d o X o quatconuino hazerfe* 

Z,lue> 
Z.que 

Pro~ 
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f..;'..^» ProblemaVz>f í ?.ftí¿3*?J?rp|i!!o5¡cion,i^.' ¿>-:. ̂ : ~p 

i rDada vna linca re&anqdiuidida, diuidirla 
femejáteméte a vna linea recta dada cortada 

2-..-íj--rjq8C)líJ-r,.:j.'.\.?.-¡ íl.í;! t»"ír-; b 
i^Seala línea recta dacfa no por tada . A ÍB. y l a "tortada fea¿ 
A C 3conuiene cortar la l ineáréctaM F.rémejantemehte ala 
linea recta cortada. A C.Sea lalinéaTA Cídiuididaeri los pmi 
ctos.D.E.y eften puertas defüerte que haga ángulo qualquíe 
ra, y tire fe.B C.y por los punótos. D £ . A' 
tiren fei© Z.E l.parallelas.a la.B C(por 
la t reynta y vna del primer 6 ) y por . D . 
faque fe.D T K.parallela a la. A B.(pór z 
Iamifma)fera pues parallelográmo cá­
ela vno de los dos.Z T .T B . I u e g o . O T i 
es ygual a la.Z l.y la. T K. a la.l B.Y por • 
que al vn lado.K C;deÍtríanguIo;P K G 
fe t i ro parallela la linea reóla. T E. Iue-
go(por la fegunda del .6. )fera proporV 
dpnalwente,que-€Qmp|^t í E.con la.E D- aft'i la-:K T . copla 
T D.y la.K T.es ygual a Ía.B l.y la.T D.a la . I Z . Luego fera 
(por la fegunda del quinto)que como.C E.con la.E D , aífi la 
B i ,con la.l Z. Ot ro íi porque fe tiró la.Z D.paralleia al vn 
lado.lE.del trianguio.A 1 E.Iuego es proporcibnalméte(por 
la primera del.6)que como la.E D.ccii iá ;D A.aífi la.l Z.con 
ia.Z A.y demoftrofe que domo Ia.CE.coh la.E D. aífi la. BI . 
conJaJZ.luego fera qué como la.CE.con la.E D.aiTiía.B 1. 
conla.LZ.y como la.E Dkon la.D A .aífi la. 1 2 . con la. 2 A. 
luego dada la linea recia no cortada. A B. cortofe femejante 
mente a la linea r e c a d a d a cortada, A C . Lo qual conuenia 
hazerfe, ' 

- P r o b l e m a . } . Propoíicion. 11. ' 
O 4 Dadas 
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^ D a d a s dos líneas r edas 3 hallar otra tercera 
proporcional . . , . 
£fe)Sean las dos lineas rectas dadas.B A.AC.yeftende mane 
ra que hagan ángulo a cafo.conuiene alas dos.B A'. A C . há--
11 arles vna tercera proporcional. Eftié 
danfe la.B A.y la.A C. afta lospunótos 
D .E.y ponga fe Ia-B D(por la.i. del.i.) 
ygual ala.A C.y tirefe.BC.y faque felá 
D E,por elpuncf q.D.(por la.31. del.i.) 
parallela con..B C.Pues porque fe t iro 
la.B C.paralella al vn Iado.D E.del tria 
galo , A D E . fera proporcionalmente 
(por la.2.del 6 . ) que como la. A B , con 
la.B D.aíll la.A C.con la.C E.y es ygual 
la.B D.a la. A C.Luego como fe ha la. A 
B.con la.A C.aífi la.A C.con la. C E.lue 
go dadas las dos lineas recias.A B. A Cfeleshallo proporcio 
nai la tercera.C E.lo qual conuenia hazerfe. 

Problema, 4» - . Propofícion ¡ 

Dadas tres lineas r e d a s hallar vna quar ta p r o 
porc íona l . 
£&>8e3 tres lineas recias da 
das. A.B.G-conuiene a eftas 
A.B.C.halIarles vna quar ta 
proporcionaLPongáfe dos 
lineas rectas. D É.D Z.que 
contenganvn ángulo a cafo 
y fea.E D Z.y pongafe(por 
la.i.del.i.)la.D Lygual a la 
A.y Ia,IEygual a la.B. y t a 
bien la^D T.ygual a la.C. y tiradaia.l T.tire fe vna parallela 
a ella por elpúao .E.y fea.E Z.(por la.31.del. i.)Pues porque 

* ' - ^ • fe tiro-
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fe t i ro la^T-pralIela alvn lado.E Z. del triagulo.DEZ.luego 
(por!a.2.deI.ó.)comofeha.Dl.c5 la.IE,aflila.DT.c6 la .TZ 
yes ygual la.D 1.a la. A.y la.l E.a la;B. y Ia^D T.a la . C.luego 
como la.A.co la.B.afli la.C.córí la.T Z.Luego hallóle la quar 
ta linea.T Z.proporcional a las tres lineas rectas dadas.A. B 
C.Lo qual conuenia hazer fe. 

Problema. f. v Propofício. 13. 

C Dadas dos lineas rectas hallar vna media 
proporcional. 
¿a> Sea dos lineas rectas. A B.B C.conuiene délas dos.AB BC 
hallar vna mediaproportional.Diíponganfe en lineas rectas 
(por l a 3 4 . d e l . i . ) y defcribafe fobre l a . A C. el medio círculo 
A D C.y faqueié,ppr la 
onze del.1.defde elpun , 
éto ,Bj la linea,B D,én 
ángulos rectos fobre la 
iinea,A C,y tiré fe,A D 
DC.Porque jpor l a .31 . . 
d e l , 3", el ángulo q ella A 

enel medio circulo queés.A D C.es recto, y porq enel triágu 
lo reótangulOjA DC,defde el angtiío recto fobre la bafis fe 
t i ro laperpdicular 7 D Bduego^por el corelario de la.,H.H,6} 

la Iinea.D,B,es medía proporcional a las partes deía bafis. A 
B,B Cduego dadas dos lineas rectas, A B.B C, fe les hallo la 
media proporcional ,D B,Lo qual conuino hazerfe, 

Theorema.8,, Propoficion. 14 

^ Son recíprocos los lados que eílanjunto a 
yguales ángulos délos paraílelogramos ygua 
les y q tienen elvn ángulo ygual alvn ángulo; 
y enlos paraílelogramos que tiene elvn angu 
lo ygual al vn ángulo y fus lados fon recipro-
coSjtambien ellos fon yguales entre íi. 

Sean 
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¿«Sean los paraílelogramos yguales, A B,B C,'quétengan y-
guales los ángulos de junto a Ja,B.y ponganfe,por la. del 
primero,en lineas reftas.D B.B E.Iuego t a m b e n eftan en li­
neas reftas.Z B.B I,por la,if ,de l , i , Digo que fon recíprocos 
los lados de los dos.A B , E C, 
que eftan junto a yguales angu 
los,efto esjtj como fe ha la.B D 
corda .BEja í l i e s l a j lB ,con la , 
BZ.cüpla fe el parallelográmo 
Z E,pues porq(por la fuppoii 
c ió) es ygual elpaíiélográmo, 

A B,al paráilelográmo,B C, y e s v n 0 t i o , Z E,luego,j>or ía,7 
del,?, fera que como, A B ,con } Z E,aflL BC,cpn,Z E,y tomo 
AB,con,Z E.aífi,D B,con,B E,y comp,B C,con,Z E,aifi,lB 
con_,B Z,hiegp,porla , i ,del , f ,como,DB,con,B E,aífi,lB,ca 
B Z.luegolos lados de ios dos paraí lelogramos, A B , BC,q 
¡eftan junto a yguales ángulos fon recíprocos, 
Pero fean recíprocos los lados q eftan junto a yguales angu 
los,y fea q como,DB,con,B E,aífi,l B,con,B Z, Digo que es 
yguaí el parallelográmo, A B. al parallel cgrámo,B C,Porq 
como feha,DB,épn,B E,aí]*i,lB,con,BZ,y tábiencomo,DB. 
co,B E,afl*i,por Ia,i,deJ,6,elparallelogramp,AB,con el para 
líelograrno.Z E.y coroo.I B,cp,B Z .̂affi elparaílelogramo.B 
C.co elpalíelQgramo.Z E,J»ego(por i¿.ií.del.fOcomo.A B, 
c&.Z E.aífi.B C.con Z E,luego yguaí es el galleíográmo, Á B 
áigaüelográmo.B C.lpegp Jos lados de yguales y equiángu­
los paraílelogramos fon recíprecos,los quales eftan junto % 
yguales ángulo?. Y los paralleíogramos que tienen el yrián-' 
galo yguaí a lvn ángulo y fus lados fon reciprocas también, 
el/pi fon yguales entre &U> qual conuino demoftrarfe., , \ 

ThfioreiB¿4o Própofic|on sif, '", ' 

f Son recíprocos los lados 3¡ e fta jutp a ygua­
les águlos dejos triaguios yguales y q tiene el 
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vn anghlo ygualalvn águlo:y los triaguios cj 
rieríc el vn ángulo ygual al vn ángulo, yfus la 
dos íó reciprocoSjtábié ellos íoyguales écre íi 
r»Seáyguales los tnágulos. AB C A D E.y q tégá elvn angu 
lo ygual alvn águiojeftoes^langulo.B A C. ygual al ángulo 
D A E.Digo q los lados q eílá junto a yguales ángulos de los 
dos triaguios.A B C A D E.fon reciproeos ;cóuiene a faber q 
como feha.C A.có A D.aífi.E A.có.A B.Pógáfe,por 1a.r4.dei 
i,en lineas rectas.C A.có.A D.Luego en derecho efta.E A,có 
A B.y tirefe la iiiieá.BD.Pues porq 
(p'orlafuppoílcío)eí t r iagulo.ÁBG' 
es yguáí al triagulo. A DS.y ejvn o 
tro.BAD.Luego(por la.7.del^.)£e. 
ra q como el triagulo .A C B.fe ha 
có el triagulo. ABD.affieí triagulo" 
A E D.có eimifmo triagulo. AB D 
y como ei triagulo. A BC,có el tria 
guio. A B D.aífrla. C A.có la. A D . E 
por la.i.dl.ó^y tábie / po r la mifma 
comoel t r iágülo .EAD.cou.B A D . aífi la.E A.có la.A B. fue 
go(porla.n.del.5.)como la.C A.aía.A D.aíírla.E A.ak .BA 
luego fon recíprocos los lados q ellan junto a yguales alíga­
los de los triángulos. A B C A D E.Pero fean recíprocos los 
lados de los dos triángulos. A B C A D E. y íeaque como fe 
ha.C A.con.A D . a f i t la. E A-conla, A B . digo que es ygtral ei 
triangulOjA B C a l trianguio.A DErPorque tirada otravez 
B D po rque como fe ha la.C A.con ía. A D.affi la.E A. con la 
A B.Y como fe ha la.CA.con la.A D, aífi el trianguio.A B C . 
con el triangulo. RA D.y como la.E A con la.A B. aífi el tri 
angulo.E A D.con el trianguío.B A D. luego como ei'trian­
guio.A E C.con el triangulo.B A Diaífí el triangulo . E A D. 
eó el triáguIo\B A D,luego cada vno délos dos. A B C,E A D 
tiene vna mifma razó có^B A D Juego,por la.^ciU, f ,yguaí es 
dtr iáguloiA B C,al t-mguloJS AD 4 Luegc?íoa recipocos ios 

lados 
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lados qeftanjuntó a yguales ángulos délos triángulos ygua 
les y que tienen el vn ángulo ygual al vn angulo,y los í.'iágu 
los que tienen el vn ángulo ygual al vn angulo,y fus lados fó 
reciprocoSjtambien ellos fon yguales.entreii.Lo qual cohiñ 
no demoftrarfe. »« ;,„. > 

Theorema.i i . : . Propoíicion. 16 , , í 

^"Si quatro lineas rectas fueren proporciona 
les,el rectángulo comprehendido debaxo de 
las dos extremas es ygual al comprehendido 
debaxo délas dos medias:y^ el rectánguloco 
prehendido debaxade las extremas £if¿re y' r 

gual al que fe contiene debaxo délas de e me 
dio las qtro lineas rectas ferá proporcionales 

£*Sean quatro lineas reftas ptoporcionales,B A. C D.E,Z. 
que como la.A B.a la.C JJ¿aíE la.E.a la.Z, digo queel rectan 
guio comprehendido debaxo déla.A B. y dela.Z,,esygüal al 
rectángulo que íe contiene de­
baxo dela.C D . y de la.E. P o r q 
faquenfe(por la .ii .del .i.) defde 
los púnelos . A . C . en ángulos 
rectos fobre, A B. CD.lineas re­
ctas las dos.A 1,C T. y ponga fe 
(por la.2, del . i .) la. A I.ygual a 
la.Z.y la.C T.ygual a la.E.y cun , . ; . ' • ,- , [ : 1 
plan fe los parallelogrammos. B ¡ ————'A 
I B . T D . y p o r q u e c o m o f e h a l a ; •. j • r . p / — " " ; ; c 

A B.có la.C D.alfi es la,E.có ía, ¡ z •••• 
Z.y es ygual la,E.ala. CT y la.Z.a Ia.AI.Iuego fera q como la 
AÉjCÓla.CD.aíl'i.CTjCÓla.A I,luego(porla.i4.del.6.)Iosía 
dos délosparalielográmos.BI.D T.fon recíprocos, qeftan 
junto a yguales ángulos, y de los parallelogrammos equi -

ángulos 
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EVCLIDES, 107. 
angulosciyos lados fon recíprocos q eftan júto a yguales an 
gnlo«,ellos tábien fon yguales Juego el parallelográmo. B í. 
es ygual al parallclogramo. D T.y es el parallelográmo. B I. 
el q fe comprehende debaxo de!a.AB.y déla.Z.porq la. A I. 
es ygual a la.Z.y el parallelogramo.DT.es el que fe cóprehé 
de debaxo dela.C D .y dela.E.porq es ygual la.C T.a la.E.lue 
go el reótágulo cótenido debaxo dela.A B.y dela.Z.es ygual 
al rectángulo q fe contiene debaxo dela.C D.y de la.E. Pero 
fea yguaLel rectángulo q fe comprehende debaxo de la. A B 
y de la.Z.al rectángulo q es cóprehendido debaxo de la.C D 
y dela.EJDigo que las quatro lineas rectas feran proporcio 
nalesjque como fe ha La,AB.có.la.C D.aflí la^E.có la.Z. Por 
q hechas las mifmas colas por q el q es cóprehédido dbaxo 
de la.A B.y dela.Z.e&ygiirfal que es cóprehendido debaxo 
de l a .CD. y dela.E.y efqdebaxodela.A B.y dela.Z.es el re-» 
ctangulo.B Lporque la.A l.es ygual ala.Z.y el que debaxo 3 
la.C D.y dela.Eles eí rectángulo. D T.porque es ygual la.C 
T.a la.E Juego-E l. es ygual al rectángulo.DT,y fon equian -
gulos.Y fon recíprocos los lados q eftan junto a yguales án­
gulos de íósparallelogrambs ygúaíes-y. .equiángulos(porla 
i4.del.6¿)ííregofera ( p o r la .10.del, j ; .)q como la. A B.a la.C 
D.aflila.C T.a la.A l.y es ygual¡a.C T.ala.E;y lá,A 1 .ala.Z, 
luego fera que como la.A B.con la.C D.aflí la.E.có la.Z, Lúe 
go fi quatro lineas rectas fueren pr.oportionaiés,él Vectangu 
lo cóprehendido debaxo de lasdosext remas es ygual al re­
ctángulo cóprehendido debaxo délas dos de en medio.Y fiel 
rectángulo cóprehendido debaxo de las dos extremas es y-
gúaí al rectangplbfcomprehendído debaxo de íás dos de en 
mediodías quatro lineas rectas ferá proporcionales, lo qual 
cbnuemaáemoftrarfe,; 

Theoreraa. 12,, Propofício. 1 7 . 

^Si tres lineas rectas fueren proporcionales, 
el rectángulo c] es comprehedido debaxo de 

las 
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las extremas esygual al quadrado queíe haze 
déla de en medio: y íi el rectángulo que eí; co 
tenido debaxo de las extremas fuere ygual ai 
quadrado déla de en mcdio ?Ias tres lineas re­
ctas í'eran proporcionales,. .? i. 0* 

p&tSean tres lineas rectas proporcionales. A.B.C. que corno 
la.A.con ía.B.afli la.B.con la.C.Digo que el rectángulo com 
prehendido debaxo délas dos,A.C,es ygual al quadrado.de 
la.B.P6gafe(porIa.2.deLi.)laIineá.D.ygual ala.B.y porque 
(por ía fuppoficion)como fe lia la. A.con Ía.B.afli l a ,B . cania 
C,y es ygual la.B.a la.D.luego(por la .7-del.f . )COHIO la. A .CÓ 

!a.B.«/l"i la.D.con Ia,€.Yii quatro lineas rectas fnerépropor 
Clónales el rectángulo comprehendido debaxo dé iakextrc» 
mas es ygual al rectángulo que fe v- ' '• 
contiene debaxo de las de en me- 1 
dio(por la, ié.del ,6 , ) luego el que\> -•>' 
íe comprehende debaxo de. A.C. I fc '~ 7 " 
ygual es al que debaxo de las . B . 
D-y «i que debaxo de ias.B. D . es 
e lqüadrádo dela.B. porque la.B. 
es yguaí a la. D.Iuego el rectangu 
ío comprehendido debaxo de.A. 
C-es ygual al quadrado que fe ha 
ze de la .B. Pero fea que el que es 
debaxo de. A,C, comprehendido <*/'•' 9. F Í ? ¿<% 
fea ygual ai quadrado de Ía.B,Digo que fera qne cómo la. A 
ala.b.affi la.B.a la.C. Porque hechas fas mifmas cofas, porq 
ei rectángulo de la. A.y de Ia.C.es ygual al quadrado dela.B. 
y el quadrado de la.B.es el que debaxo d la.B.y de la.D.porq 
es ygual la B.a la, D Juego, el q es cóf crudo debaxo de la, A.y 
de b.C.cs yguaí al q debaxo cíela,B.y déla.D.y íi el q debaxo « 
délas extremas fuere ygual al que debaxo acias de éiiwiedio 

Jas qua 
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las qnat'roíineasrectas íbnproporciona!es(por la.i6.úel.<í,) 

Tuegocorno fe ha la. A.con la. B.aili la.D.con la.C,y es yguaí 
la.Bjala.D.luego como la.A.có la.B.aíi'ila.B.có la.C. Luego 
fítres lineas recias fuere proporcionales e! rectágulo copre 
hendido debaxo de las extremas es ygual al quadrado déla 
deenmediojy fi el rectágulo que es comprehedido debaxo 
délas extremas esygual al quadradodela de é mediodas tres 

Tíneas rectas ferá ¿)porcionales.Lo qual cóuenia demoftrar. 

r •••«.• Problema.6 . Propoficion.i8, 

^Dc ?ma linea dada r e d a defcribir vn re&ili-
neo femejante y femejantemence puerto a vn 
rectilíneo dado. - . 

ra»Sea la linea recta dada.A B.y el rectilíneo dado.C E.con* 
üiene hazer de ía linea recta dada.AB.vn rectilíneo femejan 
te al reótilineo.C E.y femejantemente pueíto.Tirefe la linea 
D Z.y hagáfe(porIa.23.del.i.)fobre la linea recta.A B.y fo-
breíos pnnctos en ella. A .B.el angnló. A I B . ygualal angu 
lo.CZ D .y el angnlo.A B í.ygual al ángulo • C D Z. luego"el 
angulo .D C Z.q re 
ñ a es ygual al án­
gulo. Á B L l u e g o ZR- g 
e l j t r ianguip . czD / 
es equiágulo al tri j x. 
anguío.l A B (por I ¿ t % ] 
la.4.deí. 6 i ) luego & L. n¡§-
esproporcionalmente^que como fe ha.ZD.fcon ía.I B.aífi. Z 
C.conla.í A.yia .CD .cóla .A B.Otro fihagafe(por Ia.z3.di.!. 
fobre la linea reéta.B l.y fobre los punctos en ella. B.I. elán 
guío.B I T.ygual ai angulo.D Z E.y el anguío.l B T.ygual al 
angulo.Z D E.Iuego el angulo.E.q refta es ypual al águlo. T. 
quereí taJuegoel triágulo-Z D E.es equiángulo al triangulo 

I B T 

http://eljtrianguip.cz
http://Ia.z3.di


L I B R O S E X T O D E 
1B T.luegb fera proporcionalmente q como fe ha la .Z D .co 
1 B.all'i la.Z E.con la.l T .y la.E D .con la.T B.(por la .4.3eU) 
y efta demoftrado que como la.Z DjCÓ la.lB.aífi la.Z C.con 
la.l A.y la.C D .có ía.A B.Iucgo(por la.ii. del,?.) como fe ha 
C Z.con la. A l.aífi la.C D .con la.A B.y la.Z E.có la.I T.ytam. 
bien la.E D .con la.T B.Yporque es ygual el angulo.C Z D .al 
angulo .A 1 B,y el ángulo. D Z E.al angulo.B T Í . luego el án­
gulo todo.C Z E.es ygual alangulo todo. A1 T-y por lo mif­
mo tábien el angulo.C D E.es ygual al ángulo. A B T .y es t a 
bien el angulo.C.ygual al angulo.A.y el ángulo . E .al ángulo 
T.luego.A T .es equiángulo al mífmo.C E. y tiene proporcio 
nales a el los lados que eftan junto.a yguales ángulos.Luego 
(por la.i.definició del,6..)el reéfilineo.A T .es femejante al re 
ftilineo.C E.Iuego de vna linea refta dada. A B. efta defcrito 
el rectilineo.AB.femejantey femejátementepuefto ál rectili 
aeo.C E.lo qual conuenia hazer fe. 

Theorema.13 Propoíicion. ly 1 *"v 

íjXos triángulos femejátes entre íl efta. en du 
pía razón délos lados de femejante razón. ; 

e^Sean los triángulos.A B C.DEZ.femejántes,y que tégah 
ygual elangulo.B.al ángulo.E.-y que como fe ha.A B.con.BC 
aílijD E.có E Z.demanera q.B C.y.E Z.fean de femejante ra 
zon. Digo que el triangulo. A B C . al tnanguló ,DEZ. t Íene 
doblada razó que.B C.ala.E Z, 
Tome fe(por.la.i i . de l . 6 . )a la, 
B C,y a la.E Z.vna tercera p r o -
porcional.B L de fuerte q fe ha 
yan q como la. B C. con la.E Z. 
aífi la.E Z . con Ía.B l.y tire fe la 
A l.Pues porque fe han q como 
Ja, A B.con la,S C,aíli la.D E có 
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la.E Z.lu¿go al traftrocado(por la.i6.51.f.)eotrjo la,AB cola 
D E.afsi la.B Ccóla .E Z.y como la.B C.có la.E Z. afli es,E Z. 
cóla.B l.lnego(por la.u.del.y)como la.A B.có la.D E}aís¿ ia. 
EZ.cóla.B Lluego, (por. la .iy.del.ó^Ios lados délos triaguios 
A B I . D E Z . fon recíprocos q e M junto a yguales ángulos. Y 
ios triángulos que tienen el vn ángulo ygual al vn ángulo _> y 
fus lados fon reciprocos^tambien ellos fon yguales entre ii 
por la mifma.)luego el triangulo.A B Ees ygualal triangulo 
P E Z . Y porque es que como fe ha.BC.con la.EZ.afsi la .EZ 
con la,B l.y íi tres lineas recias fuere proportiouales. La pri 
mera ala tercera tendrá doblada razón que ala fegunda,lue~ 
go la.B C.ala.B í.tiene doblada razón que ala E Z.(por ia.io 
definicíS del.j.)y como fe ha la.B C.con la.B I.afsi el triangu 
lo.A B C.con el triangulo.A B I.(por la.i.del.ó.)luego el tria 
guio.A B C.tiene al triangulo.A B l.por la mifma definición 
doblada razón que la.B C.ala.E Z.y es ygual el triangulo. A-
B I.al triangulo.D E Z.luego también eí triangulo,A B C. al 
triangulo.D E Z.tiene doblada razón que la.B C.ala.E Z.lue 
go. los triángulos femejantes entre fi.eftan en doblada razón 
délos lados defemejáte r a z o n j o qual cóuenia demoftrarfe. 

Corolario. . 
^ De aquí es manifieílo que íi tres lineas re­
ctas fueren proporcionales como fe ha la pri 
mera co la tercera3afsi el triangulo de la pri­
mera con aquel triagulo que es femejáte y fe 
mcjantcménte defcripto deía fegunda. Porq 
eíta demoftrado que como la.C B.con la. B I 
afsi eltrianoulo.A B C.con el trianp-ulo. D E , 
Z.lo qual conuenia demoftrarfe. 

Theorema.14. Propoficion.20. 
P Se-
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^"Semejantes polígonos fe diuiden eniemejá 
tes triágulosy yguales en numero^ en femeja. 
te razón con los todos,y el polígono al poírgo 
no tiene doblada razón que el lado de femeja 
te razo aliado de ícmejante razón. 

Sean femejantes los polígonos. A B C D E . Z I TKL.yfea 
A B.de fe mej ante razo ala.Z I,Digo q los polígonos. A B C 
D E.Z 1 T K L.fe diuiden en triángulos femejantes y yguales 
en numero,y errfemeyanterazó con los todos,y el polígono 
A B C D E.tiene doblada razo alpoligono. Z l T K L , d e l a q 
tiene. A B.a la.Z LTirenfe.B E.E C l L.L T . Porq el polígono 
A B C D E(por la fupoficion)es femejante al polígono; Z I T 
K L.es ygual eí anguío.B A E.al anguio.1 Z L.y habranfe qué 
eomo Ia.B A.con la.A E.aííi la.IZ.eon la.Z L.Pues porq fon 
los dos triangulos.A B E.Z 1L. que tienen el vn angtiío ygual 
al vn ángulo, y proportionaíes los lados de junto a yguales 
ángulos. Luego(por la.6.del. 6 .)el triangulo.A BE.es equian 
guío al triangulo.Z 1 L.por lo qual también femeja nte.y es y 
gual también el angulo.A B E.al angulo.Z 1 L.y t c d o el angu 
guío .A B C.es ygual a todo eí angulo.Z I T.por la femejanca 
de los pobgonos.Luego el ángulo que refta.E B C.esyguál al 
ángulo querefta.L I T.Y porque por la femejanca de los dos 
triángulos. AB E.Z 1 L.e&que como fe ha la.E B.con la. B A., 
aífi la.L l.con la.l Z.y también por la femejanca délos poligo 
nos es que como fe ha la.A B.con ía. B-Ciaftí la.Z l.con la. 1 T 
luego por ygual(por la,22.del.?)fera que como la.E B.con ía 
B Cafli la.L f.con ía.l T.y los lados fon proportionaíes que 
eftá juco a los yguales águíos.EBC.LÍ T.luego,por la;6.deí. 6 
es-equiángulo ei triangulo.E B C a l triangulo.L 1 T,por lo §1 
también el triangulo, E B C,es femejante al triangulo,L lT,y 
por eíío tambienQpor la.i,difinicion deí ,6 , )el trJágulo,ECD r -
es femejante al triangulo.L T K.luego los polígonos.. A B C 
P E.Z I T K L. eftan diuididas en femejantes triángulos y y-
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guales en numero.Digo otrofi que fon de femejante razón 
con íbstodos,eftoes,que fon proporcionales y anteceden­
tes.A BE.EB C.EC D.pero cofequentes de ellos.Z I L.L IT 
1T K.y que el polígono. A B C D E.con el polígono.Z 1 T K L 
tiene doblada razón que el lado de femejante razón con el 
lado de femejante razon,efto es,que,AB.con.Z I.Tiréfe.A C 
Z T.y porque por la femejanca de los polígonos es ygual el 
angulo.A B C a l angulo.Z! T.y es que como fe h a . A B . con 
B C.afli la.Z Lcon.1 T.Iuego el triangulo.A B C.(por la .6 .del 
6,)es equiángulo al tríangulo.Z 1 T.Iuego es ygual e 1 ángulo-
B AC.al anguío.l Z T.y el angulo.B C A.al anguío.l TZ.ypor 
que es ygual ei angulo.B A M,al ángulo. 1Z N. y ella demo­
ftrado que el angulo.A B M.es ygual al ángulo . Z 1 N . luego 
el ángulo que refta.A MB.es ygu al al ángulo que refta,Z N l 
luegofporla .f í .deI .á .)el t r iangulo,ABM.esequiángulo ál 
triagulo 
ZlN.De 
lamifma 
manera JB 
tábié de 
moftra *> 
remos q 
el trian­
gulo . B 
M C . e s 
equiángulo al tríangulo.l N T . luego es proporcionalmente* 
(por la^.del.^Oque como fe ha la. A M.con la.M B .aííi la. Z 
;N.con la.N LPero como.B M.con,M Caííi . l N.eon N T.por 
lo qual por ygu?.l(porla,22.del.5.)como fe ha la.A M.có . M 
C.aíll.Z N.có. N T.y como la.A M.có la,M C . afli el triágujo. 
JL B M-có el triangulo.MB C.y el.A M E.có el.E M C,porque 
fon entre fi unimos como las bafes (por la.l. del. <3,)y como 
vnod ios antecédeles avno délos cófequétes(porlaa^.del.f 
aífi todos, jos anteeedétes a todos ios cófeqiiStes.Luegopor 
íacóucrfió deíaa.definid 5 de l .6 . comofeh«cl triágulo.AMB 

P a - conel 
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co el triágulo.B M C.aíli. A E B.con.C B E.y aífi como. A MB 
con.B M C.afsi. A M.con,M C,luego,por la.n.del.?.comola 
A M.con la.M C.áfsi el triangulo.A B E.con el trianguIo.EB 
C.y por tanto como.Z N có.N T. afsi el triangulo.Z I L,con 
el triangulo.IL T.Iuego es que como fehala .AM.conla.M 
C.afsi.Z N.con.N T.Iuego tábié,por Ia.11.del.5r. como el tria 
guld.A B E.con el triágulo.B E C.afsi el triágulo.Z I L.eó el 
triágulo.I L T.y al traftrocado,por la.ió.del.?.como el tria 
guío. A B E.con el triangulo.Z I L.afsi el triangulo'.B E C.c5 
el triangulo.l L T.Tambien demoftraremos déla mifma ma 
nera,tiradas.BD.I R q u é también como eltriangülo. E B C. 
con el triangul o.L I T.afsi el triangulo.E C D. con el t r ián­
gulo, L T K. Y porque es que como fe ha el triangulo! A B E, 
con él triangulOjZ I L.afsi el triangulo.E B C.con el triangu 
lo.L I T.y también el triangulo,EC D.con eltriangulo.L T 
K luego tambíé,por la.i2.dél\p.into,como vnodelos antecé 
dentes a vno délos configuientes. afsi todos los anteceden­
tes a todos los configuientesduego como fe ha el triangulo 
A B E.con el triangulo.Z I L.afsi el polígono. ABC D E.con 
elpoligono.Z I T K L.Pero el triangulo, A B E. al triangulo 
Z I L.tiene doblada razon,que.AB:lado defemejanté razori 
a Z I,lado de femejante razon,porque los triángulos femeja 
tes eftan en doblada razon,delos lados de femejante razón 
porIa .i9 .del .6 .1uegotábien el poligono.A B C DE.t iene do 
blada razón al poligono.Z I T K L.que la.A B.lado de femé 
jante razón a la,Z I. lado de femejante razon,Luego femejí-
tes polígonos fe diuiden en femejantes triangulós^yyguales 
en numero,y en femejante razón coh los t odos , y el poligo 
ño al polígono tiene doblada razón que el lado de femejáté 
razó al iado de femejáte razó,lo qual cóuenia demoftrar fe 

Primer corelario. 
Por tanto vniuerCálmente es manifieíro q las 
figuras femejantes rectilíneas entre íl eftá en 

http://Ia.11.del.5r


Cl E V C L I D E S n i 

dupla ¿azon de los lados de femejante razón 
Y íi He las dos .AB.Z I . tomamos o t rap ropor 
tional.x.lamifma.AB . 
a la . .X. t ienedupíara A , 
z o n q l a . A B . a la . Zl,""• x , , ~ 
pero tiene también el pol ígono o quadrilatc 
to al quadri latero dupla razón q el lado de fe 
mejante razón al lado de femejáte r a z o , efto 
es.A B^a la.Z l.y efto viofe enlos t r iaguios. Y 
también femejanteméte fe demoftrara enlos 
quadrados íemejariíes q fon en dupla razón 
délos Jados desemejante razóm.y viofe t am­
bién en los tr iángulos. [)\ ? ' * •''.'; 

f ^ S e g u n d o corolar io. 
Bor tanto tábien vníuer 
falmente es manifieíto 
que íl tres lineas rec ias , t 

B 

fueren proporcionales fera que como la pri­
mera a la tercera,aífi la figura que es deferirá 
déla primera á la q de la fegunda femejante, 
y femejantemente, / ; v 

En otra manera y mas fácil mente demoftraremosfér los trt 
ángulos de femejante razon.Haganfe otra vez los polígonos 
A BC D E.Z I T K L . y tiren fe.BE.E C.I L.L T. digo que co 
mo fe ha el triangulo,A B E.con.Z I L,affí,E B C.con . L I T . 
y tambien.C D E con.T K L.porque es femejante el triangu-
ío,A B E.al triangulo.Z I L.luego(por la dezinueue del.6.) el 

P i trian-
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triangulo. A B E.tiene dupla razón al triangulo. Z I L.que la 
B E.a la.I L.y por tanto también eí triangulo.E E C. al trian­
gu lo , IL T.tiene dupla ra­
zó que el lado. B E.al la do 
I L.Luego fera quecomo el 
triangulo.AB E,al triangu 
Ío,Z I L,aíT¿ el triangulo. B 
E Cal triangulo. 1L T . O 
trofi porque el triagulo. E 
B C. es femejante al triágu 
lo.L I T.luego.E B C.tiene 
al triangulo.L 1 T.dupla ra 
zon que la recta HneaC E.a la reéta linea.TL. y permita ca» 
fa también el triangulo.E C D.tiéne doblada razón al trian-
gulo.LTK-que la.C E.a Ía-.TL luego fera quecomo el trian» 
gulo.B E Caí triangulo.I LT. afl'i.C D E.al triangulo. LTK. 
y viofe que como.E B Ccon.LIT. afín A B E.con.Z I L.luego 
también por la.n,del.c.como, A BE,con Z1 L,aflj,B E C, co 
1L Tjíuego tambié(por ¡a.n.del.f.) como vno de ios antece 
dentes a vno de ios cófequentes-, afli todos los antecedentes 
atodos los confequentes,y lo de mas como en laprimera de 
snoftracíon.Lo qual conuenia demoftrar» 

Theorema.i j*. Propoficion.2i. ' p 

^Los que a vn mifmo re&ilineo fon fcmejaa 
tcsjfon femejantes entre íl. 
##¿Seael vno y el otro 
délos dos rectilíneos .A 
B.femejáte al reéHineo / A \ / c \ / B 

Cdigo que tambié, A.es / ¿ ^ ¿-
femejante a,B.porqueef 
femejáte el rectilíneo, A alre£tilineo.C,fera le tábien equiSga 
lo (por ía cóuerfion deía.i.definicion deí.6,)y tendrá propor 
«ionaíes los ladesq eftan juco a yguales ángulos 3 Yten porq 
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B.es femejante al refrilineo.C.luego es equiágulo a eí,por la 
miíma,y tiene proporcionales los lados que eftan junto a y -
guales anguIos.Luego cada vno de los dos,A.B. es equiangu 
lo a. C,por la*6.del.6, y tiene proporcionales los lados que 
eftan jnnto ayguales angulos.Por lo qual,porla in ifmajtam 
bien. A.es equiángulo, a B.y tiene proporcionales los lados 
de junto ayguales angulos.luego.B.es femejante a.A.loqual 
eonuenia demoftrar. 

Theorema. iC. Propoficion.21. 

^"Si quat ro lineas recias fueren proporc iona 
l e S j t a m b i e n los rectilíneos que fe haze de e-
l ías f e m e j a n t e s y f e m e j a n t e m e n t e deferitos, 
feran proporcionalcs:y íl los rectilíneos de e-
lías fueren proporcionales , t ambién las mif­
mas lincas re&as feran proporcionales, 

í"»>Sean quatro lineas rectas. A B.C D.E Z.I T, que como ía 
A B.con la,C D.affi Ia.E Z.con la.l T.y haganfe,por Íaa8, di 
fexto,dela. A B.y dela.C D 
los rectilíneos. K A B . L C 
D.femejantes.y femejante 
mente pueftos,y délas dos 
E Z.I T, por la mifma, !os 
rectilíneos, M Z,N T , fe-
mejátesyfemejátemete pu 
eftos Digo q como fe ha,K 
A B,có.L C D afli e$, M Z. 
cbn. N T.Porque tome fe, 
por la,ii,dél,6.vnatercera 
¿pporcioual.X. de las dos, 
A B. C D. y vna tercia propo rcion al. O. de las d os.E Z, I T . 
y porque es que como ¡a. A B. có la.C U aífi la.E Z.có la, 1 T 
y como la.C D.a la.X,aflTla.l T .có lá.OJuegoporygual,por 

P 4 la.s¿ 
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la.zi.deLfOcomo la.AB.ala.X Jafsila.EZ;ala.O.Pér"o como 
la A B>ala.X.afsi. K A B.c6,LCD(por el corelario.2.dela.2o. 
del .6 . ) luegocomola.EZ.ala .0 .afsi .M.Z.eó-NT.Pero fea q 
como.K A B.có.LCD.afsi.M Z.eó.:NT.digo q fera q como. A 
B.có CD.afsi.E Z,conJ T .porq hagafe (por la.22.del.6.)qco 
mo la.A B.có la.C D¿afsi la.E Z.cOn.P R.y defcribafe (por la 
Sjdel.ó^dela.linea P R.el.S R¡femejante yXemejanteméte áf 
cripto a cada vno délos dos.MZ .NT .Pues porque es que co 
mo ,A B,con.C B.afsi.EZ.con.P R.y fe han hecho délas dos 
A B.C D.losyK A B.L C D;lemejantes y femejantemécepue; 
ftos,y délas dósJE Z. P R A los femejantes y fémejantemente 
pueftosjMZ.SR.luegoferáque-como.K AB.cón.LCD.afsi 
M Zlcó.SR.y como KA B .có.LC D-afsi.MZ-có.NÍT. luego 
tábié(por la.u¿del.f.como,M*Z'.có.S R,alfi.M.Z.có.N T.lue 
go (por la-p.del.f.^Z M^tiene vna mifmá razó con cada vno 
delosdos.N,T.S R.luego'ygual es.NT.a.S R.y es lefemejáte 
y femejanteméce pueitOjluego.IT.es ygual a.P R.Y porq es 
como. A B .ala,CD.afsi;EZ.có.PR >yesygual.PR,ala.IT.lué 
go feraque como;A B.có. C D-afsi.E Z.con.l T.Luego fi qua 
tro-lineas recias fuere proportionaiesjtambien los rectiline 
Os quefonhechos dellas femejantes y fémejantemente def* 
criptos feran proportionaIes,y fi los rectilíneos hechos de-
Has femejantes y fémejantemente hechos fueren proport io 
nales,tambien las mifmas lineas rectas feran proportiona--
les,lo qual cohüinodemoftrarfe. 

^Lemma.-L "" •" í "\ 
^Emperacjíi losrectilíneos ftreteriyguaíes^ 
femejantes los lados fuybs dé femejante razo 
ferá yguales etre í i , demoítrarlo:Hemos afsi. 
£&¡Sean yguales y femejantesíbs rectilineos.N T . S R.y'fea 
que como. T I.eóílN^afsijP R.con.P S.digo que es y güál iá.; 
R P.ala.l T p o r q u e fi fon defiguales, la vná dellas fera ma-
yordea mayor.P R.que.T l.y porque es como.R P.eon. P S 

" .1 : h afsL 
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aísi.TTcon.I N.luego tábien al traftrocaJo^por la.ró. del. y, 
como.R P.con.Tl .afs i .PS.coiUNyes mayor la.P R.que la 
T Lluego mayor es.P S.que la. lN.por lo qual tambten.RS. 

. es mayor que.TN,y es también ygua lpo r la fuppoficiQndo 
qual es impoflible.Luego.P R. en ningúa manera es defígual 
a ia.T I.Luego fera ygual ,1o qual conuino demoitrarfe. 

•J . Theorema.17. Propoficion.23, 

^"Los paraílelogramos equiágulos tienen en 
trc íi la razón compuerta délos lados. 
#*)Seitrilos paralelogramos equiángulos. A C.C Z, que ten­
gan ygual el ángulo B C D.al angulo.E C l.digo que el parar 
le logramo.ACalparale l0gramo.CZ .tiene la razón com­
puerta délos lados,eít.o esde aquella que tiene.B C.con C l.y 
de.aquella que tiene.DC.con.C E .porque pongafe,por la.14 
deLi.de manera que efire en linea reéta.B C.có.C l.luego,por 
la mifma.D Céf t acon . C E.en li- • . 
nea re£ta.,Cumpta fe el parallelo * ^ 
g r i m o s o l.ypongafe vna linea re 
ña.K.y hagafe^por laUz.del.6__.) 
que como la.B C.aíaX l.afsila.K. 
ala.L.y quecomo la .D C a l a . C E 
afsi la.L.ala.M.Iuego las razones 
de ia.K.ala.L.y dela^L.ala.M. fon 
vnas mifmas alas razones delosla j 
dos.B Cala.C l.y dela.D C a la.C J 
E . P e r b ía razón d e l a ^ a í a ^ M / í e 
compone deía razón dela.K, ala, ! 
L.y dela.L,ala,M,porlo qual tam 
bien la,K,aia M,tiene la razón compuerta délos lados,y por 
que es que como,B C,con,C I,afsi el paralelogramb; A C,aí 
paralleíogramo^C T,por la^j^dé^y como.B C. con. C I.aífi 
K.con,L,Luego tambien(por la onz§del. :y0comO-la;K.cq la 

•¡ . ' 1 • L.aíf i 

http://lelogramo.ACalparalel0gramo.CZ
http://deLi.de


L I B R O S E X T O D E . 
L.aífi.A C.con CT.Otroí i porque es que como.D CVc'o.CE. 
aífi el paraílelográmo.C T.con el parallelogramo.C Z.y aífi 
como,D C.con.C E.aíli.L.có.M. Luégo( porla mifma)como 
L.con.M.alli el paraílelográmo.C T.con el parallelográmo. 
C Z.Pues porq efta demoftrado que como la.K.con la.L. aífi 
el parallclogramo. A C.con el paraílelográmo.C T . Y como 
la.L con la.M.aífi el paraílelográmo.C T.con el parallelográ 
mo. C Z. luego por yguaí(por la.22.del.f.)como la.K. con la 
M.aíli ei parallelográmo. A C.con el parallelográmo. CZ.y 
IaJLcan la.M,tiene la razón compuerta de los lados. Luego 
cl parallelográmo. A C.con el paraIelogramo.C Z.tiene ía ra 
zon compuerta de los lados,luego los paraílelogramos eqüi 
ángulos tienen entre fi la razón compuerta de los lados. Lo 
qual conuino demoftrarfe. 

Theorema.i8. Propoíicion .14. 

^"Los paraílelogramos que eftan fobre la día 
gorial de todo parallelográmo fon femejátes 
al todo,y entre íi. 

¿*Sea eí paraíleí ogramo. A B C D.y fea fu diagonal. A C, y 
fobre la diagonal.A C.eften los paraíleiogramos.E I.T K.Di­
go que cada vno de los dos . E J. 
T K.parallelogrames, es femeja 
tea todo.A B CD.y entre fi,Por 
que fe tiro la linea.E Z.parallela 
al vn lado.B C.del triangulo.AB 
C.es proporcionaIme»te(por la 
fegunda del, 6. ) que como.B E. 
con.E A.aíl'i.C Z.c on.ZA.Otroíi 
porque fe tiro la linea. I Z.para-
lela alvn lado.DC.del triangulo 
A D C . es propercionaímente 
(pórla fegunda deL<S.)quecomo 

CZ, 
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CZ-cot^Z A.aífi.D l.con. A l.y afli como la.C Z. con la.Z A. 
afli eíta demoftrada laJB E.con la.E A.luego tambien(porla 
onzé del.y.)como la.B E.con la.E A,a.ñ'i la.D Lcon la.l A.lite 
go también componiendo(por la.iS.dei.y.^que como . B A . 
con.A E.aííi.D A. con. A 1 .y tral trocando(por Ia.16.del, f.'j 
quecomo.B A.con.A D.aífi.E A.con. A I.Luego fon propor ­
cionales los lados que eftá júto al ángulo coinú B A D.delos 
paraílelogramos.A B C D . El.y porque. 1 Z. es parallelaa la 
DC.es ygual(por la.29.deL1.el angulo.A 1 Z.al ángulo.ADC 
y el anguío.l Z A.al angulo.D C A.y es común eí ángulo. DA 
C.de los dos triángulos. A DC.A Z Lluego eí triangulo.D A 
C.es equiángulo al triangulo.A 1 Z.y por lo mifmo también 
el triangulo.A BC.es equiángulo al triangulo.A E Z. y t o d o 
el paraílelogramo. A B C D.es equiágulo al parallelográmo 
E LLuego es proporcionaImente(por la .4 ,del.ó.)que como 
fe ha.A D.con. A C.aíli.A l.con.l Z.y como. D C.con.C A. aífi 
fe ha.lZ.cou.Z A.Empero como fe ha.A Ccon.CB.all i fe ha 
A Z,con.Z E.y otrofi como.C B.con.B A.aíli.Z E.con.E A. y 
porque efta demoftrado que como-D C.con.C A.aíli.Z l.con 
Z A.emperocomo.AC,con.CB.aí f i ,AZ.con, ZE. Iuego es 
por yguaLpor la.22.del.5T,que como. D C.con.C B.aífi.l Z.co 
Z E.Iuego los lados que eftan junto a yguales ángulos de los 
paraílelogramos. A B C D.E Lío proporcionales.Luego, po r 
la primera definición del.6}el parallelográmo. A B C D. es fe 
mejante al parallelográiiio.E l.y por t an to también cl para-
llelogramo.A B C D.es femejante al paralleíográmo.KT.lue 
go cada qual de los dos.E l ,T K.parallelogramos es femejan 
te al parallelográmo. A B C D.y los rectilíneos que a vn mif 
m o rectiiineo fon femejantes también entre fi fon femejátes 
(por la ,21, del. 6.)Luego también el parallelográmo. EL es 
femejante al parallelogramo.T K.luego los parallelogram­
mos que eftan junto a la diagonal de todo parallelogrammo 
fon femejantes al todo,y entre íi.Lo qual fe hauia de demo= 
ftrar. 

Problcma.7. Propoficion,2j-. 
Hazer 
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^"Hazer vn femejante a vn re&ilineo di¿do, y 
veual a otro dado 
f*fe>Sea cl rectilíneo dado,al qual conuiene hazer o t ro femé-
jante.A B C.y aquien esmenefterhazerleyguál,fea,D, con­
uiene hazer vn femejáte al mifmo.A B C.y ygual al mifmo.D 
(por Ia .44,del , i ,)hagafe fobre la,B C,el parallelográmo .B E 
ygual al triangulo.A B C,y fobre la.C E . el parallelográmo. -
C M-ygual al parallelográmo.D ,enel angulo.Z C E. que es y 

. gual al ángulo.L EC,luego 
(por la.i4,del,i)la,BC,efta 
en la linea recta con, C Z,y 
la,L E,con la,E M , Y tome 
fe ( p o r Ia,i3,del.<3,) la , IT. 
media proporcional de las 
dos , B C, Z C, y defcribafe 
(por la , i8 ,del ,6 , )dela , l T , 
vn íemejante al mifmo,AB 
C,y femejanteméte pueílo 
K1 T , y porque es q como 
B C , con,l T , aííi,l T , con g 
C Z . y finieren tres lineas 
rectas proporcionales,com° fe ha la primera con la tercera 
aíTi la figura que fe haze de l a . i , con la figura que fe hazedela 
fegunda femejante y fémejantemente deferipta, Luego(por 
elcorelario ,2 ,dela ,20 ,del,6,)como Ia.J3 C,con la,CZ,aiTí el 
triangulo,A B C,CGn el triangulo,K I T . Pero como la, B C, 
con la,C Z.afil elparallelográmo ,B E,có el parallelográmo. 
EZ , luego tábien(por la.i,deL,.6)co.mo el triangulo, ABC ,co 
el trianguío,K IT,aífi elparalIeíográmo ,B E,c6 el parallelo 
gramo ,EZ , lucgo traftrocádo(por la,ió.del,?, q como el tri 
ángulo, A B C,cq el paralíelográmo ,B E,aífi el triangulo, K 
I T ,con el p?.ra!Íelogramo,E Z,y es ygual el t r iangulo, A B 
Cal parallelográmOjB E,Iuego el eriangu!o,K 1 T , es ygual 
aíparallelogrammo, EZ, Pero elparallelogrammo, EZ,es 
ygual al mifmo, D , luego cambien, K 1T, es ygual al mif­

mo, 
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m o . ü ^ í s . K I T.femejante al mifmo, A B C. luego hizo fe el 
miftrio.K 1 T.femejante al rectilíneo dado.A B C.y ygual avn 
otro.D.lo qual conuenia hazerfe. 

Theorema .19. Propoíicion. 26. 

i 

<[Si de vn parallelográmo fe quita otro para 
llelogramo femejante al todo y femejancemé 
te puerto teniendo con el vn ángulo común, 
efta fobre la mifma diagonal con el todo. 

• '9 

foDe el paralleíográmo.A B C D . quite fe el parallelogram 
mo.A Z.femejante aimiímo. A B C D.y feíñéjanteméte pue 
ílo teniendo común con el el ángulo D A B.Digo que ei mif­
mo. A B C D.efta fobre vna mifma diagonal con, A Z.porque 
finojfiespoífiblefeafudia- p 

gonaí. A T C.y fa que fe, p o r : ' 
la.}i.del.i,defde. T. la linea 
T K.parallela a cada vnade 
los dos. A D.B C.Pues por ­
que. A B C D.efta fobre vna 
mifma diagonal con . 1 K.es 
femejante,por la. 2 4 . deí .6. 
ABCD.al miímo.I K.luego 
es que como.D A.comA B» @ 
affi.1 A.con. A Kjpor la cóuerfion dela.i.difinició del.ó, y por 
la femejanca de los dos. C B A D.E Les que como.D A.có. A 
B.aífi.l A.coíi.A E.Luego 3por la.9.del.?.l A.tíene vna mifma 
razón con cada qual de las dos. A K. A E.Iuego la linea. AK. 
es ygual a la linea. A E.la menor a la mayor,Io qual es impo-
ífible.Luego. A B C D no eíta fobre la mifma diagonal que.K 
1, luego el parallelográmo. A BC D.efta fobre la mifma dia-
gonalque el parallelográmo. A Z.íuego fi de vn paralielogra 

' < mo 

•'•A. 
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m o Te quita otro parallelográmo femejante al todbV)í Seme­
jantemente puedo,teniendo cpn elvn ángulo comun,éftafo. 
bre la mifma diagonal con el todo.Lo qual conuenia demo­
ftrarfe. 

Theorema.20. Propoíicion. 27. 

^Dctodos los paraílelogramos pueítosfobte 
vna mifma linea recta y fakos por figuras pa 
Ilelogramas femejantes y íemejanteméccpue 
iras a aquel que es deferir© de la media,el ma 
yor parallelográmo es el q eíta pucílo^fobre 
ía media,íiendo femejante al tomado, 

¿*>Sea la línea rec)a.A B.y corte fe^porla-io,del. 1. por me­
dio en el puncto-C.y baga fe tambien,por la.i8.deL,6,fobreIa 
linea recta. A B.el parailelográmo.A D.falto por la figurapa 
rallelográma.D B.femejantey fémejantementepuefta ai di 
la n i ad de la.A B.efto es, C 
B.Digo que de todos los pa­
raílelogramos py eftosfobre 
l a . AB .yfal tos por figuras 
palleícgramas femejantes y 
femejantemétepueftas al pa 
rallelográmo.D B.el mayor 
es, A D.Pógafe fobre la linea 
recta, AB. el parallelográmo 
A Z,fa!tp pQt ía figura galle 
íogríiroa,Z.B, femejante y fe fl K 

mejantemente puefta¿LD A.Digo que mayor es. A D .'que 
Zd 'orque eiiemejante.DB.paraJlelográmO aiparáUe 

lográmo.Z B.Iuego eftan fobre ia miima diagonaI(por 
dei fes to )Saque fe fu diagonal.D B. y hágale IA figura-Pues. 

por 
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porquâSor la.42.de eLi.)es yguaLZ C a l mifino. Z E , pon -
ga fe'ifomun.Z B,luego todo.C T.es ygual a todo . K E , pero 
C T.esygualal.C í (por la.36.del.i.)porque la linca reóía.AC 
es ygual a la linea reéLa.C B.luego.I C.es ygual al.EK.ponga 
fecomun.C Z.luego todo . A Z.es ygual a todo el gnomon. L 
M N.por lo qual el parallelogr ámo.D BjCí'lo eSjA D. es ma­
yor que el parallelogiámo.A Z.Luego de todos los paraíle­
logramos que eftan fobre vna mifma linea recta,y faltos por 
figuras parallelogramasjfemejantcs y lemejantemente pue-
ftasa aquel que es defcrito de la media el mayor paral lelo­
grámo es el que efta puefto fobre la media, fiendo femejáte 
al tomado.Lo qual conuenia demoftrarfe. 

De oft-a manera. Sea otra vez.A B. diuidida por medio 
en el punfto.C.y fea el applicado .A L. falto por la figura ,-L 
B.y apliquefe otra vez fobre la.A B.eíparalleíográmo. Á E. 
falto por la figura paraiIelográma.E B.femejante y femejan 
tementepuefta al mifmo. L B^el 
qual es hecho de la mitad de la. A 
¿•Digo que.A L. aplicado a la mi 
tad es mayor que. AÉ. Porque es 
femejante.EB.al.LB. eftan fobre 
la mifma diagonal( por la. 2 6 . del 
6.}fea fía diagonal.E B. y defcriba 
fe la figuray porque es ygual.L Z 
aí .LT.porque la linea recta . Z I. 
es ygual a l*hnea.re&a.I T.Iuego 
mayor es.L Z.que no^K E. y és y- _ 
gual.LZ.almifrnO.DL.lueg o ma U 
yor es.D L.que no.K E.fea cbmúLED.luego todo . A L.es ma 
yor que todo. A Edo quaicontienia demoftrarfe.. 

Problema. 8, — Propoficibn.zSi 

^"Sobre vna linea recta aplicar vn parallelo­
grámo falto-en figura paralielógrama'femé' -
jare a vno dado,y ygua l a v » rectilíneo dado 

Per® 

í 
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Pero conuiene que el rectilíneo dado kVuien 
conuiene dar otro ygual, no íea mayor que t i 
hecho déla mitad, íicndo femejátes los toma 
dos,a aquel que de la mitad,yfemejate al que 
conuiene que falte. 
#a¿Sea la linea recia dada.A B . y eí rectilíneo dado a quien 
conuiene aífentar otro ygual fobre la. A B.fea. C,que no fea 
mayor q aquel que fe hizo de ia mitad,fiendo tomados femé 
jantes al que es «ecelfario qTefaltevn femejáte alparallelo 
gramo. D . Cóuiene pues 
fobre la linea recta dada 
AB.hazer vn parallelo-
grámoygual al rectilíneo 
dado,C,y q falte por vna 
figura paralleiográma q 
fea femejáte alparallelo 
gramo, D.Cortefe ia,AB 
por medio(por la,io,deí 
i,) ene lpuní lo , E,y def­
cr ibafepor Ía.i8,del,6,) 
dela,E B, el paralíelográ 
m o 3 E B Z I,femejanté al 
parallelográmo, D,y fe-
niejanteméte puefto,ycú 
piafe el parallelográmo, 
AÍ ,Aorapues o el par a-
llelogrémo, A I . es ygual 
al rectilíneo.Co mayor q eí(por la determinació.y fi,A I, es 
ygual al,C,ya efta echo lo q bufcamos,porq eftaria aílétado 
fobre la linea reda . A B.el parallelográmo. A I.yguaí ai reñí 
lineo dado.E y falto por ía figura paralleiográma . lB.feme-
jante al parallelográmo.D.Pero fi es mayor.E T.queno.C.y 
él parallelogr amo.T £.es ygual al paralklogramo .1 B.luego 

1 B, 
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IB.esjjjayor que.C:Y:en quanto es mayor.I B.que no. C.en 
talfcKceiTo feharaeí paralelográmo.K LM IsT.(pór la,2f.del 

' GOygüál¡ai parallelográma.D.y.femej ante y íemejantemea 
• te puefto.Y porque eiparalelogíámo.D.es femejante a. í B. 
luego tambien.K M. es femejante almifmo.l B. Sea pues de 
femejante rázon.K L,con.IE.y.L M.có . 1Z , y porque es y -
¿paLIB.alos dos.C.K- M.luego.IB.rñaypr es que.KM.luego 
mayor es.I E.que nq.K L.y.l Z.queno.L M.pógafe pues por 
la^.del. i^la. l X.ygual alá.K L-.y la.l O.ygual ala LM,ycuni 
piafe el paraleíográmo.X 1 0 P.Iuego.l P.esygual y femejá­
te aia.K M.Pero.K M.es femejante a.IB.Íuego también.IP. 
es femejante aLJ B.li!ego(por la .2tf .del. 6,) I P.eftacon.lB.fo 
bre vn?)mifma diagonal, fea fu dí'agonal.l PB.y hagafelafi­
gura.Pues porque.B Les ygual-a los dos.C,K M.de los qua 
les.I P.es ygual con.K JVÍ.luego él gnomó.F GH.es ygual có 
C.que r'efta.Yporque.-O B.es ygual comXS.luego todo .OB 
esyguál con.XB.pero.X B.es ygual comQj í . Porque el Ia­
do.A E.es ygual al lado.E B.Iuego QJE.es yguaí con.OB.pó 
gafe por corrtun.X STÍuego todo 1.Qjv,es ygual a todo el gno 
mon.E GH;y efta demoftrado qe lgnomó.F GH.es ygual al. 
re4lhhrie0.Cduego.Q_S.es ygual ál reéüh'neo.C. luego fobre 
la linea reéta-.dada. A B.fe afento el palélogramo.QJs.ygual-
al recti!ineo,C.y falto por vna figura paralelograma. P B.q 
es femejantealparalelogramo.;D.'porqué el parajelogramo 
P,B,es femejáte aí paraiie'Iogí amo.K.M, q era lo propuefto. 

tü m ? . *| Pr oblema.9. r ;• Propoficion. 29. 

•CSobre' v-Haiinca re£ta daria acommodar vn 
p-aí'aHílogramo.yg'úal a vn rectilíneo dado,y' 
cjué exceda'en vna figura paralleiográma fe-, 
iiiejánte a vno dado. ' ' ; 

é&Seala linea recia d a d a . A B . y eí rectilíneo dado a cuyo 
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ygual conuiene acomoda* vn o t ro paraUelogramo<fjpbre. A. 
B.fea.C.y femejante al qual conuiene acomodar lejieavP.có 
uiene aora fobre la linea reóta.A B. acomodar va parallelo­
grámo ygual alre&iliaeo.C.y q exceda évna figura parallela 
grama femejante al mifmo.D 
cortefe(por la.ioál .t/).la.AB 
pormedio é.E.y hagafe(porla 
6.del.ó,)de ia.E B.el parallelo 
grámo.B Z.femejante al, D.y 
femejáteméte puefto, y haga 
fe el pallelográrno. 1T. ygual 
a los dos.B Z. C, y femejáte a 
D.y fémejantemente puefto 
Luego-fT.femej ante es a.BZ. 
y fea.K T. de femejante razo 
co la l inea ,ZL;q ía .KLeo la 
ZE.Y porque es mayor . I T . 
que no.Z B. luego mayor es. 
K T.cpZL.y la.K Lquela.Z E.Eftienda fe.Z L.Z E,y fea. 
M.ygual a la.K T.y tábien.ZE N.fea ygual a la.K Ly cumpla 
fe.M híjluego.M N.esygual y ferneíante al.l T.pero. l T.esfe 
anejante a.E Lduego(por la.r6.deL6.)M N.es femejáte a.E L 
luego fobre vna mifma diagonal eftá.E L.M N.Saqueifé fu di 
ágoaal.Z X.ydeferibafe lafigura.-Pues po rq es ygual . I T , a 
losdos,E L C.pero.I T.es ygual a.M N. luego tábien.M N.er 
ygual a los mifmos.E L C.quitefe el comú.E L. luego el gno­
mon q refta.F G P.es ygual al mi fmo.Cy porqué l a . A E. es 
ygiíal a ía.E B.tábien es ygual (por la, 56. del primero'). A Ns» 
al mi-fino. N B.efto es(por la.43.del. r .} alparaílelográmq.L 
O.pongafe comun.E X.luego tódo.A K.es ygual al g n o m o . 
B G F.y eígnomo.P G F.esygual al mifmo.C\ hiego.A X.e* 
yguaí al milmo.C.luego fobre la linea recia dada. A B. fe acó 
modo el parallelográmo. A X.ygual al triangulo dado.C.yí | 
excede poría figurapalielográma.BX.q es femejáte almifmo 
D porq.D.es femejante al mifíno.BZ.yBZ.es femejátea.BX 
jpbrr%eftá fobre vna mifmadiagonaLLo qual couino hazerfe. 

Probte 
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e< ProWenia.io, Propoíicion,30. 

>iuidir vna Hnca recta dada tci minada co 
extremay media razón, -f? Ü. u -:; • j ?. - r 
í?*>Sea ia linea refta dada terminada,A B.cóniene diuidir có 
extrema ym'edia razó ia.linea rectal A B.hagafe.elqdrado de 
la. ABCpor la,'46.del.i.)y rea.BC.y(porla.Ti9jdel.6)ai]Í5teíe 
fobre'Ia.AC.el parallelográmo, C D .ygualal mifmo.B C.y q 

.: é figura paralleiográma 
exceda porel.A D.ftme 
jante al quadrado . B.C, 
y es qtiadradó.B C..lue­
go tábien es quadrado . 
A D. y po rque^B C. es y 
gual al miíaío.C D. qui­
te fe.eí eomú C E. luego 
el BZ.q refta esyguaí al 

Bf, r';' 

t - • . • '. 

\ 

D 

A 

que refta. A D.y es también equiai:guío,luego(por la.14.del 
íexto)fon recíprocos los Jados délos miftno$.B.Z.D A.que 
eftá junto a yguales ángulos. Luego es que como fe ha. Z E. 
con.D E.aííi fe ha. A E, con. E B.y tsZ E.ygual a la, A C. efto 
es ala mifma, A B . y la linea. E D . a la linea .A E. luego et 
que como.B A. ? con. A E, afli Ia,A E.con la, E E . y es mayor 
[la. A B.que la, A E.Iuego mayor es l a . A E. que Ja, E B , lue­
go la linea recta.A B.es diuidida en elpuncio.E.con razó ex­
t rema y media y fu mayor parte es.A E.lo qlcóuino hazerfe 
«¡De otra manera. , Sea la linea recia dada.A B. cóuiene di­
uidir la mifma, A B.có r a ro extrema y media,Cortefe l a , A 
B,en.,E(por la^iijdeljiOdemanera q el rectángulo compre­
hendido debaxo déla, A B,y dela,BE,fea ygual al quadrado 
dé1a,E A,Pues porq el rectángulo que es contenido debaxo 
déla,A B.y dela,B E,es ygual al quadrado de l a , E A , luego 
(por la,i7,de efte)como la B A.có la, A E, aífi la, A E,con ía 
E B.Iuego la, A B,es diuidida con razón cftrema y media, L o 
qual cpnucnia hazerfe» , -

.v Qji Theo 
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Thecrema . z i . : Propoficion. 3 T. 4 

CEa los triaguios redágulos la :figura cj fe lia 
ze del lado opuefto al anmilo reéto es yg;ual a 
las figuras remejates y femejatemente hechas 
délos lados que coprehé den al ángulo redo 
¿&>Sea eí triangulo. A B C } qne tiene el ángulo recto, B A C . 

• digo que la figura que f*e haze dela.B C.es ygual a aquellas fi 
gurasfemejautes y fémejantemente hechas dela.B A,y déla 

, AC.Sá4|uefe.Cporda.T2.del.t.)íaperpédicnlár.AD.pnes por 
- que-éneí-tnangulo rectángulo, A B C.defde el angelo recto 
• A.fobre'labafís.B Cde t iro la perpendicular . A D . los trian 
g u l o s . A S p . A D C 
de jun toa laoerpé 
dicuíar fon femeja 
tesaitodo.ABC.y 
tábien entre fi (por 
la.S.di. 6 ) . Y porqs 

-femejante.A BC.al 
mifmo. ABD.Íuego 
es q como.C B.con 
BA.afsi.A B, có. B 
D yporótres lineas 
rectas fon proporcionales luego (poreí corel?.rio^,deía.20 
del .6 .)es que como la,primera con la tercera afsi la figura 
que es deícripta déla primera cóáquella que delafegúda.fe-

í mejantey fémejantementeXuégo cómó.C B.cójB D.afsi la 
figuraqué dela.B C, can ia que es defcripta de' la.B A. femé-

í jante y fémejantemente, Y tambienpor lo mifmo como.B C 
con.C D.áfid la figura queesdela,B C.con la que de la. C A, 
P o r lo qiíal como Ia^B C,conla ,B D,y la,D C, afsilafigura 
que fe haze dela,B C,con aquellas que debajo de,B A, y d e , 
A C,fon defcriptas femejantes y fémejantemente, Pero es y 
gua i la , B C.a,8 D,y,D C,luego es ygual la figura queféha 
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ze dci7a.B C a aquellas figuras femejantes y femejantemen -
rehechas de la,B A,y de la, A C.Luego en los triángulos re­
mangólos la figura que fe haze de el lado opuefto al ángulo 
recto es ygual a las figuras femejantes y fémejantemente he 
chas de los lados que comprehenden al angulore£fco,lo qual 
conuino dsmoftrarfe, 

De otra manera. 
Porque por el corelario primero de ía,2o.deI.<5.) femejantes 
figuras eftan en doblada razón de los lados de femejante ra-
zon,la figura dela.B C a aquella que es de la,BA.tiene dobla 
da razón que la.C B.a laB A.Y el quadrado 3 la. B C. al qua­
drado áela-,B A.tiehe doblada razón que la.C B.a la.B A.lué 

'go como la figura que es de la.C B,a aquella figura que es de 
Ia,B A.aífi el quadrado déla, C B,aí quadrado de la.B A.y tá­
bien por tanto cómoda figura que es de la,B.C.a la figura de 
la,C A.aífi elqüadrádo déla. B C a l o s quadrados de la. B A. 
y dela.A C,Pero el quadrado de la, B C . es ygual a los qua­
drados de la.B A.ydela.A C(por la .47 .del.i .)íuego la figura 
de la.B C.es ygual a'aquellás figuras que fon femejantes y fe 
mejantemente hechas dela.B A.y de la .A C . 

Theorema . iz . Propoíicion. 32, 

CSi dos triángulos íe coponeii en vn ángulo, 
teniendo los dos lados proporcionales a los 
dos íados,en manera que los lados que íonde 
femejante razón feantambienparaleiios,eít,a 
r'an en linea recia los dé más'lados de los mif 
mos triángulos- : 

£&>Sean los dos triágulos.A B C D CE.q téngalos dos lados 
B A.A C.proporciouales a los dos lados.DC,D E.q como íe 
ha la.A B.có la.A C.aíli la .DC,có la.D E.y parallela la. A B . 

0^3 a l » 
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a la.DC.y la.A C a la.D E.Digo que. B C. efta «i liheg&refta 
có.CE.porque la.A B.es parallela a la. D G. y fobre ellas cae 
la linea rccia.A C luego 
(por la.z9.deL1.) los án­
gulos alternos.B A C ..A 
C D.fon yguales entre fi 
Y por tanto también el 
ángulo , C D E . e s ygual 
al ?,ngulo,AGDjpor lo 
qual'eí ángulo. B A C. es 
ygual ál anguIo }C D E;y porque foh dos triaguios, A B C- C 
D E.q tienen elvn ángulo.Á,ygual al vn anguío,D.y|ps lados 
de junto a yguales ángulos proporcionales que c o m o . B A. 
con. A Caffi,C D.con.DE.luego(por la.ó. del, 6.)eltriangulo 
A BC.es equiángulo al triangulo.D C E , Luego el angulo.'A 
B C.es ygual al angulOjD C E.y demoftrofe cl ángulo,A C D 
fer yguaí(por Ia .Z9 .del,i .)al angulo.B A C.luego todo el an­
gulo.A C E.es ygual a los dos. A B C.B A C.pongafe conm el 
angulo.A CB.Iuego los angulos.A C E 5 A C B. fon yguales a 
los angqlos.C A B.A C B.C B A,peroIo$ angulos.B A C.CBA 
A C B(por la.;2.déLi.)fon yguales a dos recios,luego los áñ 
gulos. A C E.A C B.fon yguales a dos recios - Y defde vna li­
nea recia, A C.y de vn puncio en eí la .C tiradas dos lineas.B 
C.C E.no hazia vnas mifmas partes,devn cabo y o t ro hazen 
loados águlos. A C £ . A C B.ygualps a dos recios, luego(por 
Ja.14.del.1Oen vna linea recia efta la,B C.con la.C Eduego li 
dos triángulos fe componen en vn apgulp, teniendo los dpü 
lados proporcionalesa los dos Jados, en manera que los la* 
dos que fon de femejante tuz on fean tambié paraiieios, efta 
¡ra»] eri linea refta los demás lados de Ips miímps triángulos 
lo qual conuino demoftrarfe, ; - ¡ ; • ; ¿ 

Theoremá.x5« P r ©poíkien.f 3 
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^"En^rculos yguales ios ángulos tiene ia mif 
rna razón que las circunferécias fobre lasqua 
les eftan,aora fean hechos en los centros ao­
ra en las-circunferencias: y también los fe&o 
res que fon los hechos enlos centros, 

£&>Sean los circuios yguales, A B C. D E Z, y en fus centros. 
•LT, eften los angulos.B I C,E T Z.y en fus circunferencias ef 
ten los angulos.B A C E D Z.Digo que como fe ha la circun -
ferencia.B C.con la circunfereucia.E Z.alli es el angulo.B 1C 
con él angulo .E T Z y el angulo,B A C.con el ángulo .E D Z 
y de mas defto el feólor.l B C.con el feótor. T E Z.pongan fe 
(por la veyn te y ocho del . 3 . )po r orden algunas circunfe­
rencias yguales a la circunferencia.B C.y fean.C K.K L. y al-
gunascircunrerencias.Z M.M N.¿ yguales a la circunferencia 
E Z.y tiren fe las lineas recias,! K.1L.T M.T N.P-ues porque 

fon yguales las circunferencias.B C.C K.K L.entreT.Tambíe 
fon ygualesfpor Ia.Z7.del.3,)los angulos.B 1C. C I K . K I L 
Luego quan multíplice es la circunferencía.B L. de la circun 
ferencia.B C,tan multiplice es eí ángulo. B I L.de el an«ulo 
B I C.y Por tan to también quan multiplice es la circunferen 
«ia.N E.de la cireunferencia fE Z,tan multíplice es el angurb 

C L . 4 N T E 
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NTE,del angulo.E T Z,Luego fi la circúferéciá.B Ifes* ygual 
a la circúferencia. E N.ygual es también el angulo,B lB>al an 
gulo.E T N,y fi lá circunferencia. B L.es mayor que la cireü 
férencia.E N .tábien es mayor el angulo.B 1 L.q el ángulo . E 
T N.y fi menor menor.Luego fiédo quatro quantidades,dos 
circunferencias,B C E Z.y dos ángulos que fon.B 1 C . E T Z. 
fe toman de lacircunferencia.BC.y del ángulo J3IC. los ygu 
almente multiplices que fon la circúferécia,B L . y el ángulo 
B1 L.y déla circüfereivcia.EZ.y del águío.E T Z.lacircüferé 
cia.E N.y el angulo.E T N,y ella demoftrado que fi la circun 
ferencia.B L,excede a la circunferécia. E N, tábien el ángulo 
B IL.excede al a n g u l o , E T N , y fi ygual , ygual., y Ii menor 
menor,luego fera,por la.é.definicion del.5,qcomo fe circun-
ferencia.B C,fe ha con la circunferencia.E Z.aífi el angulo.B 
1 C.con el angu lo ,ETZ ,Pe ro como fe ha elangulo.B 1 C có 
el anguío,E T Z,aifi el angulo.B A C , con el ángulo, E:D Z, 
porque cadavno(porla ,20 ,del ,3 , )es duplo de cadaquaLfue 
go lera quecomo fe hajla circunferencia,B C,-cqn ía circun 
ferencía.E Z.aíli el angulo,B 1 C,con el angulo,E T Z,y el an 
gulo,B A C,con el ángulo, E D Z,Luego en circuios yguales 
los ángulos tienen Ja mifma razón que las circunferenciasfo 
bre las quales eftan,aora fean hechos en los centros,aora en 
las circunferencias,Lo qual conuino demoftrarfejDigo tam 
bien que como fe ha la circunferencia.E C,con la circunfiere 
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f ia . /Zaf l i el féaor .I B C,con el feótor,T E Z,Tiren felasli-
neas,B C,C K,y tomados fobre las circunferencias, B C,C K 
los púnelos, X.Ojtirenfe las lineas,B X,X C,G 0,0 K,ypor 
que(por la-i^definicion del,i.)las dos,B l,IG,fon yguales. a 
las dos,CI,I K,y abracan yguales angulos,Luego(por l a , 4 , 
del,i,)labafisjB G,es ygual a la bafis, C K ,y el t r iangulo, I B 
C.es ygual al triáguIo,I C E , y p o r q u e es ygual la circunferen 
ck .B C a la circunferencia. C K. luego la circunferencia que 
irefta,y cumple todo el circulo.A B C e s ygual a la circunferé 
cía que refta,y cumple todo el circulo mümo. A B C.Por lo 
qual también él angulo.B X C.esygual al angijIo.C O KXue 
g o ( p o j la.io.difiniciÓ del.3.)el fegmento.B X C es femejáte 
ai fegmento.C O K.y eftan en la s lineas recias yguales . BC 
K C.y Jos fegméntos de circuios femejantes que eftan éygua 
les lineas recbas,ellosentrefi fon y.guales(porla,24.deí. 3 . ) 
luego el fegmento.B X C.es yguafal fegmento.C O K. Pero 
el tnangulo.I B C.es ygual al triangulo .1 C K. luego todo el 
feétor.l B C.es ygual a todo elfector.í C K. (por la primera 
común fentencia)y por tanto también eí feélor. 1K L . es y-
gual a cada vno de los dos.I B C l C K. Luego ios tres fecto-
res.I B C, l C K.I K L.fonyguales entre fi,y por tanto tábien 
fon yguales entre fi los fectores.T E Z.T Z M.T M N. luego 
quan multiplice es la circunferencia. B L. de la circunferen-
cia.B C.tan multíplice es^l feoior.L 1B. de el feclor. IB C y 
t ambkn por lo mifmO qúan multiplico es la circunferencia. 
N E.de la circunferencia.E Z.tá multiplice es el fecior.T FN 
de el fecior.T E ZXuego fi la circunferencia.B L. es yguaí a 
la circunferencia.E N.ygual es también el feñor .B í L, al fe-
é l o r . E T N.y fi Jacir<;upferencia.B L.excede a la circunferé-
«ia.E N.excede también el fecior.Bd L.al feéior. T E N. y fi 
falta,falta.luego fiendo quatro quantidades,dos eircunfers 
cias.B C E Z.y dos fecf óres.I B C,E T Z.fon tomados los y* 
gualmente multíplices de laGtrcuuferencia.B C.y del fector 
1 B C í a circunferenciá.B L.y eifecior.I B L.y déla circunfe* 
rencia.E Z.y de el íeci o r ,T £ Z, la circunferencia . E N . ? el 

í l feftor 
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féítor.T E N.y efta demoftrado que fi la circunferencia^ L 
excede a la circunferencia.EN.que también excede el lector 
B I L.al •fe&or.E T N.y fi ygual>ygual,y fi falta,falta. Luego 
•fera(por la conuerfion de la primera definición del fexto ) q 
«omofe ha la circunferencia. B C. con la . E Z . afli el feétor. 
IB Ccon el fe£tor.TEZ.Loqu3l fe auia de demoftrar. 

Corelário. 
Y manifíeíta cofa es cjue como fe ha el fc£fcór 
con íeftor,aíIi el ángulo con elangulo s 

f Fin del libro iextq? 
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B D . en,quitefe todo efto. 
P * 1 7 B C / B . C 
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énla figura deIa.-27.deL1.enIa linea.AE.E diga.AE B.enla fi-? 
gura dela.4i.tire fe vná lineádéla'A.hafbt la,C.ep!a.24 3dek j 
en ei circulo.A B.pongaíe vna.E.enlaaS.deLó.enla figura.LZ 
DD.pon £ Z CD^¿. 
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